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elementi 

della geometria 

LIBRO SECONDO. 


DEFINIZIONE L 

“r 1 cor P° » ° folid .0 è quella quantità, che ha lun¬ 
ghezza, larghezza, e groltezza. 

definizione il 

JLj a Superficie è quella quantità, che ha foltanto lun- 
S lle zza, e larghezza. 

DEFINIZIONE III. 

a lìnea è una quantità, che ha (blamente lunghez¬ 
za ^ ed è fenza larghezza, e fenza fpeflezza. 

DEFINIZIONE IV. 

1 punto geometrico è un fegno nella quantità con- 
’ /ir mente n oftra fi concepire fenza ve- 
a e enhone, egli è il fine , o termine della linea; 
e gno della divifione della linea in due parti. 
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ANNOTAZIONE. La linea, i cui termini fono i pun¬ 
ti, fi concepisce generarli dal flufio, o Scorrimento 
del punto . La Superficie, che terminata viene dalle li¬ 
nee , fi concepisce formarli dal flulfo della linea ; ed 
il corpo , che ha per termini la Superficie, fi concepi¬ 
sce descriverli dal flulfo della Superficie.. 

PerlaqualcoSa i punti diconfi dementi della lìnea ; 
le linee Sono gli dementi della fuperficie , e le Super¬ 
ficie fono gli dementi del corpo , o falido . 

DEFINIZIONE K 

L a linea retta è la più corta di tutte quelle, che da 
un punto ad un altro fi pofTono tirare. 

Linea curva dicefi ogni linea, che non è la più cor¬ 
ta di tutte quelle , che fi pollone condurre da un pun¬ 
to ad un altro punto. 

corollario. Dunque una fola linea retta fi può 
condurre da -un punto ad un altro ; elfendo una Sola 
la più corta Grada, che fi polfa fare da un punto ad 
un altro punto. 

Conlèguentemente fe gli eftremi, o fini di una ret¬ 
ta faranno podi Sopra i termini di un* altra linea retta, 
allora necefiariamente quelle due rette faranno uguali 
fra loro , e 1* una cadrà Sopra 1* altra, cioè perfetta¬ 
mente fi combacieranno. 

definizione vi 

La fuperficie piana è quella. Sulla quale perfetta¬ 
mente fi può adattare in ogni verfo una linea retta. 

Superficie curva dicefi quella, fu di cui non fi può 
da tutte le parti adattare una linea retta; e nomali 
fupaficie conveffa , quando è la fuperficie efterna di un 
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corpo rotondo , e Superficie concava , quando è 1* in¬ 
terna fuperficie d’ un corpo rotondo. 

definizione vii. 

y an g°L° piano è quella inclinazione, che fanno 
ue inee, che fi toccano in un punto, e non fono 
porte per diritto fra loro. 

£ P u nto i in cui concorrono le linee, ed in cui fi 

. an S° ° > chiamali vertice , o cima , o apice dell 

laffjìn* lmee ’ che formano 1’ angolo, diconfi 
latL feti angolo . 

X, angolo piano dicefi rettilineo , quando è fatto da 
e % r / tte ’ curVL ^ nco » fe è formato da linee curve ; 
T J* tUln *t d dice l ’ an g°l° piano fatto da una linea 
ref ta , e da una curva . 

erlaqualcofa P inclinazione delle due rette AB, AC 
un r* 1* *' )’ c ^ e ^ toccano ì el pùnto A, è 

un angolo p,ano rettilineo. 

Fi L resinazione delle due curve FL, LE [ Tav. I. 
piano» 2 curvilineo. incontrano nel P u nto L è un angolo 

( TavTr faft ° dalla retta BC ’ e dalla curva BM 

mirtilmeo Flg ‘ 3 ‘ ^ nel P unto B * è un an g ol ° piano 

fett?r U e al dTlP gll ^f g0lb plano Su°S e indicare con tre 
}a che A a ? beto ’. mettendo fempre nel mezzo quel- 
sì nell] r a fcntta Vitmo al vertice dell’ angolo. Co- 
C A fi lgura *• 1 angolo fatto in A dalle linee BA, 
Alrn ma , 1 an g ol ° BAC » oppure CAB; 
lettera nofi V ° ^ tr an ,^ 0 ^ 0 P iano ^ indica con la fola 

tJtoZtfrf°r\ V , ertlce deir an § 0, °’ e dò {oì ~ 

Come il f„ 11 Ue e inte conc orrono in elfo punto. 
angolo A ett ° an S ol ° CAB fi chiama anche P 
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Inoltre qualfivoglia angolo piano fi può indicare con 
una lettera minufcola polla tra i due lati nel vertice 
dell* angolo. Còsi 1* angolo ACL ( Tav. I. Fig. 5. ) 
formato dai lati AC, LC è indicato dalla lettera mi¬ 
nufcola a: ; e la lettera m indica 1* angolo ACB. 

COROLLARIO. Giacche 1 * angolo piano confifie nel¬ 
la fola inclinazione delle linee , che s’incontrano in un 
punto, perciò la maggiore, o minor lunghezza di effe 
non accrefce, nè diminuifce 1* angolo. Elempigrazia P 
angolo CAB (Tav. I. Fig. 1 ) non fi cangia, quantunque 
1 lati AB, AC fi prolungaffero infinitamente al di là di 
B, e di C. 

Parimente I* angolo DER ( Tav. I. Fig. 4. ) è mag¬ 
giore dell’ angolo LEF ( AlT. 10. ) quantunque le 
linee DE, ER, che formano il primo fieno molto mi¬ 
nori delle linee LE, FE, che fanno 1’ altro angola 
LEF. 

definizione fui . 

Stando una linea retta fopra un’altra retta, fa due 
angoli, che fi chiamano angoli confeguenti ; quali fono 
1 due angoli m , ed snella figura 5.; mede {imamente 
i due angoli ABC, ABL [ Fig. 6. ] fono angoli con 
feguenti. 

DEFINIZIONE I X~ 

TAV. I. FIG. 6 . 

(Quando ana linea retta [ AB ] {landò fopra un’ 
altra retta [ CL ] non s* inclina più da una par¬ 
te , che dall’ altra , e perciò fa gli angoli con¬ 
feguenti ( ABC, ABL ) fra loro uguali ; allora cia- 
fcuno di efiì chiamafi angolo retto , e la rettta ( AB ) , 
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? e a ^°P ra 1 * a ^ tra [ CL J, dicefi linea perpendico- 
a quella ( CL ) , alla quale ella fopraftà . 
corollario. Dunque ad una retta CL, e ad un 
pulito in ella B , una fola linea retta perpendicolare 
? P uo indurre; perchè in una fola pofizione BA, 

parte 61 n ° n S> ÌnClÌna piÙ dal1 ’ Una » che dalF aItra 

definizione X. 


Q 


tav. i. fig. 5. 


,^ vando una linea retta (AC) flando fopra un’ 

v „7 r f' tta i s ’ incKna P iù Verfo una parte , che 

no altra , e che per conseguenza fa gli angoli 
che^w'' f 1 ?,’ * 3 difuguali, allora la retta (AC), 
a lopra 1 altra, chiamafi linea obbliqua, ed i due 
igoh confeguenti, e difuguali ( m , .r ) diconfi angoli 
“ r, 1 ™ quello ( ACB, o fra *), che è mag- 
r Api Ce !! ett0 ’ chiamafi angolo ottufo , e 1* altro 
L L, o ha ^ ] , che è minore del retto, dicefi an¬ 
golo acuto . 

è n,?u OLL j- Rl °: Dunc l ue l’angolo retto ( ABC, Fig. 6 .) 

quello, di Cui lln lafrv rtmlnnnitn T __r_ i 


j 


A r il r ; —icuu 1 r 

S e lo , di cui un lato prolungato T CB verfo 

defimo U " a ‘ì g °j C0 " fe S uente ( ABL ) “gusle al me- 
uelimo angolo dato [ ABC ]. 

lo ,mT’° r ttUf ° ( m ' Fi S-V ) fi può definire quel- 
anèo a - dl CU1 P rolun gato ( BC verfo L ) fa un 
g o con.eguente (x) minore d’ e(To angolo dato (m). 

Crolnn'"'? 0 / Tp Ut ° t* -I ® quello , del quale un lato 
t e r 0 ( p verlo B ) forma un angolo confeguen- 
6 M maggiore di effo angolo [*]. 
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definizione xl 

TAV. I. FIG. 7. 

Tj inee parallele , o equidiflanti diconfi quelle , che , 
eflendo polle in un medefimo piano, confervanoTem¬ 
pre la medefima diftanza fra loro ; onde quantunque 
fi prolunghino in infinito da ambedue le parti non fi 
congiungeranno giammai infieme . 

Fingali, che la retta terminata AB fi muova, e fcor- 
ra perpendicolarmente fopra la retta AL, in elfo mo¬ 
vimento 1 * eliremo punto B defcriverà la linea retta 
BBM parallela, o fia equidillante alla retta AL. Con- 
feguentemente quando le perpendicolari frappone tra 
due linee fono uguali fra loro, quelle due linee fono 
parallele. Scambievolmente quando due linee fono pa¬ 
rallele, le perpendicolari interpone fra di elfe fono 
uguali fra loro. 


definizione XII. 

J-A& figura è uno fpazio chiufo d* ogni intorno da 
uno, o da più termini. 

definizione XIII. 

J-A a fis ura P l <uia è una fuperficie piana terminata d’ 
ogni intorno da una, o da più linee. 

La figura piana dicefi rettilinea , quando è chiù fa 
d* ogni intorno da linee rette. Chiamali curvilinea quel¬ 
la , che è terminata da una, o da più linee curve ; 
e mifiilinea fi dice la figura piana terminata in parte da 
linee rette, e parte da linee curve. 
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Le linee , che circondano, o terminano la figura pia- 
^ ? fi chiamano lati de.Ua figura plana . 

Tutte le linee, che terminano la figura, infieme pre- 
, diconfi perimetro della medefima figura . 
Corollario. Dunque due linee rette non poflo- 
no formare una figura, perchè con due linee rette 
non lì può chiudere intorno intorno uno fpazio . 

DEFINIZIONE XIV. 

fig ura folida è uno fpazio chiufo d’ ogni intor- 
no da una, o da più fuperficie . 

annotazione. Due fono le principali parti della 
geometria , la prima delle quali chiamali geometria pia - 
na ”> in elfa fi dimoftrano le proprietà delle linee, 
de gh angoli, e delle figure piane, e trattali della lo- 
ro uguaglianza, e proporzione, e degli altri accidenti 
i elle quantità : nell* altra parte fi dimoftrano le 
proprietà, ed accidenti delle figure folide , e nomali 
geometria Jolida. 

definizione XV. 

un ^ ^ Una %u ra P^ ana curvilinea terminata da 

a ola linea curva, alla quale quante linee rette per- 

"S°?° tirate da un punto , che è dentro alla figura, 
tutte fono uguali fra loro. 5 

-, e P er efem F<> 9 fi concepita, che qualfivoglia li¬ 
tro ter minata [ AC ] intorno all* uno, o all’ al- 
inJ k , av ; *. 8 . ) de’ Tuoi eftremi (C)fiflo,ed 

F ^ lIe nvol ga nel piano [ da A per B, D, E, 

to' fA v m< r a C ^ e e ^ a r ^ orn ^ a l medefimo pun- 
nila i; / » ° J Ra aIIa medefima pofitura ( AC ) dalla 
o ’ J a ^ an< ^° * n °gni politura il veftigio , 

P a i fe ftefla; allora la figura piana curvilinea 
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[ ABDEFGL ] dcfcritta dal rivoltolare della Beffa retta 
[ AC] Chiamali cerchi; , o circolo 

La linea curva [ ABDEFGLA] defcritta dall* altro 
termine [A] della rivoltolata retta (AC), diceli cir¬ 
conferenza , o periferia , o perimetro del cerchio . 

Qualunque parte della circonferenza [ come ABD, 
O EF , o AL, ec. ] fi dice arco del circolo . 

11 punto di mezzo, o fia 1 ’ eftremo immobile [ C ] 
della linea genitrice [ AC ] fi noma centro del circolo . 

Le linee rette ( CA , CB , CD, ec. ) tirate dal cen¬ 
tro alla periferia fi chiamano raggi , o femidiamctri del 
circolo, i quali fono tutti uguali fra loro. 

DEFINIZIONE XVL 

TAV. I. FIG. 9. 

D iametro del cerchio dicefi qualunque retta , che 
paffa pel centro, ed è tercninata dall’ una, e dall’al¬ 
tra parte dalla circonferenza, come la retta AB, e 
divide il cerchio in due parti uguali, le quali addi- 
mandanfi femicircoli , o me^gi cerchi . 

Perlaqualcofa il femicircolo , o mezjp cerchio è una 
figura piana mifiilinea contenuta dal diametro, e dalla 
metà della circonferenza , come la figura AFB, o ABM. 

DEFINIZIONE XVII. 


c. 


tav. 1 . fig. io. 


— ' or ^ a 9 0 f ott& fa del cerchio fi addimanda qualun¬ 
que linea retta terminata da amendue le parti dalla cir¬ 
conferenza, e che non paffa pel centro del cerchio; 
come la retta AM , e divide il cerchio in due parti di- 
fuguali, che diconfi fegmemi , o porzioni del circolo . 
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Laonde il fermento , o porzione, dell cerchio è una 
ngura piana miftilinea circofcritta da un arco di cer- 
chio, e dalla corda, che fottende lo fleflfo arco. Di- 
5 e fi fomento maggiore quello ( AEM ), che contiene 
il centro del circolo ; e 1 ’ altro [ ABM ] chiamali fe- 
gmento minore. 

^ DEFINIZIONE XVIII. 

. nan g°lo rettilineo è una figura piana rettilinea ter- 
tninata da tre linee rette, le cui fpecie per rapporto 
ai lati fono tre , cioè 


I 


definizione XIX. 

TAV. I. FIG. II. 

triangolo equilatero , che ha tutti tre i lati uguali. 

DEFINIZIONE XX. 

J. tav. i. FIG. 12. 

I triangolo ifofccle^ o equicrure , il quale ha blamen¬ 
te due lati uguali. 

DEFINIZIONE XXL 


y TAV. I. FIG. IJ. 

A*!*f a77 g°^ 0 f caLeno, > c fie ha tutti tre i lati difugnali. 
eoli i n °^ Zl0NE ' ^ re parimente fono le fpecie ditrian- 
S oil ^ riardo agli angoli, e fono 
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DEFINIZIONE XXII . 

TAV. I. FIG. 14. 

Il triangolò rettangolo , il quale ha un ango lo retto* 
DEFINIZIONE XXIII . 

TAV, I. FIG, 15, 

Il triangolo ottusangolo , che ha un angolo ottufo . 
DEFINIZIONE XXIK 

TAV. I. FIG. 16. 

Il triangolo acutangolo) che ha tutti tre gli angoli acuti, 
DEFINIZIONE XXV. 

TAV. I. FIG. 14. 

JNJ"el triangolo rettangolo il Iato ( AC ) oppofio all’ an¬ 
golo retro [BJ chiamali ipotenufa , e gli altri due lati 
[BA, BCJ formanti 1 ’ angolo retto appellanfi cateti. 

annotazione. In ogni triangolo rettilineo fi deb¬ 
bono confiderai fette cofe, che fono i tre lati, i tre 
angoli, e lo ftefio triangolo , vale a dire la fuperficie 
piana terminata dai tre lati. 

Inoltre quando fono già fiati nominati due lati d’ 
un triangolo , il rimanente lato fi noma bafe del me¬ 
desimo triangolo ; e nel triangolo ifofcele dicefi bafe 
il lato aifuguale. E generalmente bafe del triangolo fi 
chiama quel lato, fu cui pare, che il triangolo s’ ap¬ 
poggi • 
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definizione xxn. 

J- igura rettilinea quadrilatera , o quadrangolare è 
quella, che è contenuta da quattro linee rette. 

definizione XXVII. 

/- l parallelogrammo è una figura quadrilatera, che ha 
1 j^ 1 °Ppofti due a due , paralleli fra loro . 

paralellogrammo dicefi rettangolo , quando ha tut- 
\ ^ Uattro gii angoli retti [ Tav. I. Fig. 17, 19]; 
j ^Obliquangolo , quando ha gli angoli obbliqui ( Tav. 
L Fl g- 18, 10 ). ° V 

Inoltre fi chiama equilatero , quando ha tutti quat¬ 
to 1 lati uguali fra loro ( Tav. I. Fig. 17, 18 ). 

definizione XXVIII. 

T tav. 1. FIG. 17. 

jJ quadrato , o tetragono è un paralellogrammo equi¬ 
latero , e rettangolo. 


L 


DEFINIZIONE XXIX. 

tav. 1. Fig. 18. 


quangolcf 0 ^ ^ P aralIeio g rammo equilatero, ed obbli- 
DEFINIZIONE XXX. 


TAV. I. FIG. 19. 

a fi& ura dall' una parte più lunga , la quale più 
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lemplicemente rettangolo, o quadrilungo fi noma, è un 
parallelogrammo rettangolo , ma non equilatero. 

DEFINIZIONE XXXI . 

TAV. I. FIG. 20 . 

J / romboide è un paralellogrammo obbliquangolo , e 
non equilatero. 

DEFINIZIONE XXXII. 

TAV. I. FIG. II. 12 . 

Ogni altra figura quadrilatera, che non è paralle¬ 
logrammo fi addimanda trapezio. 


DEFINIZIONE XXXIII. 

I-je figure piane rettilinee contenute da più di quat¬ 
tro lati generalmente fi chiamano figure moltilatere , o 
poligoni , o rettilinei , che prendono il loro nome par¬ 
ticolare dal numero de* lati ; laonde il poligono con¬ 
tenuto da cinque lati fi dice pentagono, o quinquan- 
golo ( Tav. I. Fig. 23. Y, fe è contenuto da Tei lati, 
chiamali efagono , o fefsagono [ Tav. I. Fig. 24. ] . 

Se da fette ettagono fe da otto ottagono, o ottangolo; fe 
da nove ennagono; fe da dieci decagono ; fe da undici 
undecagono ; da dodici dodecagono ; da cento ecatogono ; 
da mille ckiliogono ec. 


DEFINIZIONE XXXIV. 
tav. I. fig. 23. 25. 

j iuta diagonale di qualfivoglia figura è una linea 


. L1 BRO SECÓNDO. 

Jnr, i tirata e n tro % ura da un angolo ad un altro 

go o oppofto , come AC ; e nel paralellogrammo e£ 

a linea chiamari diametro del paralellogrammo . 


Ar 


DEFINIZIONE XXXV. 


fcK delù °„f r di q«a ,u nq«e figura piana è la funer- 

SiLto “et n r ra ’ c 'r è ,o { r ° chiufo dal 

solo è h S / figura * Come 1 area dd tria ^ 
fimo tr lu perficie contenuta dai tre lati del mede- 

intorno lang0l ° * f ’ area dd wcolo è lo fpazio chiufo 
lo ec lnt ° rno d alla circonferenza del medefimo circo-' 

definizione xxxvi. 

^ TAV. I. FIG. 1 6 . 

una linea retta terminata AC fi concepirà muo- 
retta termina™A B perpendicolarmente (opra un* altra 
EF, GH „ * e n che ln «gn> £'«, o pofitura AC, 

f'nattantochè sili * , ft T pa n \ ° ve(li S io di fe 

col fudcletto mT ga " e fi , t0 BL » allora la retta A C 
Lo il,.rr movimento deferiverà il rettangolo ACLB. 
raffi chf! re " a ' , So | o AL fi deferiverà, % concepii 
Pra \utt | a retta perpendicolarmente feorra fo- 
fiCLa AC - ^q-lcofa il rettangolo AL 
tante linee rètt con “P'^ e e fiere comporto da altret- 
gli elementi o d‘ ^ 1 a a retta AC » <l uanti fono 
ov veramenfP p “ ntI formanti k retta AB ; 

concepì comnoft ^ C ° fa » 11 rcttan g oI ° AL 
retta AB da tante rette linee uguali alla 

retta AC* C * Uantl fono gli e l ementi , che formano la 
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Quindi qualfivoglia rettangolo AL dicefi contenuto 
dai due lati contigui AB, AC, che formano 1 * angolo 
retto ;• ed il lato AB chiamali bafe t e la perpendico¬ 
lare AC dicefi alleva del medefimo rettangolo. 

corollario I. [ Tav. i. Fig. 27. ] Perlaqualcola 
1* area , o fuperficie di qualunque rettangolo ABCF fi 
otterrà moltiplicando la bafe AB nell’ altezza BG Se, 
verbigrazia la bafe AB farà di 4 oncie noftrali di lun¬ 
ghezza , e 1 ’ altezza BC di 3 oncie ; moltiplicando il 
4 nel 3, il prodotto 12 efprimerà 1* area del dato 
rettangolo AC. 

Ma fe la bafe di qualfivoglia rettangolo fi nomerà 
b , e 1* altezza fi chiami m , allora il prodotto bm li¬ 
gnificherà 1’ area dello fteflo rettangolo ; e quella è 
la ragione, per cui nell* aritmetica al numero 150 
abbiamo detto, che il prodotto di due quantità dile¬ 
guali ; come bm , fi chiama rettangolo. 

[ Tav. I. Fig. 28. ] Ma quando la bafe AB è ugua¬ 
le all’ altezza AC, allora il rettangolo AF contenuto 
da effe linee dicefi quadrato della linea AB, o della 
AC ; e fe la bafe AB farà 5 oncie di lunghezza, an¬ 
che 1 * uguale altezza AC avrà 5 oncie di lunghezza; 
ed il prodotto del 5 nel 5 , cioè il 25 efprimerà 1* 
area del medefimo quadrato. 

Se la bafe AB del quadrato AF fi nomerà a , F al¬ 
tezza uguale AC fi chiamerà pure a, e d il prodotto 

aa 9 o fa a 1 indicherà V area , o fuperficie del qua¬ 
drato della linea AB , o AC. Per quella ragione 
[aritm. 142.] fi chiamò quadrato il prodotto di qual- 
uvoglia quantità moltiplicata per fe fteffa. 

corollario n. [Tav. I. Fig. 27.] Dalle antece- 
cedenti nozioni ne fegue, che una linea moltiplicata 
per un* altra linea dà per prodotto , non una 
linea , ma una fuperficie ^ come moltiplicando 
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A Jr eai d ‘ °ncie4 P er la linea BC di onde ■> di 

g ezza, il prodotto è veramente 12, ma non fono 
• oncie di lunghezza, fono bensì, come occularmente 
• y e e ’ dodici piccole fuperficie, od aree quadrate, 
1 f Una . ^ r* lì lln * onc * a di lunghezza, ed un’ 
flm ,° n t cia di larghezza; ed una tale piccola fuperficie 
quadrata appellar, oncia quadrata . * 

altre / Rl °*. In ‘ Q uindi ne viene , che le mifurc 
cioè ]° * l [ lean > coIJ e quali fi mifurano le difianze, 
le larghezze ec. ; altre poi dtconfi 
Sonn«i • . ’ con CU1 ** mi durano le fuperficie . 

de’ m - n ° j?. e m ‘lnre folide per mifurare la mole 
annrw ri>J ’ de e ^ uali Pieremo nel fello libro, nell’ 
Quotazione della propofizione 20. 

è divi£° ftral ì I ? Ìfure lineari r ° no H P kdt Oprando, che 
mari c "r , IC1 P arri uguali, che chiamanfi onde fi¬ 
che nn 13 ?” OI A a ^ divifa in dodici parti uguali , 
videfi P unu lineari. Cialcun punto lineare di- 

biamo in ?° ., parti u ^ uali nomate atomi lineari. Ab- 

Che™ 7 trahuCC °' che ha (ei P iedi «Prandi di 

dodici nip’rr ^ è lunga<lue trabucchi, olia 

il rafo P rK 2 il prandl ; e P er mifurare i panni abbiamo 
Inoltre V r ™ ^ uattor clici onde lineari di lunghezza. 
che è luna^ 131 * 10 111 aicune mi ^ ure <iel piede manuale. 
Otto, e t- ten l de u' Piede H P rand0 ’ Ci0è 0nas 
lunghezza rinè ’ che ha cmc l ue P iedi manuali di 

Eì'Jl ° ncie quanta. 

mate chTr* m ^ ure ’ di cui ci ferviamo, fono for- 
Come h'I T / RtÀ \ ^ da * rettan golidelle mifure lineari, 
quadrato ch*h *1 * * idrato, diana pertica, cioè un 
dii di £^ ha ^ etrabucchidi lunghezza, e due trabuc- 
te della Z / 3 ’ V '° Ucco quadrato , che è la quarta par¬ 
li piede qiiad a * ^ Iu "&° fei P ie di, e altrettanti largo, 
bucco quadrato^ a C -!? e C ! a trenta leefima parte del tra- 
parte ii * ^ d quadrato d’ un piede lineare. 

b 


t8 elementi Della geometria 
V oncia quadrata , che è il quadrato di un’ oncia 
lineare, ed è la cenquarantaquattrefima parte del piede 
quadrato. Il punto quadrato , e C atomo quadrato. 

Inoltre il piede di tavola , che è la dodicefima par¬ 
te di una tavola è un rettangolo, che ha la lunghez¬ 
za di una pertica, e l’altezza d’un piede; perciò con¬ 
tiene dodici piedi quadrati . 

Il piede di trabucco quadrato è un rettangolo lungo 
■un trabucco, e largo un piede ; ed è la fella parte del 
trabucco quadrato ; onde contiene fei piedi quadrati. 

L* oncia di tavola è un rettangolo ungo due* tra¬ 
bucchi , o Ila una pertica , e largo un* oncia lineare, 
e contiene 144. once quadrate. 

L’ oncia di trabucco quadrato ha di lunghezza un tra¬ 
bucco , e di larghezza un’ oncia lineare ; e pero con¬ 
tiene 71. ónde quadrate. Lo Hello intendali del pun * 
io, e dell’ atomo luperficiale di tavola , e di trabucco éc. 

definizione XXXVII . 

TAV. I. FIG. 2,9. 

Jl rettangolo ABFC contenuto dalle rette AB, AC 
alcune volte vienè indicato fcrivendo ABxAC ; e le la 
linea E farà uguale al iato AB , e la linea G fia ugua¬ 
le al lato AC, allóra il rettangolo AF lì potrà 'anche 
dire contenuto dalle linee E, G. 

( Tav. I. Fig. 18. ) Ma il quadrato FA della retta 

AB lì indica così AB 1 ; e leggefi AB quadrato , e le 
la retta L farà uguale al lato AB di elfo quadrato FA, 
in tal cafo il medelìmo quadrato diraffi ancora quadra¬ 
to della linea L. 
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definizione xxxviii . 


‘3 


J. , TAV. I. FIG. 30. 31. 32. 

„ . altC \y i felina figura rettilinea è la linea perpendi- 
alh \ ’ drata dal vertice, o dal lato oppofto 

cadere a ha ^ e> , COme ^M ’ la q ual perpendicolare può 
n e j tr ° J a . figura ’ come nel,e fi gure 3°> 
come rf , cadere fuori di efia fopra la bafe prolungata, 

come fi vede nella figura 31. Y 5 

A POSTULATO I. 

I 

datn^ lmandari ’ da un P unto dato ad un altro punto 
Cato tlrare una linea retta. 


p, 


POSTULATO II. 


mentr ,Un f are j U ^ a data linca retta ‘«minata diritta- 
mente, e d mfegnitamente, 


D, 


POSTULATO III. 


vallo * ?f' V °S h3 centr0 > e con qualfivoglia inter- 
° fia "gg'0 deferivere un cerchio, 
fecondo ,^ I0 ^ E - Jredeci aflìomi fono fiati pofii nei 

ne’ numer* r ° 1 e ^ emend de ^* aritmetica univerfale 
numeri 103, 104, ec ., laonde fia 

assioma XIV. 

TAV. I. FIG. 33. 

Ne cofe che foprappofie 1* una all’ altra fi adat- 


Q 
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tano bene infieme, e perfettamente fi combaciano, 
fono uguali fra loro . 

Così il cerchio A fe fi fovrapporrà al cerchio B, e pollo 
il centro del circolo A fopra ’1 centro del cerchio B, la 
circonferenza del cerchio A fi adatti perfettamente col¬ 
la circonferenza del cerchio B ; allora 1 due circoli fi 
combacieranno perfettamente, e faranno uguali fra loro. 

Similmente tutti i circoli , che hanno i raggi uguali 
foprappofti 1* uno all’ altro fi combacieranno bene in- 
fieme , e confeguentemente faranno uguali fra loro. 

Inoltre tutte le linee rette uguali fov.appofte 1 ’una 
all’ altra fi adatteranno bene infieme . 

Medefimamente gli angoli rettilinei ugnali foprappofti 1 * 
uno all’altro fi combaceranno .perfettamente ; il che 
tutto facilmente fi deduce dalle definizioni decimaquinta, 
'quinta, e fettima- 

ASSIOMA XV. 

Se un tutto farà doppio d’ un altro tutto, e la parte 
tolta dal primo fia doppia della parte tolta dal fecon¬ 
do tutto, anche la rimanente parte del primo tutto fa¬ 
rà doppia della rimanente parte del fecondo. 

Se dal 24, doppio del 12, fi fottrarrà il io, dop¬ 
pio del j, che fi fottragga dal 11, refterà 24—10 
.doppio di 11—5, cioè il refiduo 14 doppio del re- 
fiduo 7. 

ASSIOMA XVI 

TAV. I. FIG. 34. 

r | ^utti gli angoli retti fono uguali fra loro . Sieno le 
rette AB, LG perpendicolari alle rette CD , EF , gli 
angoli retti in B faranno uguali agli angoli retti in G. 
Imperciocché fe la retta CD fi foprapporrà alla retta 
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ni guifa, che il punto B cada fopra il punto G , 
ora a perpendicolare BA dovrà neceflariainente adat- 
ari colla retta GL, perchè fé cadeffe o di qua, o di 
a ella perpendicolare, farebbe obbliq.ua, e non piu 
perpendicolare , il che è contro T ipotefi ; confeguen- 
emerite gli angoli retti in B fono uguali agli angoli 
e 1 in , poiché fi adattano bene infieme. 

ASSIOMA XVII. 

TAV. II. FIG 35. 

me Ue i atl . dl qualfivogfia triangolo rettilineo, infie- 
P re 1 ? fono maggiori del rimanente lato. 
lari ne tr * an g°l° ABC egli è evidente, che due 
fono m 6 ^ e i f \ a P iacer€ > verbigrazia AB, e BC , 
corta fl ag Jp 0n u el nmanent e lato AC , che è la più 
ra a, che fi polfa fare dal punto A al punto C. 
c- J? P ro P°^ *0 del lib. 1. d’ Euclide. 

Ian AR^r^-'r 1 tnan S ol ° ^ifiilineo ALCB, i due 
o fin r '* in l^me prefi fono maggiori della curva, 
efifa è |. mai ? ente fato » ALC, quando la conveffità di 
rette AR° *’ an S oI ° ABCcontenuto dalle due 

che fi A j 1 ’ , effen do cofa evidente che la Brada, 

al punto C - PUn '°, A Pa,rand0 per B ’ P er arrivare 

punto C, e pm | unga del | a ftrada 

curva ALC. 

ASSIOMA XVIII. 

Q TAV. II. FIG. 35;. 

lunque ttiÌ erm ^ ^.\. e l ato (AC) di qua- 

to (D) ret * lllneo (ABC) a qualfivoglia pun- 

condurrai™ .> ’ Z dat0 entro 1° flefld triangolo, lì 
condurranno due l mee rette (AD, CD ); allora èffe 
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linee infieme prefe faranno minori de’ due rimanenti 
lati ( AB , CB ) del triangolo , infieme prefi ; offendo 
cofa evidente, che la firada da A paffando per D per 
andare al punto C è più breve di quella, che fi fareb¬ 
be da A paffando per B per giugnere allo fleffo pun¬ 
to C. 

E’ la prima parte della propof. 21. del iib. 1. d* 
Euclide . 

PROPOSIZIONE I. 

PROBLEMA. TAV. II. FIG. 37. 

Sopra una data linea retta terminata coflituire un trian¬ 
golo equilarero. 

Sia data la retta linea AC terminata ne’ punti A, 
c C, bifogna fopra effa coflituire il triangolo equila¬ 
tero . 

COSTRUZIONE. Dal centro A , coll’ intervallo , o 
fia raggio AC, ( pofl. 3. ) deferiva!! il cerchio CDF. 

Similmente dal centro C coll’ intervallo medefimo 
CA deferivafi un altro circolo ADE, la cui periferia 
fegherà in qualche punto la periferia dell’ altro cer¬ 
chio come in D, perchè hanno il raggio comune ; da 
effo punto D ai punti A , e C ( pofl. f. ) fi tirino 
le linee rette DA, DC; dico effere equilatero il trian¬ 
golo ADC. 

dimostrazione. Le rette linee AD, AC fono raggi 
del medefimo circolo FDC, perciò ( def. 15. ) farà 
AD=AC. Similmente abbiamo CD=AC, perchè fono 
raggi dello fleffo cerchio ADE ; dunque ( aff. 1. ) fa¬ 
rà AD=CD, poiché amendue fonofi dimoflrate uguali 
alla medefima linea retta AC. Adunque le tre linee 
rette AD, AC, CD fono uguali fra loro, confeguen- 
tertiente ( def. 19. ) il triangolo ADC è equilatero, 
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ea è coltituito fopra la data linea retta terminata AC. 
Il che bifognava fare, e dimoftrare . 

E la prop. 1 „ del lib. 1. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE IL 

D PROBLEMA. TAV. II. FIG. 38. 

. 

a un puntò dato tirare una linea retta uguale ad 
«na data linea retta terminata. 

aia data la linea retta terminata AB, e dato fia il 
Polito D, dal quale li debba tirare una linea retta 
uguale alla data AB.. 

costruzione. Dal centro A eolP intervallo AB 
Ai ^ defcrivafi il cerchio BEF ; indi dal punto 
al punto dato D ( poft. 1.) tirili la retta linea AD, 
e ^°P ra ella ( prop. antec. ) coftituifcafi il triangolo 
equilatero ADC, il cui lato CA ( poli. 2. ) fi pro¬ 
dighi fino alla periferia in F , pofcia dal centro C con 
P^i nte rd^‘° CF ( poli:. 3. ) fi deferiva il cerchio 
jL. Finalmente ( poft. 2. ) fi prolunghi il lato CD 
. m °. a *’ a periferia di quello cerchio in L ; farà DL 
la n cercata linea retta. 

Dimostrazione. Il triangolo CDA è, di coftru- 

rnLr' ec l u ^ atero v onde ( def. 19. ) farà il lato 
—CA; ma ( def. 15. ) la retta CE è uguale alla 
’ P erc J^ fo no ra ggi del cerchio FGL ; dunque dal- 
e uguali linee CL, CF togliendo le parti uguali CD, 
fi A 3 - ) rimarrà DL^AF ; ma la retta AB 
, e ‘ ,M* ) ^ ugnale alla medefima AF , perchè fono 
a ggt de cerchio BEF; adunque (afif. 1. ) farà DL=AB. 

^ punto dato fi è tirata una linea retta 
/f 1 ® a,d un altra data linea retta terminata . Il che 
ea fare, e dimoftrare . 

L » Prop. 2. del lib. 1. d’ Euclide : 


24 ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 

PROPOSIZIONE III. 

PROBLEMA. TAV. II. FIG. 39. 

Date due linee rette difuguali, dalla maggiore ta¬ 
gliarne una parte uguale alla minore . 

Sieno date .le due linee rette difuguali AB maggio¬ 
re , e CD minore , bifogna dalla maggiore AB tagliar¬ 
ne una parte uguale alla minore CD. 

COSTRUZIONE. Dall’ eftremo punto A della mag¬ 
giore AB ( prop. antec. ) tirifi la linea retta AE=CD, 
e dal centro A coll* intervallo AE ( poft. 3. ) defcri- 
vafi il cerchio EFG, la cui circonferenza fegherà in 
qualche punto F la retta maggiore AB; e farà AF la 
ricercata parte . 

dimostrazione. Effendo il punto A centro del 
cerchio EFG, farà ( def. a 5 ) il raggiò AF=AE ; ma 
(coftruz. ) abbiamo AE=CD; dunque ( aff. 1. ) farà 
ancora AF=CD. Adunque dalla data linea retta mag¬ 
giore fi è tagliata una parte uguale alla data linea mi¬ 
nore . Il che bifognava fare , e dimoftrare. 

E’ la prop. 3. del lib. 1. d’ Euclide. 

PROPOSIZ IONE IV. 

PROBLEMA. TAV. II. FIG. 40. 

Date tre linee rette terminate, due delle quali in- 
fieme prefe in qualfivoglia modo , fieno maggiori della 
rimanente , coflituire fopra una di effe un triangolo, 
che abbia gli altri due lati uguali alle altre due date li¬ 
nee rette. 

Sieno date le tre linee rette A, C, GH, due del¬ 
le quali infìeme prefe, ed in qualfivoglia modo, fieno 
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«ggiGn della rimanente ( aff. 17. ); bifogna fopra la 
1 .• C e C , nVe 1 re UI1 tr * an g°I° j che abbia gli altri due 
la ugual, alle altre du? date linee rette A, C, eia- 
leuno a ciafcuna . 

retta term * nata GH prolunghili 
j m definitamente da ambedue le parti ver- 

GE uguale all ^ P ro P- a "tec. ) h taglino le parti 
linea C • 1 inea retta ^ HI uguale alla retta 


1 


linea C • 11 nea retta A » ed «1 uguale alla retta 

deferiva!! n “ ntro C con l’intervallo GE [poli. 3.] 
aio HI r !) C / rC UO EEM > e dal centro H col rag- 
punto L” • • v ? I ’. altr0 cerchi °ILK. Finalmente dal 

G u /’ m n CU1 le circonferenze fi tagliano ai punti 

LGH ir ■ ‘ 1 ' ) tirinfi le linee rette LG, LH; farà 

_ 11 nce rcato triangolo . 


rag¬ 
punto L • ‘-7 1 . aicro ceremo ila., finalmente dal 

G 11 / m „ cui le clf conferenze fi tagliano ai punti 
TU A poft ’ »•) tinnii le 1 ‘ 

* “ ncercato triangolo . 

1 c 1 M ° Straz ione. Imperciocché il lato GL ( def. 
alla A n gUa e a j la GE > ma la GE ( coftr. ) è uguale 
alla linea r",?* 6 • 1 ) eziancl io il lato GL è uguale 

HL=HI m 3 r^' Similmente ( def. 15.) abbiamo 
( alT. ,’w £ COflr - ) fi è fatta HI—C ; adunque 
P ra la GR f f ' ancora HL=C. Confeguentemente fo- 

Sii altri due lati GL^m 3 'T g u° GLH ch * ha 
rette date A r ti’ uguali alle altre due linee 

E’ la nm n 9 * 1 che Pl dovea fare ’ e dimoftrare. 

cofc J 1 ,ib - d ’ Eudide ’ 

u guali fra loro *’ìi tre *' nee ^ ate ^ aranno tutte tre 
( def. io. > . * 1 deferi tto triangolo farà equilatero 

uguali, il fr.4, ^ r ,^ ue f°l tant0 faranno fra loro 
,at ^ tre ,e W g0 | &r * ifofcele ( * 0 . ); e fé 

fari ftaleno ( de^Tt ^ rann ° dllu 8 uali » >* triangolo 
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PROPOSIZIONE V . 

TEOREMA. TAV. II. FIG. 41. 

S e due triangoli hanno due angoli uguali a due an¬ 
goli , 1* uno all’ altro, ed un lato uguale ad un lato, 
che è fra gli angoli uguali, avranno ancora gli altri 
lati uguali agli altri lati, 1’ uno all’ altro, il rimanen¬ 
te angolo uguale ali* angolo rimanente , e tutto il trian¬ 
golo farà uguale a tutto il triangolo . 

I due triangoli ABC, EFM abbiano 1 * angolo A 
uguale all* angolo E, l’angolo C uguale all* angolo 
M, ed il lato frappofto AC uguale al lato frappofto 
EM; dico, che farà il lato AB uguale al lato EF , il 
lato BC uguale ai lato FM, che fono fottopofti 
agli angoli uguali, l’angolo B uguale all’ angolo F, 
e tutto il triangolo ABC farà uguale al triangolo EFM. 

DIMOSTRAZIONE. Prendali il triangolo ABC, e fov- 
rappongafi al triangolo; EFM di maniera, che il pun¬ 
to A fi metta fopra ’l punto E, ed il lato AC fopra 
1 ’ ugual lato EM, il punto *C cadrà neceflariamente fo¬ 
pra il punto M, e perfettamente fi combacieranno 
quelli due lati uguali ( cor. def. 5 ) ma perchè d’ipo- 
tefi 1 ’ angolo A è uguale all’ angolo E , ed il lato AC 
è flato poflo l'opra EM, perciò il lato AB neceffaria- 
mente cadrà fopra iliato EF. 

Similmente perchè il lato AC /la fopra EM , e 1 * 
angolo C è d* ipotefl uguale all’ angolo M, il lato 
CB dovrà neceftariamente cadere fopra MF; confe- 
guentementeil punto B, comune a’ due lati AB, CB, 
dovrà cadere fopra il punto F comune ai due lati EF, 
MF, ed il triangolo ABC fi adatterà perfettamente al 
triangolo EFM ; adunque ( aflf. 14. ) farà il lato AB 
uguale al lato EF, il lato BC=FM, 1 * angolo B ugua- 
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golo EFM° l0 F 5 ed ll trian & oI ° ABC u S uale al tria n* 

^ ^ due triangoli avranno due angoli 
guai a due angoli l’uno all’altro, ed un lato ugua- 
a un lato, che è fra gli angoli uguali, avranno 
-ianc i° gh altri lati uguali agli altri lati l’uno all’ al- 
e fim,/-i ma " ente an g oI ° uguale ali’ angolo rimanente, 
che l ’c trian §°^° fora uguale a tutto il triangolo. Il 
che b,fognava dimoiare 5 

elide 3 P arte della P ro P* 26. del lib. i.d’Eu- 


PROPOSIZIONE vi. 

TEOREMA. TAV. II. FIG. 


42. 

Pu e n. dU ìu tr ; an S° U avranno due lati uguaS a due lati 
nuto hJ- , a . tro ’ e l’angolo uguale all’ angolo conte¬ 
la h^r 1 • . atl . ll §. u ali > avranno ancora la bafe uguale al¬ 
tri anl’l- r tnang0l ° farà ”S uaIe al tr ’ an golo, e gli al¬ 
tro fra 1 1 aranno uguali agli altri angoli l’uno* all’ al* 
uguali. ° r ° ^ UeBi ’ ai c l uaB ^ onc> lottopòfti i lati 

al LÌ Ue R r Ìa 1 S ? IÌ ADE > BCF abbiano il lato AD uguale 
angolo B 'che r AE=BF > 6 *' angolo A uguale all’ 
che la bafe DF ^ Cont f nu,:i dai latl Uguali; dico, 
ADE Daini i ar ^ u S uale a,la bafe CF , il triangolo 
angolo C C \ tnan g°lo BCF, 1’ angolo D uguale all* 

E Cottoteli a "’ ang °‘° F ’ aÌqUi ' 

l’opra tna ngolo ADE s’intenda pollo 

fopra il num 00 ^ ta ^ ment e che il punto A cada 
Ugual lato Re ’.i 6 ^ *• ^ at ° ^ eftenda fopra 1 * 

te fonra il ’ a i? ra d punto D cadrà neceflariamen- 
P punto C, perchè d* ipotefi è il lato AD=BC. 
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Inoltre , perchè 1’ angolo A è d’ ipotefi uguale all* 
angolo B , il lato AE cadrà fopra il lato BF, ed il 
punto E cadrà fopra F, perchè d’ ipotefi è il Iato A E 
uguale al lato BF ; e perchè fi è dimoflrato , che i due 
punti D, ed E cadono fopra i punti C, ed F, per¬ 
ciò ( cor. def. 5. ) là bafe DE fi combacierà colla 
bafe CF , e tutto il triangolo ADE fi adatterà perfet¬ 
tamente a tutto il triangolo BCF ; adunque (ah. 14.) 
farà la bafe DE uguale alla bafe CF, il triangolo ADE 
uguale al triangolo BCF ,. 1 * angolo D uguale all’ an¬ 
golo C, e l’angolo E=F. Dunque fe due triangoli 
hanno due lati ec. II che fi dovea dimoftr.ire.. 

E’ la prop. 4. del lib. 1. d’ Euclide. 

ANNOTAZIONE. Dalla dimoftrazione di quella pro- 
pofizione facilmente fi può comprendere, che polli i 
Iati uguali AD=BC, ed AE=BF, fe l’angolo A folfe 
maggiore dell’ angolo B , anche la bafe DE farebbe 
maggiore della bafe CF ; perciocché la maggiore, o 
minor lunghezza della bafe dipende dalla maggiore, o 
minor grandezza dell’ angolo fottopofto, quando ilati, 
che contengono 1* angolo, fi mantengono della me- 
defima lunghezza ; come fi fuppone nella feguente pro- 
pofizione, nella quale con raziocinio convincente fi 
dimoftra quella verità. 

PROPOSIZIONE VII. 

r TEOREMA. TAV. II. FIG. Al. 

c 

kJ e due triangoli avranno due Iati uguali a due Iati, 
T uno all’ altro ,e T angolo maggiore dell’ angolo, che 
è contenuto dai lati uguali, avranno ancora la bafe 
maggiore della bafe. 

I due triangoli ABC, EFL abbiano il lato AB=FE, 
il lato BC=EL, e 1 ’ angolo ABC maggiore dell* an- 


golo E : 


„ LIBRO SECONDO. 

i ; dico che la baie AC fottopoftaal maggior an- 

f° 0 . ra maggiore della Bafe FL fottendente 1 ’ anno¬ 
io minore . 

costruzione. Prendali il triangolo EFL , e fi fo- 
frapponga al triangolo ABC in maniera, che il pun- 
1 ° V 1 metta /"ul punto B, ed il lato EF fopra P 
gua e ato BA, il punto F cadrà neceffariamentfc fui 
C° A a ca g'one dell’uguaglianza de’lati EF, BA. 

re perchè 1 * angolo E è minore dell’angolo ABC, 
ed ^ì ^ ca< ^ ra al di fotto del lato BC, cóme in BR, 
-i- v! at0 in AR ; e farà il triangolo ABR come 
Itampa del triangolo FEL. 

Dimostrazione. Abbiamo d’ ipotefi BC=ÈL, * 
per corruzione egli è BR=EL ; dunque ( aff. i. ) fa- 

i du?ht'i° mlc K ' f* r d tria ? g0l ° BIC ( aC , 17 ■ ) 

ni p ^ P re " mlieme fono maggiori del ri- 

anente BC ; adunque per la feconda parte del primo 
moina, faranno anche maggiori del lato BR dimo- 
-m?TD gUale a ! Bc - Ma ( aff. II. ) abbiamo BR 
Bl ir'/ P ercl ° ( feconda parte alt i. ) i due lati 
f; ’ farann o anche maggiori dei due BI, IR in- 
US?*-. cioè BI+IOBI+IR, e da quelle di- 
rpflprò to gl |e ndo la parte comune BI ( a(T. 7. ) 

™ C>,R ’ «l a quelle linee difugua i aggiri 
icìux o pa /i e IA fi avrà ( aff 6. ) ?S 

IAB f- r+'h** AC>IR-fIA; ma nel triangolo 
maggiori À ì* 7 -' ^ 1 due hti IR ’ IA infieme P refi fono 

il lato Àrr. ' Una . nente lato AR i dunque ( aff. 13. ) 
colini VÌI e7 i ancll ° maggiore di AR, ed è per 
il lato^Ar laonde (feconda parte dell’aff 1.) 

fe due P anmente maggiore di FL. Adunque 

Arare pi avranno > ec. Il che fi dovea dimo- 
ANNrvr apr0p * 24 : ód I. d’Euclide, 
che il 1 c l ue ciangoli dati faranno tali, 

LA fia maggior di BC, e per confeguenza 
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anche EF maggiore di EL, in tal cafo mettendo il 
lato EF fopra BA, ed il triangolo EFL in BAR, 
come fi è fatto nell’ antecedente coftruzione, può ac¬ 
cadere 3 che il punto L non cada in R fiotto la baie 
CA, ma cada nella fteflTa baie CA, o fopra la mede¬ 
sima bafie entrp al triangolo ABC, ed allora per non 
e fiere obbligato a ricorrere ad altra dim o {trazione , 
ed acciocché il punto R tempre fia fiotto la bafie AC 
fi cangino le lettere, fi metta la C nel luogo deli’ A, 
ed A nel luogo della C ; medefimamente fi trafiporti 
F in L, ed Lfi metta in luogo della F, e fi faccia 
la medefima coftruzioné, che troverai dall’ altra par¬ 
te , come fi può vedere nella figura 44, e la dirno- 
ftrazioqe (ara la ftefla di prima, e non s* incontrerà 
più verun cafio diverfio da quello. 

* 

PROPOSIZIONE Fili. 

TEOREMA. TAV. II. FIG. 45. 

(") gni qual volta due triangoli avranno due lati ugua¬ 
li a due lati, l’uno all’ altro, e la bafie maggiore del¬ 
la bafie, avranno eziandio 1’ angolo maggiore dell’ an¬ 
gelo contenuto dai lati uguali . 

1 due triangoli ABC, EFL abbiano j. lati uguali 
AB=FE, BC=EL, e la bafie AC maggiore della bafie 
JL*, dico 3 che 1 ’ angolo B farà maggiore dell* an¬ 
golo E. 

dimostratone. Imperciocché fie l’ angolo B fotte 
uguale all’ angolo E, allora, perchè d’ipotefi fono ugua¬ 
li i lati AB=FE, e BC—EL , anche la bafie AC ( prop. 
6 . ) farebbe^ uguale alla bafie FL, il che è contro l’ipo¬ 
tefi , e fie 1 ’ angolo B fotte minore dell’ angolo E, al¬ 
lora ( prop. antec. ) anche la bafe AC farebbe mino¬ 
te delia bafie FL, il che parimente è contro 1 * ipotefi. 
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unque 1 angolo B ( a (T. 11. ) farà maggiore cieli* 
fer?° ° ^ en dofi dimoiato, che non gli può ef- 
u ^ ua e » ne minore di effo. Perlaqualcofa ogni 
4 1 volta due triangoli avranno , ec. Il che ec. 

* la P ro P- ^5• del lib. 1. d’ Euclide. 


Q 


PROPOSIZIONE IX. 

TEOREMA. TAV. II. FIG. 46. 


•uw iXi° i>T tria fg o1 ; hanno tutti > i«i «gu»« a 

an „.i ; Uno a11 altro * avranno ancora tutti rfi 

loro n , lf fr a ' u T' gli an S oli ’ all’ altro, etra 

il trial,™’’ r h ! f ° n ° C -' da> Uti l "g ual '> e tut t® 
golo farà uguale a tutto il triangolo. 

bi-lno 1 ? I. ‘J U4 trian g° l1 ACF, EBL, i quali ab- 

J lat ° CF=EL > e k tafe AF 

C (ia , ha Sf, dee dtmoftrare, che l’angolo 

fJi T f 3 - an S ol ° E > V angelo A=£ , l’angolo 
e 1 ^angolo ACF uguale al triangolo EBL. 
CF L! STRA |' ONE ' Perchè, d’ipoteti, i due lati AC, 
fe 1’ " 2S? 3 ‘ due la,i EB ’ EL l’uno all’altro, 
fe m • ° ^ non uguale air angolo E, mtì fof. 

barir;\t mi "°- di ^4 p4 7 >L 

BL, l a a ^-- ora ma gg’ ore ' ° minore della tale 
do la bafT AP ^ * contro l ’ *potéfu Adunque -eflfen- 
farà l’mcrnln f^ gUa 1 alla bafc > neceflariamentfe 

tenuti da’' lati u’™!T-V'*'“S?'” E ’ * t l uaH fo f° con - 
dio 1* ’ dunc l ue ( P r0 P* 6. ) farà ezian- 

da’ lati ululT A 7 B ; che fono fotte* 

golo Eb 4 p** 1 CC ^ 1 tr ‘ an g oI ° ACF farà uguale al trian- 
II che ec * , ac I ua l c °ia quando due triangoli hanno, ec. 

ec - E la prop. 8. del lib. i. d’ Euclide. 
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PROPOSIZIONE X. 

PROLEMA. TAV. II. FIG. 4 J. 

^Jella data retta linea indeterminata, ed in un pun¬ 
to dato in efla coftituire un angolo rettilineo ugua¬ 
le ad un altro angolo rettilineo dato. 

Sia dato 1 * angolo rettilineo A, e fia data la linea 
retta CE, ed il punto in effa dato C, bifogna in effa 
linea CE, e nel punto in effa dato C coftituire un an¬ 
golo rettilineo uguale al dato angolo A. 

COSTRUZIONE. Tirili la retta FG , che unifca due 
punti F, G prefi a piacere ne’ lati AF , AG, che conten¬ 
gono T angolo A, e fi avrà il triangolo AFG. Quin¬ 
di dalla retta indeterminata CE ( prop. 3. ) fi tagli 
la parte CI uguale al lato AG, e l'opra la retta CI 
( prop. 4. ) fi deferiva il triangolo CMI, che abbia il 
lato CM uguale al lato AF, ed il lato MI uguale al 
lato FG del triangolo AFG ; farà MCI 1 * angolo ri¬ 
cercato . 

DIMOSTRAZIONE. I due triangoli MCI, AFG han¬ 
no ( coftr. ) i lati uguali CI=AG, CM=AF, ed 
MI=FG; dunque ( prop. antec. ) farà l’angolo MCI 
uguale al dato angolo A, che fono fottefi dai lati 
uguali MI, FG. Adunque nella data retta linea , ec. 
Il che fi dovea fare, e dimoftrare . 

E* la prop. 23. del lib. 1. d’ Euclide . 

PROPOSIZIONE XI. 

PROBLEMA. TAV. II. FIG. 48. 

T^ividere per mezzo un angolo rettilineo dato. 

Sia dato 1 ’ angolo rettilineo CAB, che fi debba di¬ 
videre in due parti uguali. 


rntTfl libro secondo. o* 

punto F ?m’ , Prendafi " el > a «> AB qualfivoglia 
natam \ C a tr0 * ato Prolungato indetermi- 

; c j p ~ P .^ & farte ™ E 

fF tl P T e AF, C ( poft. ... ) fi tiri la rutta 
gelò ecnXt " vr? (. prop - '• ) fl coftituifca il trian- 
( poft/ 1 , \ 1,K '‘ dal punto L al punto A 

golo CAB in j 1 1 a retta ^ ’ cFe dividerà il dato an* 

dimostra e an ? ol ‘ u S uali CAL, lab. 

il lato AL co NE ' -. 1 ue tr,an 8 ol ‘ FAL, LFA hanno 
AF . ed il lato FI. VVV° AE (eoftr.) uguale al lato 
eftendo lati li ( ^ ’ 9 ' ^ uguale al lato FL > 
t P r op ó 1 ? . tr !? ng0l °, et l u,latero FFL; adunque 
LAF , P che* fon far r r an p ]o EAL aguale all’ angolo 

due a’ngofi EAL Tip ¥ 2 * T? FL ' “ a 4 
golo CAB r> LAF ( aff - IX *) dormano tutto l’un- 
tifo in du : ““S* ;i dato angolo, CAB, è fiato di- 
moftrare. P ' UgUaI,# 11 che dovea lare, è di- 

E ’ La pro P- 9 del lib. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE XII. 


TÀV. II. FI G. 49. 


problema. 

mezzo , ta Una lmea ret,a terminata , dividerla per 

che « debbi a di^iderel*T" Ìnata ne ’ pu l " t ' A » ed E > 
^c° S truz ION e . Soprr,alr“.“ g ^V... t ) 


" ,,e " debba dividere i n T ■ pu ,™ "» ea *•> 
Costruzione c due parti uguali, 
deferiva!; il trior. S< ^ pra la .data retta AE ( prop. i. ) 

antec -) l’angolo ABE ABE ’ '" di ( prop - 

re « a BC, la nml/r u dl, ! lda per mezzo colla linea 

par,i «guai!, cioè faSc=CE retta AE Ìn duC 


pa Rte u. 
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DIMOSTRAZIONE. I due triangoli ABC, BCEhanno 
il lato BC comune, il lato AB==BE ( def. 19, ), e F 
angolo ABC, contenuto dai lati AB, BC, per la co- 
firuzioue, è uguale alF angolo CBE contenuto dai lati 
EB , BC ; adunque ( prop. 6. ) avranno ancora la bade 
AC uguale alla baie CE , le quali indente prefe ( afT. 11.) 
uguagliano la data retta AE. Dunque fi è divida per 
mezzo la data linea retta terminata. Il che, ec. 

E* la prop. io. del hb. 1. d’ Euclide. 

COROLLARIO. Inoltre ne’ due triangoli ABC, BCE, 
( pnop. 6. j la.à ancora F angolo ACB uguale all’an¬ 
golo BCE , che dono dottedi dagli uguali lati AB, BE, 
e quelli due angoli uguali dono angoli condeguenti , 
perciò ' ded. 9. ) dono arnendue retti, e la linea BC 
è perpendicolare alla AE . Perlaqualcoda la linea retta 
BC, che divide per mezzo F angolo ABE contenuto 
da’ lati uguali AB, BE, non dolamente divide per 
mezzo la bade AE, ma di più è perpendicolare alla 
medefima bade ; le quali code tutte fi verificano, quan¬ 
tunque il triangolo ABE non fi daccia equilatero , ma 
ìdodcele, i cui Iati uguali fieno AB, BE, come fi pro¬ 
va colla medefima dimoftraziòne. 

PROPOSIZIONE XIII. 

PROBLEMA. TAV. II. FIG. }0. 

Innalzare una linea retta perpendicolare ad una data 
jetta linea da un punto dato in efla. 

Sia data la retta AB, ed in efia il punto C, dal 
quale fi debba tirare una linea retta perpendicolare alla 
data linea AB . 

costruzione. Nella parte CA piglili qualfivoglia 
punto Ej e dall’ altra parte CB ( prop. 3. ) taglifi la 
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r ri i 9 e fopra EF f prop. i. 1 deferiva!! il 
l-ngolo equilatero È L F ; iìdf (VA ) « il 
DiMnc’ ChC ^ 3ra * perpendicolare ricercata. 

no inat„ CF-rp E ' 1 du y nan S oli L CF, LCE han- 
ne ed il 1 T^r ? er co ^ ruzlone 9 il lato CL comu- 

9 ) farà.- VA'* ( def - * 9 ' )> dunque (prop. 

tono fottefi daM° LCF .T® 1 * aI1 ’ an S ol ° LCE , che 
( def. q \ 1 atl uguali LF, LE, confeguentemente 
linea EF « r retta LC farà P er P e ndicolare alla retta 
E» 7 ’ ° fia AB. Il che, ec. 

ANNOTÒ 15, lib * d ’ Efelide, 

della data w*®* ,9 Uando 11 pUnt ° dato è un eterno 
determina, a 'f> f 0 ? [ P“*- 2 ’ J Prolunghi i n - 
r6tta ’ * nd reft ° fi 

d «foi > verio ri i£r Ò i‘ nVeCe deI trian § oI ° equilatero ELF, 

l f."tS e,pUrCè 1 due lati V fono LE 
> e la dunoftrazione farà la medefima. 

PROPOSIZIONE XIV. 

C PROBLEMA. TAV. II. FIG. JI. 

dato fchrnon 3 fo Ilnea ^ infinita ’ e da un P unt0 

Pendolare" W effa > tirare “» linea retta per¬ 
ii* dato H puntole d*.7* , AB a ’ e fuori di effa » 
ta linea pernendir t’ da c I la i e fi debba tirare una reti- 
c ostr P d are alla AB • 
prendali qtnlfilJLj?® 11 ’ altr ? P arte detìa data retta AB 
8 >° CL Wf 1 l». L . e dal centro C col rag- 
che feghj- ( j- 3 - J deferiva!! il cerchio, o arco ELF, 

«*• ] fi dìv^T r E ’. cd ‘ n F - P° fcia [prop- 

per mezzo m G la fottelà EF, e 
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( poft. i. ) tìrifi la retta GC, che fora la ricercata 
perpendicolare . Tirinfi i raggi CE, CF. 

DIMOSTRAZIONE. I due triangoli GCF, GCE han¬ 
no il latò 'connine GC, e, di co finizione , il lato 
GF=GE, ed il lato CF=^CE ( def. 15.); perciò [ prop. 
9. ] fora P angolo CGF uguale all’ angolo CGE ; com- 
feguentemente [ def. 9. ] la retta CG, è perpendicolare 
alla retta EF, o fia alla data retta AB. Dunque fopra 
una data linea retta infinita, e da un punto dato fuori 
di efifa fi è tirata una linea retta perpendicolare. Il che 
bifognava fare , e dimoftrare . 

E’ la prop. ia. del lib. 1. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE XV. 

TEOR'EMA TAV. II. FIG. 52. 

adendo Una linea rètta fopra un’ altra linea retta-, 
fa i due angoli confeguenti, o amendue retti, o uguali 
a due angoli retti. 

Cada la retta AB fopra la retta CE, farà i dine an¬ 
goli conféguenti ABC, ABE, i. quali [ def. 9. ] fa¬ 
ranno amendue retti, quando la retta AB e perpen¬ 
dicolare alla CE. Ma fe la retta AB cade obbliqua- 
jnerite fopra la CE ; i due angoli obbliqui ABC ottu- 
fo, ed ABE acuto, infieme prefi, fono fempre uguali 
a due retti. 

COSTRUZIÓNE. Sopra la retta CE, e dal punto in 
B ( prop. 13. ) s ’ innalzi la perpendicolare FB. 

DfMOSTRAziONE. I due angoli F*BC, FBE ( def. 9. ) 
fonò amendue rètti ; ma P angolo ottufo ABC fuperà 
P angolo rètto FBC dell’ angolo FBA ; e P angolo 
acuto ABE manca dal retto FBE dell’ iftefio angolo 
FBA; perciò levando dall’ ottufo ABC la parte FBA, 
•rimano P angolo retto FBC ; ed all* angolo acuto 
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BH agg 1U gnencfo 1 ’ angolo FBA , tolto dall’ ottufo, 
i orma (all. n. ) un altro angolo retto FBE. Dun¬ 
que i due angoli confeguenti ABC, ABE, infieme prefi, 
OI T7» a due angoli retti. Il che ec. 

h la- prop. 13 del lib. 1 d’ Eucli.de. 
K R r R ? LLARl °' Adunque tut d gli angoli CBF , 
» ABE ec., che lì fanno. nel medefimo punto B 
a quante lì vogliano linee rette concorrenti, nello 
e o punto, e tirate da una fola, parte della linea CE, 

ie, ? e P re H ( aff., 11. ) Tempre Tono uguali a due 
angoli retti. 

co R ollari ^ il , Tay R E - \ Jnoìtfe i 

n ngoIi C BA, CBE, FBA, FBE, che lì fa^no 
to B • r ^ rGtte ^ > CF, che fi Tegano nel pun- 
». inlieme prelì Tono uguali a quattro angoli retti. 
orollarjo. ni. ConTegiientemente tutti, gli ari¬ 
da V ' ^ ^ P°ffono formare in ; un medelìmo punto B 
to fi 1066 concorr ^ nt l d* ogni intorno ad elfo pun¬ 
ti • * P r e« infieme, Tono uguali a quattro angoli ret, 

t ’ ^ erc .\ e ( ) inlìeme prefi uguagliano i quat^ 

ftelfo^unto 3 ^ 1 ^ ue rette ^ » CF legantefi nello 

PROPOSIZIONE XVI. 

q teorema tav. II. ftg. 54. 

ranno 3 'tinte Pr ^° m una data- linea ' r€tta 

siano o\\ r p3rtl °PP°^ e due linee rette, che fac- 
ne e ftri ang ° 1 C ?. nfe ^nti uguali a due retti > effe li- 
s laranno per diritto fra loro. 

parti onn Fet . ta ^ 9 e< * al P unto in e ^ a C, da 
che facda n fte, r V1 COnGOrrano ^ due rette BC, FC, 
' an ° § lj * an goh conseguenti ACF , ACB uguali 
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a due angoli retti; dico la retta BC etàere per diritto 
alla FC. 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché fe la CF non è po- 
fta per diritto alla BC, lia la CI, fe è potàbile, per 
diritto alla BC; ed allora cadendo la retta AC fopra 
la retta BCI ( prop. antec. ) farà i due angoli ACB, 
ACI uguali a due retti ; ma, d’ ipotelì, abbiamo i due 
angoli ACB, ACF anche uguali a due retti ; onde 
( atà i. ) i due angoli ACB, ACI faranno uguali ai 
due angoli ACB, ACF, e tolto il comune angolo AC’B 
(atà. 3. ), rimarrà 1 * angolo ACI uguale all* angolo 
ACF, cioè la parte al tutto, la cjual cofa ( atà. io.) 
è impotàbile ; dunque la CI non è per diritto alla BC. 
Nella lìetàa maniera fi dimoftra non etàere alcun’ altra 
linea , fuori che la CF per diritto alla BC. Adunque la 
CF è per diritto alla BC. Perlaqualcofa , fe ad un 
punto prefo in una data linea retta, ec. Il che, ec. 

E’ la prop. 14. del lib. 1. d r Euclide; 

COROLLARIO. Confeguentemente due linee rette non 
potàono avere veruna parte comune , fuorché il punto,, 
nel quale fi fegano. Perciocché fe la linea , quantun¬ 
que breviffima BC folle per diritto alle due CI, CF, 
allora, tirata al punto C, la retta AC, per 1 ’ ante¬ 
cedente dimoftrazione , farebbe V angolo ACI uguale 
all angolo ACF, il che (alì. io. ) è impotàbile; 
adunque la linea BC, quantunque menomitàma, non 
può lìar per diritto a due linee rette CI, CF ; per¬ 
ciò due linee rette non potàono avere veruna parte 
comune, fuorché il punto, in cui lì fegano . 


libro secondo. 

PROPOSIZIONE 'XV11. 


3S> 


TEOREMA. TAV. II. FIG. 


55 * 


anir!r^ Ue Im n e rette ^ legheranno interne, faranno eli 
«gol. opporti alla cima uguali fra loro. S 

Punto. C> r I' te linee AB > EF fi fcghino fra loro nel 
Polo Q ’ j, eo » che P angolo * farà uguale all’ an¬ 
sila cima ^pp a ^°^° m u £ uaIe all r angolo che fono 

rer ^ II ^.p S ^ RAZION E • La retta AC cadendo fopra la 
ed y P^°P* *5* ) & 1 due angoli conferenti m , 

cadend^ r a due rett *- ^ er ^ e ^a ragione la retta FC 
7 P ,i ° °P ra AB fa eziandio i due angoli confeguenti 
angoli X U ^j^ 1 a due retti; adunque ( aff. i. ) i due 
e fev^rS ’ » x ^ ono u g ua h al due angoli 7 , ed x , 
angolo ° comune x ( aff. 3. ) rimarrà P 

«anale / ? r U ^ uaI ®“ angolo cioè P angolo ACE 
°Innb an g°loFCB,i quali fono alla cima oppofii. 

fono uguali P a ei ? è 1 due ang ?! i C ’ ed m CP ro p. 15.) 
dio uguali ai d, rett1 ’ P erc, ° ( aff. 1.) faranno emu¬ 
li a due re***’ . • l ’ ed * ’ che P° no parimente ugua- 

due angoli « C1 ° e far * C + ;7J ={+^ » e togliendo i 
refterà C—’• ’• e t g la dimoflrati uguali ( aff. 3. ) 

ACF che V C1 °^ !* an ?°l° ECB uguale all’ angolo 
fe due li ° n ° P a d mente opponi alla cima. Adunque 
due hnee rettele. Il che, ec. 4 

c oroitTd* I5 c dQl l - d ’ Euclide. 

AB ad «n punto C di una linea retta 

FC, £c n °, tlrate dalle parti oppofte due linee rette 

{. uguali’ fmloro™" 0 ,f f"®?. 1 ' alla cima °PP ofti m » 
per diritto f 1 ° ’ ^ ue e . d ue linee rette faranno polle 

{> aggiugnendJ? p’ pe [ ciocchè a g U an S 0,i u g ua1 ' m > 
* ovi 1 angolo x comune, -faranno (alf. 2 .) 
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i due angoli m , ed x prefi inficine uguali ai due { , 
ed x infieme prefi ; ma i due angoli confeguenti 
l , ed x ( prop. 15. ) fono uguali a due retti; dun¬ 
que ( alT. 1. ) i due angoli m , ed x faranno anch* 
efii uguali a due retti; conleguentemente (prop. 16.) 
le due rette EC, FC faranno polle per diritto, 

PROPOSIZIONE XVIII. 

TEOREMA TAV. II. FIG. <6. 

T 

JLie rette linee perpendicolari ad una medefima linea 
retta fono parallele fra loro. 

Sieno due linee rette FE, LM amendue perpendi¬ 
colari alla medefitna linea retta AB ; dico , che effe 
rette FE , LM faranno fra loro parallele. 

costruzione. Da qualfivoglia punto S prefo nella 
retta FE fi tiri ( prop. 14. ) la retta SI perpendico¬ 
lare alla retta LM ; indi dall’ altra parte BM ( prop. 
3 * ) fi tagli la parte BC=BI , e dal punto C l'opra 
la linea LM ( prop. 13. ) s’ innalzi la perpendicolare 
CR, e tirinfi le rette CA , IA. 

dimostrazione. I due triangoli ABC, ABI han¬ 
no di coftruzione il lato BC=BÌ, il lato BA comune, 
e 1 ’ angolo ABC ( alf. 1 6. ) uguale all’ angolo ABI, 
eflendo ambedue retti, d’ iporefi ; dunque ( prop. 6, ) 
làrà la bafe CA uguale alla bafe IA, T angolo * 
e V angolo t=zy , che fono fottefi da lati uguali. Inol¬ 
tre perchè le linee RC , SI fono, di coftruzione, per¬ 
pendicolari alla retta LM, gli angoli retti RCB, SIB 
fono fra loro uguali, da* quali levando le parti dimo¬ 
iate uguali, cioè gli angoli ed * reitera ( aff. 3.) 
F angolo ACR uguale all* angolo AIS. Similmente 
dagli angoli BAR, BAS, d* ipotefi, retti, ed uguali 
fi tolgano le parti dimoftrate uguali, cioè gli angoli r. 
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e ( aff. ) rimarrà 1* angolo RAC uguale all* 
angolo IAS, Perlaqualcofa i due triangoli ACR, IAS 
A^Q 110 r^A^ Ue an S oli ^-^A, RAC uguali ai due angoli 
» IAS P uno all* altro , ed il lato frappofto AC 
guaie al lato interpofto IA . Laonde ( prop. 5.) farà 
ato , o la perpendicolare CR uguale al lato, o alla 
perpendicolare IS, che fottendono angoli uguali ; con- 
Da S rafM eme T le due rette FE, LM ( def. 1:.) faranno 
od / e ’ ^fendofi dinioftrato, che le perpendicolari IS, 
eo r ra PP°fte fra di effe fono uguali fra loro; la qual 
£n 5 )vun que fi verifica , ha che le perpendicolari IS , 
Adu len ° ^ U - v * cbie » 0 P^ lontane dalla retta AB . 

unque le linee rette perpendicolari ad una terza fono 
Parallele fra loro. Il che 1 e c. 

npr.A- Il ? LLAR10, dunque «na linea retta cadrà per- 
fe f '1° armente fopra altre linee rette, vale a dire, 
ran,^ 3 C0n „ e ^ e gli angoli retti, quelle linee rette fa- 
ranno parallele fra loro . ^ 

PROPOSIZIONE XIX. 


TAV. II. FIG. 57. 

linee aC rette° ^* nea retta obbbc l li amente fopra due 

o 1* anco In ’ a fa gli an § oli alterni fra loro > 

porto dall ? r !? 0 all* angolo interno, ed op- 

terni e £,l ^ P arti i ovvefo i due angoli L 

le due h ne / ™ ede r fime P artl * uguali a due retti ; quel- 
1 la r/f ‘^ e / aranno P araH ele fra loro. 

CL* e fi v feghl obbli quamente le due rette AB, 
terni, q a CCia an S°l° , ( che fono angoli in¬ 
che le linee P A°R 1 ’ ri C J} lamanri an S oli alurnì ) i dico , 
COSTptt-» ^ 9 faranno parallele. 

la retta GR* 0 */' P er mezzo ( prop. il. ) 

GF nel punto I, dal quale fi tiri ( prop. 14-) 
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/opra b CL la perpendicolare IS ; indi ( prop. r. ) 
dalla indeterminata GA fi tagli la parte GR uguale al¬ 
la SF, e ( poR. i. ) tirili la retta IR. 

DIMOSTRAZIONE. I triangoli RGI , ISF hanno 
( cortruz. ) il bto GI=IF, ed il lato RG=SF, e, d' 
ipotch r -angolo *, che fono contenuti da lati ugua¬ 
li; dunque ( prop. 6. ) farà l’angolo RIG uguale all* 
angolo ella » cima oppoRo SIF ; perciò ( cor. prop. 
* 7 - ) ie rette RI, IS Ranno per diritto fra loro, e 
formano una loia retta RS ; inoltre farà 1* angolo IRG 
uguale all’ angolo ISF , ma F angolo ISF è retto, di 
coRruzione ; perciò anche V angolo IRG f aR" i ^ 
£>rà retto ; laonde ( def. 9. ) la retta SR farà per¬ 
pendicolare alla retta AB, ed è per cedrimene erran- 
d.o perpendicolare alla retta CL. Dunque ( prop 
antec ) le linee AB, CL fono parallele fra loro, per- 
che fono perpendicolari alla medefima retta SR 
Ma fe faranno fra loro uguali i due angoli r, ed o, 
che fono parimente alterni; allora perchè (prop. ic S 
tanto la fomma degli angoli ar+r, quanto la lèmma 
°-t{ e uguale a due retti, perciò (all. i. ) farà 

vtT 0 ? 1 ! e g,i angoli *' ed ^ ipote/i 

uguali fra loro ( afll 3. ) rimarrà F angolo x=zt_ , c 

però, per 1* antecedente dimoRrazione , le linee AB, 
V laranno parallele . Adunque fe una linea retta, ca¬ 
dendo fopra due rette linee, farà gli angoli alterni 
uguali fra loro, quelle due rette faranno parallele II 
che, ec. 1 

, 2 ' ( Ta y* n * % 5 8 - La retta CI cadendo fopra le 
due rette AF, GH faccia 1* angolo eReriore s uguale 
all angolo * interiore, ed oppoRo, dalle medefime 
loro * 6 rCtte ^ ^ P aran no eziandio parallele fra 

DIMOSTRAZIONE. L’angolo r (prop. 17.) è ugua¬ 
le all angolo s alla cuna oppoRo; ma, d’ipotefi Fan- 
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i° ? T ' C ,^ ua ^ e me defìmo angolo s ; dnnque ( alT. 
• ) ara 1 angolo t uguale al Tuo alterno m y per con¬ 
tar e I . rette AF, GH faranno parallele per l’an- 

e ente diinoftrazione . Col medefimo raziocinio fi 
leC 0 5 a ’ c ^ e k rette AF, GH fono fra loro paral- 
j Q 5 f e . an golo efteriore CLF farà uguale all’ ango- 
i) j* 0 lr ì ter Ì° re , ed oppofto , dalle medefime parti, 
rette fa T^» C °^ a ^ una retta 9 cadendo fopra due linee 
C p D0 fl n ra ; angolo efteriore uguale all’ interiore , ed 
rannn * „ e m edefime parti , quelle due rette fa- 

luog 0 dimoftrare^ 1 ^ “ ** “ “ feC ° nd ° 

Pra *]/ ^ aV *A^‘ ^8* 59 * ) La retta LI cadendo fo- 

pure / GH faCCÌa £ Iian S oli m > ed * (op- 

me i ) interiori, e- dalle medefìme parti, infìe- 

qtj C e 1 ’ u guali a due angoli retti ; le rette linee AF, 
JT™ 0 P aralle| e loro. 
infiene°f r AZ / 0NE ' 1 due an S oli <=onfeguenti t , ed* 
Z d' f r ( pr °P- M- ) fono uguali a due retti,- 
uguali a 5 ° 6 ' ’ ' due an f>°*‘ m > cd x fono anch’ effi 
goT, Ì Ue a "8 0li perciò ( aff. ) i duean- 

vando 1» iranno uguali ai due w, ed x; e te¬ 
golo^ uguT al T™? * ( a<r ‘n 5 ' ^ r an " 

dimoftrazinn 1 f ° a,temo *• Dunque per la prima 
^trazione le rette GH, AF faranno parallele fra 

^notaraS ^ v dì<noftra > che Ie ^GH, AF 
e Porti dalle 1,)/ a m due an g oli G { interiori, 
goli rett j _ e ^ me P a rti faranno uguali a due an- 

nee rette 6 fa\^ aC j €ndo Una ^ nea retta f°pra due li- 
tóme parti * 1 r ? n ? oli intcriori, e dalle medefi- 
rette li n g e U & ua1 ' a due angoli retti, quelle due 
Il che ec. ranno parallele, o equidiflanti fra loro. 

prop. 27, e 28 del lib. 1. d’ Euclide, 
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PROPOSIZIONE XX. 

* TEOREMA. TAV. II. FI G. 5 6 ,. 

una linea retta-, cadendo fopra due linee rette 
parallele, farà perpendicolare all* una di effe, farà 
eziandio perpendicolare all’ altra . 

Sopra le due rette parallele FE, LM cada la retta 
AB, e fa perpendicolare alla retta LM, dico, che 
farà anche perpendicolare alla retta FE. 

costruzione. Nella parte BL fi prenda a piacere 
U punto I, e ( prop. 3. ) fi tagli dalla BM la parte 
BC=BI; indi ( propof. 13. ) dai punti C, ed ì s’in¬ 
nalzino le perpendicolari IS , CR, e tirinfi le rette 
IA, CA. 

dimostrazione. I due triangoli ABI, ABC intor¬ 
no agli angoli ( all. 16. ) uguali ABI, ABC, hanno 
i lati uguali BI=BC, e. BA comune ; perciò ( prop. 
faranno uguali le bali IA=CA, 1 * angolo , e l’an¬ 
golo yzxt . Che però dagli uguali angoli retti SIB, 
RCB togliendo gli angoli uguali x , e {, ('affi, 3. ) ri¬ 
marrà 1* angolo AIS=ACR. Perlaqualcofa i due trian¬ 
goli AIS , ACR hanno , di dimoftrazione, 1 * angolo 
AIS=ACR, il lato IA=CA; ed il lato SI (def. 11.) 
uguale al lato RC, perchè fono linee perpendicolari 
interpofte tra due linee parallele ; laonde ( prop. 6. } 
farà V angolo IAS uguale all* angolo RAG, ai quali 
il aggiungano gli angoli y , e { dimoftrati uguali, e 
( affi 2. ) farà tutto 1 * angolo SAB uguale a tutto Pan- 
golo RAB ; dunque ( def. 9. ) la retta BA è anche 
perpendicolare alla retta FE. Il clie ec. 
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TEOREMA. tav. II. fig. 60. 

adendo una linea fetta obbliquamente fopra dùe 
rCtt ^ P ara Uele farà gli angoli alterni uguali fra loro ; 
e ciacun angolo efteriore uguale al fuo interiore, ed 
t|Ppo o,e dalle medefime parti; e gli angoli interio- 
1 » e dalle medefime parti, uguali a due retti. 

Afì 1 ' ri rC ^ a ^ feghi obbliquamente le due rette 
> CL ; dico , che farà gli angoli alterni uguali fra 
'oro, cioè e y angoIo BGF=CFG . 
costruziome. Dai punti F, G fopra le rette AB . 
v P ro P» 14. ) tirinfi le perpendicolari FE^, Gl. 
.dimostrazione. perchè la retta FE è, di coftru- 
tone, perpendicolare alla retta AB , perciò ( pròp* 
ntec. ) f ar à eziandio perpendicolare alla parallela CL; 
conleguentemente le due rette EF, Gl , che fono per- 
FJi n °r C0 a ^ a detta CL, faranno ( prop. 18.) paral- 
no > ! r* Adun q«o i due triangoli EFG, IGF han- 
’ V ) d lato FE=:GI, che fono linee per- 

V C °, ari fra Ppofte tra due parallele AB, CL . Simil- 
. n € . anno d lato EG=FI, perchè fono perpendi- 
1 1 ari mt€r P°tte fra le linee EF, Gl dimoftrate paral- 
, e; hanno inoltre il lato FG comune ; laonde farà 
um\Ir P 'i£ n ^ ol ° x ~{y che fono fottefi da lati 
ezin ri» ^ ’ e l° no angoli alterni. Inoltre farà 
li ni! 10 y 1 angol ° 0=/ > ai q ua d aggiugnendovi gli ugua- 
feolo g rp/ et,i EFC ’ IGfi ; farà ( aff. 1. ) tutto Fan- 
parim ^ UgUale a tlltto 1 * angolo BGF, i quali fono 
retta f me a ! 1 S 0 ^ alterni. Dunque cadendo una linea 
troll . ue lineerette parallele, farà fempre gli an- 
luotro r™ 1 ^Suali fra loro. Il che fi dovea in primo 

Iuo g° dimoiare. 


4 6 ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 

2 . ( Tav. IL fig. 58. ) Cadendo la retta CI ob- 
bliquamente fopra le due parallele AF, GH , farà 1* 
angolo efteriore s uguale all* angolo m interiore, ed op- 
pofto, dalle medefime parti. 

dimostrazione. L’ angolo s (prop. 17. ) è ugua¬ 
le all angolo t alla cima oppofto, e per 1’ antece¬ 
dente dimoftrazione, 1* angolo m è uguale al medefi- 
mo angolo / fuo alterno; dunque ( afT. i. ) farà 1 * 
angolo s=m . Collo fteflo raziocinio fi dimoftra 1’ an¬ 
golo CLF={, perchè fono amendue uguali all* ango¬ 
lo x. Perlaqualcofa cadendo una retta linea fopra due 
rette parallele, farà 1*angolo efteriore uguale all* an¬ 
golo interiore, ed oppofto, dalle medefime parti. Il 
che bifognava in fecondo luogo dimoftrare. 

3. ( Tav. II. Fig. 59. ) Cadendo la retta LI ob- 
bliquamente fopra due rette parallele AF, GH, farà i 
due angoli x t ed m interiori, e dalle medefime parti, 
infieme prefi , uguali a due angoli retti. 

DIMOSTRAZIONE. Gli angoli alterni ed *, per 
la prima parte di quefta propofizione fono uguali fra 
loro; aggiungali ad efii il comune angolo m , ed(afT. 
a. ) i due angoli 1 ed m faranno uguali ai due x y 
ed m ; ma i due angoli confeguenti ^, ed m ( prop. 
15. ) fono uguali a due retti, adunqe (afT. 1. ) an¬ 
che i due angoli x , ed m faranno uguali a due retti. 
Hella ftefla maniera fi dimoftrano uguali a due retti gli 
angoli t , e ^. Dunque una retta linea, fegando due 
linee rette parallele, fa i due angoli interiori ; e dalle 
medefime parti, infieme prefi , uguali a due angoli retti. 
II che ec. 

E* la prop. 29. del lib. 1. d* Euclide. 
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PROPOSIZIONE XXII. 

teorema. TAV. II. FJG. 6 1 . 

~ e fette ( AE, CF ), che fono parallele ad 
rallele C fra fo* r£tta ^ ^ ^ ’ ^ aranno ez i an dio P a “ 

I IVI C ^ C ^ e 5^i tutte tre ne * P un ti 

no ^lM 0 STRAZIONE . p erC } 1 ^ |g 

rette AE , DL fo. 
antec ’ P arall e'e, perciò ( parte r. della prop. 

T n „u ' i a 1 angolo *• uguale al luo alterno ?. 
farà f effCnd ° le linee CF,DL, d’ipotefi, parallele, 
re ^ par , te 2 ’ P ro P* an tec. ) T angolo interio- 
merUr^ Ua C aE * an §°l° { efteriore, ed oppofto dalle * 
le a ii> lme P. artl » Pe f ó farà ( aff. i.) l’angolo *• ugua¬ 
le > \ f n £? ° a ^ ter no s; dunque ( parte i. della prop. 

• ; e tue rette AE, CF fono parallele. Il che, ec. 
ia P ro P- 30. del lib. i. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE XXIII. 

PROBLEMA. TAV. II. FIG. 6t. 

railcb PUntC ì dat0 ( ^ ) tirare una linea retta pa- 
cnlZ Una data retta linca ( AF ) . P 

t 0 i P al dato punto C a qualunque pun- 

nei D lT r ° ndla i lata retta AF, tirifi la retta CL, e 
a ngolo i?*V* m ^ prop< I0 * ) coftitl,ifcafi l* 

M veStiED r g ° l ° FLC r C fl Pr ° lunghi 

u ’ lara * a n cercata linea . 

no uguali T f RA ? I0NE ' Gli ang °. li alterni ECL ’ FLC 

ra loro per cognizione ; adunque ( parte i. 
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prop. 19. ) le rette AF , ED fono parallele. Dunque 
per un punto dato, ec. Il che, ec. 

E* la prop. 31. del lib. 1. d* Euclide . 

PROPOSIZIONE XXIV, 
teorema. TAV. II. FIG. 6t. 

T 

J.n ogni triangolo rettilineo 1 tre angoli interiori, prelì 
infieme, fono uguali a due angoli retti ; e prolungan¬ 
doli qualfivoglia lato l’angolo efteriore è uguale ai due 
goli interiori, ed opporti . 

1. Sia dato il triangolo rettilineo ACD, dico, chei 
tre angoli interni r, m y x infieme prefi fono uguali a 
due angoli retti. 

COSTRUZIONE. Pel punto C ( prop. antec. ) tirili 
la retta GCF parallela alla bafe AD . 

DIMOSTRAZIONE. Perchè le rette GF, AD fono di 
coftruzione, parallele ; pero la retta CA cadendo fo- 
pra di erte ( prop. 11. ) farà gli angoli alterni a:, c 
l uguali fra loro. Similmente cadendo la retta CD 
ìopra le fterte parallele, farà gli angoli alterni r, ed* 
uguali fra loro ; ed aggiugnendo cofe uguali a cofe 
uguali ( aff. 1. ) farà x+t={+s , ed aggiugnendo vi di 
comune l’angolo m , ( aff. 2. ) fi avrà x+t+m=z{ 
-fj+/7z. Ma ( cor. 1. prop. 15. ) la fomma degli an¬ 
goli 1, m , $ è uguale a due retti ; dunque (aff. 1. ) 
anche gli angoli x, t, m infieme prefi fono uguali a 
due angoli retti. II che, ec. 

1. Si prolunghi qualfivoglia lato AD verfo E, e 1* 
angolo efteriore r farà uguale ai due angoli x , ed m 
interiori, ed opporti. 

DIMOSTRAZIONE. I due angoli confeguenti /, ed r 
( prop. 15. ) fono uguali a due retti > ma i tre angoli 
interiori x 9 t , m , per 1* antecedente dimoftrazione, 
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i clup 3nC ^ r e ® u £ ua ^ a . due r,ett i‘> dunque ( a(T. i. ) 
x an g°u confeguenti /, ed r faranno uguali ai tre 
rinttrW 6 to 8 be ndo 1* angolo comune r, ( afT. 3. ) 
ed 7» 13 ? n S°i° efteriore r uguale ai due angoli x y 
Of?n; 1 . nteri0r i » ed opporti, infieme prefi. Adunque in 
°gm triangolo rettilineo ec. Il che ec. 

P ro P' 32 - del lib. 1. d’ Euclide, 
pofizione rh R ’° ** DaIla P rima P arte di q uef!a pro- 
lunnue tn , n ' ar , :lmente . fi vede che due an g oti di qua- 
minori di d ° ° rettilineo, infieme prefi fono Tempre 
no Toltane U i S T r ttl * P erc hè tutti tre infieme prefi fan- 

uitanto la f omma di due retti . 

CORo Pr0pof * x 7 - del lib - ^ d’Euclide. 
Prelungand^ 10 V* In q ualfiv °g lia triangolo rettilineo, 
dell’ uno j *1,, at °’ an g ol ° «Seriore è maggiore 
per la f 9 C 1 . a ^ tro i nter i ore , ed oppofto ; poiché, 
nguaelia - ec ? nda dimoftrazione, P angolo efteriore r 
Prefi infiem^ interiori » e<1 opporti m , ed x 

è maam ’ c °nfeguentemente 1’ angolo efteriore r 
golo f^° re tanto dell’ an golo m y quanto dell* an- 

coRofr 0 ^ li b * *• d* Euclide. 

talin^M- (Tav.lL Fig. 64.) Se una ret¬ 
erà due an’ r adend ° fo P ra due Iinee rette AF, ME, 
MLB , infiem^ 1 lnt ^ non » e dalle medefime parti ABL, 
ra ^li altri d prefi » maggiori di due angoli retti; allo- 
.interiori FBL, ELB, infreme 

an goli confegu'em, 0 in B f* re ‘ ti ; P erchè J . due 

an goli confeguenti n 1 ^ Pr °?- I5 ‘ ) inflCme ai due 
quali levantinn • F uguagliano quattro retti, dai 
di due retti due MLB d’ ipotefi maggiori 

«ori di due r etti C nttanenti FBL » ELB ^nno mi- 
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Inoltre le linee ME, AF non faranno parallele, perchè 
quando le linee fono parallele ( prop. li. ) gli angoli 
interiori, e dalle medefnne parti, uguagliano due retti. 

Che fe le due rette AF , ME fi prolungheranno da 
amendue le parti, certamente concorreranno da quella 
parte , verfo la quale fanno gli angoli interiori FBL, 
ELB minori di due retti, perchè ( cor. i. ) due an¬ 
goli di qualunque triangolo rettilineo, prefi infie me , fo¬ 
no fempre minori di due retti. Ma dall’ altra parte, 
verfo la quale fanno gli angoli interiori ABL, MLB 
maggiori di due retti, effe linee rette prolungate non 
mai concorreranno , anzi fempre più fi allontaneranno 
1 ’ una dall’ ahra. Perlaqual cofa le linee ME, AF di¬ 
confi convergenti verfo la parte FE, e divergenti dall* 
altra parte AM. 

COROLLARIO, iv. ( Tav. II. Fig. 65. ) Se dagli 
eftremi A, ed F d’ un lato AF di un triangolo retti¬ 
lineo ACF faranno tirate due linee rette AE, FE ad 
un punto E prefo nel triangolo ; effe linee conterran¬ 
no un angolo AEF maggiore dell’ angolo ACF con¬ 
tenuto dai rimanenti lati del dato triangolo CAF. Per¬ 
ciocché , tirata la retta CEL, 1 * angolo AEL efterio- 
re del triangolo AEC ( cor. 2. ) è maggiore dell’ an¬ 
golo ACE interiore, ed oppofto. Medefimamente 1 ’ 
angolo efteriore LEF è maggiore dell* angolo ECF in¬ 
teriore , ed oppofto ; dunque tutto 1 * angolo AEF è 
maggiore di tutto 1 ’ angolo ACF. 

E’ la parte 2. della prop. 11. del lib. 1. d’ Eu¬ 
clide . 

COROLLARIO, v. Perchè i tre angoli interiori di 
qualfivoglia triangolo rettilineo fono uguali a due foli 
angoli retti, come fi è dimoftrato; perciò fe un an¬ 
golo farà ottufo, cioè maggiore del retto’, gli altri 
due faranno neceffariamente acuti , ed infieme prefi fa¬ 
ranno minori <F un angolo retto. Ma fe un angolo 
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d* un triangolo rettilineo farà retto, gli altri due fa¬ 
ranno acuti, e prelì infieme uguaglieranno un angolo 

retto. 

Perlaqualcofa quando un angolo d’ un triangolo ret¬ 
tilineo è uguale agli altri due angoli infieme prefi,*al¬ 
lora elfo angolo è retto , perchè è uguale alla metà 
«fella fomma di due retti. 

} Corollario vi. Inoltre perchè tutti tre gli angoli 
d’ un triangolo rettilineo uguagliano due retti, perciò i tre 
angoli d’ un triangolo rettilineo infieme prefi faranno 
fempre uguali alla fomma dei tre angoli di qualunque 
altro triangolo rettilineo. 

Corollario vii. Confeguentemente fe due angoli 
t * j u n triangolo rettilineo faranno uguali a due angoli 
«1 un altro triangolo rettilineo , anche il rimanente an¬ 
golo del primo triangolo farà uguale all* angolo rima- 
nen te dell* altro triangolo . 

Scambievolmente fe un angolo d’ un triangolo ret- 
«uneo farà uguale ad un angolo d’un altro triangolo 
rettilineo , anche i due rimanenti angoli del primo trian¬ 
golo infieme prefi faranno uguali ai rimanenti due an¬ 
goli dell’ altro triangolo infieme prefi . 

Corollario vili. ( Tav. II. Fig. 66. ) La forn¬ 
ai 1 di tutti gli angoli interiori di qualunque figura ret¬ 
tilinea è uguale a tanti angoli retti, quanto è il dop- 
P 10 numero de’ lati diminuito di quattro ; vale a dire 
1 raddoppi il numero de’ lati della data figura, e da 
elìo numero doppio collantemente fi fottragga il nu- 
tnero quattro , ed il refiduo efprimerà a quanti angoli 
ret ti fia uguale la fomma di tutti gli angoli interiori 
della data figura. 

Come dato il pentagono ILCGF, la fomma di tutti 
gli angoli interiori FIL, ILC, LCG, ec. di efifa figura 
ara uguale a dieci angoli retti meno quattro ; cioè fa- 
ra uguale a fei angoli retti. Imperciocché fe da qual- 
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fivoglia punto A, preifc entro la figura , a ciafcun an¬ 
golo di efla fi tireranno le linee rette AC, AL , AG, 
ec., la figura rimarrà divifa in tanti triangoli, quanti 
fono i lati , cioè in rìnque triangoli AGF, AFI, ACG, 
ec. Ma i tre angoli di ciafcun triangolo fono uguali a 
due retti , per la prima parte di quella propofizrone * 
dunque la fomma di tutti gli angoli di quei cinque 
triangoli farà uguale a dieci angoli retti, doppio nu¬ 
mero de’ lati ; ma gli angoli di efli triangoli, che fi 
fanno nel punto A , non appartengono alla data figu¬ 
ra, e prefi infieme ( cor. 3. prop. 15. J fono uguali a 
quattro angoli retti; onde da dieci retti ( che è la font¬ 
ina di tutti gli angoli di quei cinque triangoli ) fi le¬ 
vino quattro retti ( fomma degli angoli fatti in A ) i 
rimanenti fei faranno uguali ai rimanenti angoli di elfi 
triangoli ; cioè faranno uguali alla fomma di tutti gli 
angoli interiori del pentagono dato . 

Nella fteflà maniera fi dimofira, che, fe la data fi¬ 
gura avrà quindici lati, tutti gli angoli interiori di eflfa 
faranno uguali a trenta angoli retti meno quattro* cioè 
formeranno ventifei angoli retti; e così decorrendo di 
qualunque altra figura rettilinea. 

corollario ix. Adunque tutti i poligoni, che han¬ 
no lo fteffo numero di lati, avranno eziandio le fona¬ 
rne tìegli angoli interiori uguali fra loro . 

corollario x. ( Tav. II. Fig. 67. ) Prolungan¬ 
do tutti i lati di qualunque figura rettilinea verfo una 
fola parte in giro, tutti gli angoli e fieri ori infieme prefi 
faranno fempre uguali a quattro angoli retti . Imper¬ 
ciocché nella figura CLFGE i due angoli confegtfen- 
ti LCE interiore, ed LCD efteriore, prefi infieme 
( prop. 15. ) fono uguali a due angoli retti , la qual 
cofa fi verifica in tutti gli altri punti L , F, G , E ; 
confeguentemente gli angoli efteriori infieme cogli in¬ 
teriori formano tante paia di retti, quanti fono i lati 
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della figura, fanno cioè un numero d* angoli rettidoo- 
pio del numero de’ lati, ed in quella figura formano 
dieci angoli retti, dai quali levando tutti gli angoli in¬ 
teriori , che in quella figura ( antec. cor. 8 . ) fono 
uguali a fei angoli retti, i rimanenti quattro angoli ret¬ 
ti faranno uguali alla fomma di tutti gli angoli efterio- 
ti di elfa figura. La ftelfa cofa fi dimoftra di qualun¬ 
que altro poligono . 

Corollario xi. Adunque la fomma degli angoli 
Seriori di qualfivoglia figura rettilinea è uguale alla forn¬ 
ai a di tutti eli angoli elleriori. di qualunque altra ret¬ 
tilinea figura . 

PROPOSIZIONE XXV. 

TEOREMA. TAV. ILI. FIG. 68. 

An ogni triangolo ifofcele gli angoli fopra la bafe fono 
Uguali fra loro ; e prolungandoli i due lati uguali , gli 
an goli fiotto la bafe faranno ancora uguali fra loro. 

Sia il triangolo ifofcele ABC, i cui lati uguali fieno 
■AB , AC , e la bafe BC ; dico-, che farà 1* angolo x 
uguale all’angolo che fono fopra la bafe BC, e 
prolungati fotto la bafe BC i lati uguali, AB verfo R, 
ed AC verfo E, farà 1’ angolo m uguale all* angolo 
s ì che fono fotto la bafe. 

COSTRUZIONE. Dividali per mezzo in F la bafe BC 
( prop. li. ), e tirili al vertice A la retta FA. 

dimostrazione. I due triangoli ABF, AFC han¬ 
no, d’ ipotefi, il lato AB=AC , e per coftruzione, il 
lato BF=FC ; ed il lato AF comune all* uno, e all’ altro 
triangolo ; perciò ( prop. 9. ) farà l’angolo x uguale 
all angolo ^, che fono fottefi dal lato comune ÀF. 

Inoltre i due angoli confeguenti x , ed m infieme 
prefi ( prop. 15 ) fi on o uguali a due angoli retti; fi* 
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milmente i due angoli conferenti {, ed s prefi in¬ 
ficine uguagliano due retti; dunque ( afT. i. ) i due 
angoli x 9 ed m fono uguali .ai due ed s 9 cioè 

, e da quelle fomme uguali levando gli 
angoli x 9 e £ dimoftrati uguali , rellerà [ alf. 3. J 1’ 
angolo s=m , Adunque in ogni triangolo equicrure, ec. 
Il che, ec. 

E’ la prop. 5. del lib. 1. d* Euclide. 

Corollario i. Ertendofi dimoftrato, che i due 
triangoli ACF, ABF hanno tutti i lati uguali a tutti i 
lati l’uno all’ altro; perciò farà eziandio (.prop. 9.) 
1 * angolo AFB uguale all’angolo AFC, che fono fot- 
teli dagli uguali lati AB , AC ; e però la retta AF ti¬ 
rata dal vertice A del triangolo ifofcele ABC al punto 
di mezzo, F, della bafe ( def. 9. ) farà perpendico¬ 
lare alla medefima bafe; ed inoltre divide l’angolo ver¬ 
ticale CAB in due angoli uguali FAB , FAC, che fo¬ 
no fottefi dai lati uguali BF, FG. 

Corollario li. Scambievolmente fe dal vertice A 
del triangolo equicrure ABC lì tirerà [ prop. 14. ] albi 
bafe BC una retta perpendicolare AF, quella fegherà 
per metà la bafe BC, e l’angolo verticale CAB ; per¬ 
ciocché ( all. 16. ) l’angolo AFB è uguale all’ ango- 
1 ° AFC, e l’angolo * dimoftrato uguale all’ angolo 
perciò [ cor. 7. prop. 14. ] il rimanente angolo FAB 
farà uguale all’angolo rimanente FAC; ed il Iato AB, 
è d’ ipotelì, uguale al Iato AC, che fono frapporti 
tra gli angoli uguali ; dunque ( prop. 5. ) farà il lato 
BF=FC, che fottendono angoli uguali. 

corollario m. [ Tav. III. Fig. 69. ] Ogni trian¬ 
golo equilatero , ACF , è ancora equiangolo. Imper¬ 
ciocché ertendo fra loro uguali i Iati CA, CF, pren¬ 
dendo AF per bafe, farà per 1 ’ antecedente dimor 
rtrazione, 1 angolo Az=F. Similmente ertendo il lato 
AC=AF, prendendo CF per bafe, farà pure l’angolo 


LI B RO SECONDO. SS 

C=F ; laonde ( alf. i. ) farà 1’ angolo A uguale all* 
angolo C ; adunque tutti e tre gli angoli faranno uguali 
fra loro, e ciafcuno di efli farà la terza parte di due 
angoli retti . 

COROLLARIO. IV. Dunque c u <cun angolo del triango¬ 
lo equilatero è uguale a due tei parti d’un angolo ret¬ 
to ; poiché fei terze parti d’ un ntero coftituifcono due 
interi, ed i tre angoli del tria igolo equilatero fi fo¬ 
no dimoftrati uguali, ed infienie prefi uguagliano due 
tetti ; perciò ciafcuno di efii farà uguale a due terzi 

un angolo retto . 

PROPOSIZIONE XXVE 

"É 4 LOÀ*EMÀ. TAY. III. FI G. 70. 

Se un triangolo avrà un lato maggiore di un altro, 
avrà ancora F angolo fottefo dal maggior lato , mag¬ 
giore dell’ angolo fottefo dal lato minore. 

Il triangolo ACD abbia il lato AC maggiore del la¬ 
to CD ; dico , che P angolo CDA fottefo dal mag¬ 
gior lato CA farà maggiore dell’ angolo CAD, a cui 
^ fottopofto il minor lato CD. 

COSTRUZIONE. Dal maggior lato CA fi tagli (prop. 
3 - ) la parte CE uguale 5 minor lato CD, e tirili la 
retta DE ( poft.. 1. ). 

dimostrazione. Nel triangolo CDE, ifofcele di 
^oftruzione, abbiamo [ prop. antec. ] l’angolo 
perciò tutto F angolo CDA, che ( aflf. io. ) é mag¬ 
giore dell’ angolo { fua parte, farà (parte ì. a(T. 1.) 
anche maggiore dell* angolo x . Ma F angolo x efie- 
riore del triangolo ADE ( cor. 1 prop. 14. ) è mag¬ 
giore dell* angolo A interiore, ed oppofto ; dunque 
( aflT; 13. ) p angolo CDA, dimoftrato maggiore dell’ 
angolo x , farà parimente maggiore dell’ angolo A, 
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Che però il lato maggiore di ciafcun triangolo è fet- 
topofto all* angolo maggiore, ed il lato minora fot- 
tende un angolo minore. Il che, ec.. 

E* la prop. 18. del lib. i. d’Euclide . 

COROLLARIO. Adunque il triangolo (baleno , aven- 
do tutti i lati difuguali, avrà ancora tutti gli angoli, 
difuguali. 

PROPOSIZIONE XXVIL 

TEOREMA. 

Se un triangolo avrà due angoli uguali, avrà pari¬ 
mente uguali fra loro i due lati fottopofti ad elfi an- 
g°H. 

Ma fe un triangolo avrà un angolo maggiore un 
angolo, avrà ancora il lato fottopofto al maggior an¬ 
golo maggiore del lato fottopofto alP angolo minore. 

i. ( Tav. III. Fig. 71. ) Nel triangolo ACF fia P 

angolo A uguale all’ angolo F ; dico, che il lato CF 

<àrà uguale al lato CA. 

dimostrazione. Imperciocché fe il lato CF folle 
ma ?gi°re , o minore del lato CA ; allora , per la pro¬ 
porzione antecedente, P angolo fottefo A farebbe an¬ 
che maggiore , o minore dell’ angolo F , il che è con¬ 
tro 1 * ipotefi; dunque ( a(T. 12. ) il'lato CF faràne- 
ceflariamente uguale al lato CA. Il che, ec. 

E 9 la prop. 6. del lib. 1. d’ Euclide. 

2. ( Tav. IH. Fig. 71. ) Il triangolo ACF abbia 

P angolo A maggiore dell* angolo F ; farà ancora il 
lato CF, fottopofto al maggior angolo, maggiore del 
lato CA fottopofto alP angolo minore . 

dimostrazione. Perciocché fe il Iato CF folle 
uguale al lato CA, allora ( prop. 25. ) farebbe l’an¬ 
golo A uguale all* angolo F, il che è contro la fup- 
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polmone ; e fé il lato CF folle minore del lato CA, 
anche i* angolo A [ prop. antec. ] farebbe mi¬ 
nore dell’ angolo F , il che parimente e con¬ 
tro 1* ipotefi ; adunqne il lato CF ( alf. 12. ) farà ne- 
ceffariamente maggiore del lato CA, quando 1 ango¬ 
lo A è maggiore dell* angolo F . Il che , ec. 

E’ la prop. 19. del 1. d* Euclide . 

COROLLARIO I. Dunque ogni triangolo, che ha due 
angoli uguali è ifofcele ; ma fe avrà tutti gli angoli 
Uguali, cioè fe farà equiangolo , farà eziandio equila¬ 
tero ; e fe avrà tutti gli angoli difuguali, farà {baleno. 

COROLLARIO II. ( Tav. III. Fig. 73. ) Di tutte 
le linee rette, che da qualunque punto C fi pof- 
fono tirare a qualfivoglia,linea retta FE, la più corta 
^ la perpendicolare CL; perciocché, tirata qualunque al¬ 
tra retta CA , nel triangolo ACL l’angolo retto ALC 
^ maggiore dell’ acuto CAL ; perciò il lato CA fot- 
topofto al maggior angolo ALC ( parte 2. di quella 
propofizione ) farà maggiore del lato CL fottopofto 
all’ angolo minore CAL; la qual cofa fempre fi veri¬ 
tà, ovunque prendali il punto A nella retta FE . Per- 
c *° la diftanza tra la linea FE, ed il punto C è mi- 
furata dalla perpendicolare CL , e dallo ftefio punto 
C alla retta FE una fola perpendicolare CL fi può 
tirare. 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

TEOREMA. TAV. III. FIG. 74. 

o 

V_>/gni parallelogrammo ha i lati, e gli angoli op* 
polli Ira loro uguali, ed è fegato per mezzo dal dia¬ 
metro . 

. Sia dato il parallelogrammo ABFC; dico, che farà 
d lato AB=CF, il lato AC=FB , 1’ angolo A=F, 
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l y angolo ACF=:FBA, e tirato il diametro CB , fa¬ 
rà il triangolo, ABC uguale al triangolo CFB 

DIMOSTRAZIONE. Cadendo la retta BC fopra le due 
parallele AB, CF ( prop. zi.) farà gli angoli alter- 
111 l ’rn X u ^ ua ^ / ra ^ oro • Similmente perchè le rette 
AC, FB fono , d > ipotelì , parallele , ed in effe cade 
la retta BC, farà I* angolo t uguale al fuo alterno 5 . 
Laonde 1 due triangoli ACB, FCB hanno i due an¬ 
goli ed * uguali a due angoli i,e {) 1’ uno all’ 
altro , ed il lato CB frappolto tra gli angoli uguali è 
comune all* uno, e all* altro triangolo. Dunque (pron 
5 * ) &rà il lato AB=FC, il lato AC=FB, F angolo 
A—F, ed il triangolo ABC uguale al triangolo FCB 
Inoltre perchè gli angoli *, e * fi fono dimoiati uguali 
agl! angoli r , ed * , perciò ( aff. 2 . ) f ar à tutto 1’ 
angolo ACF uguale ah’ angolo FBA. Adunque ogni 
parallelogrammo ec. Il che , ec. 

E’ la propof. 34 del lib. i. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE XXIX. 

TEOREMA. TAV. III. FIG. 75. 

Oe una figura quadrilatera avrà due lati paralleli, ed 
ugua 1, anche gli altri due lati faranno paralleli, ed 
u gtta 1, cioè eflà figura làra un parallelogrammo . 

Il quadrilatero ACFE abbia il lato AC parallelo, ed 
uguale al lato EF, avrà ancora il lato AE parallelo, 
ed uguale al lato CF. 

dimostrazione. Tirili la diagonale EC, che ca- 
dendo fopra le due rette AC, EF, d> ipotefi, parai- 
Jde , fa ( prop. lì. ) gli ango li alterni *, e { ugua¬ 
le fra loro; laonde i due triangoli ACE, EFC hanno 
il lato EC comune , e, d’ ipotefi, il lato AC=EF, 
e 1 angolo x— {, che fono contenuti dai lati uguali, 


# 
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Dunque ( prop. 6. ) farà il lato AE uguale al iato 
EC, e T angolo s~m , che fono angoli alterni ; per¬ 
ciò ( prop. 19*) le rette EA FC fono parallele, e 
la figura FA ( def. 17. ) è un parallelogrammo ; e 
però il quadrilatero , che ha due lati paralleli, ed ugua¬ 
li è un parallelogrammo . Il che , ec. 

E’ la prop. 33. del lib. 1. d’ Euclide . 

COROLLARIO. Da quella dimoftrazione ne fegue, 
che fé un quadrilatero, AF, avrà i lati opporti a due a 
due uguali fra loro , EA=FC, ed EF=AC, farà un 
parallelogrammo ; poiché tirata la diagonale EC , i due 
triangoli EFC , AEC fono tra di loro equilateri, per¬ 
ciò ( prop. 9. ) faranno fra loro equiangoli, e fa¬ 
ranno gli angoli i=x , ed # s—m , che fono alterni, 
Però i lati opporti faranno paralleli. 

PROPOSIZIONE XXX. 

PROBLEMA. TAV. III. FIG. 76. 

S opra una data linea retta terminata, AC, deferi¬ 
re un quadrato , o qualunque altro parallelogrammo. 

Costruzione. Sopra la retta AC, prolungata fefia 
d’ uopo , e dai punti A, e C ( prop. 13. ) s* innal¬ 
zino le perpendicolari indefinite AB , CF \ indi ( prop. 
3 * ) da erte fi taglino le parti AB, CF, amendue 
Uguali alla data AC, e tirili la retta BF ( poft. I. ) » 
krà AF il ricercato quadrato. 

dimostrazione. Le rette AB , CF, di coftruzione, 
perpendicolari alla rterta linea AC ( prop. 18. ) fono 
parallele, e fono uguali di coftruzione ; dunque, per 
1 antecedente propofizione, farà il lato BF uguale, e 
parallelo al lato AC, e la figura AF farà un paralle¬ 
logrammo ; ma allo fterto lato AC fono, di coftruzio¬ 
ne, uguali i due lati AB, CF, e però ( alf. 1. ) 
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tutti i lati fono uguali fra loro ; e gli angoli A , e C 
fono retti, di corruzione, perciò gli angoli F, e B 
ad elfi opporti, ed uguali ( prop. 28. ) faranno ezian¬ 
dio retti , e la figura BC farà un quadrato ( def. 28 .), 
ertendofi dimoftrato , che è un parallelogrammo equi¬ 
latero , e rettangolo. Il che, ec. 

E’ la prop. 4 6. del lib. 1. d’ Euclide 
1 ^ aV * ^ ‘ 77 - ) $ e le uguali perpendico¬ 

lari AB, CF fi faranno maggiori, o minori della retta 
AC , allora la defcritta figura farà un rettangolo , o 
figura dall* una parte più lunga, o fia quadrilungo, 
come chiaramente fi vede . 

3. ( Tav. III. Fig. 78. ) Dovendo defcrivere il 
Rombo , fopra la data retta AC fi tiri dal punto A 
la retta AB=AC , che faccia 1 ’ angolo in A obbliquo, 
cioè acuto, oppure ottufo ; pofcia dal punto Cfproo. 
23. ) tirili la retta CF parallela, ed uguale alla AB, 

e g ,un g afl la retta FB, e farà AF il Rombo, che fi 
cercava. 

4. ( Tav, III. Fig. 79. ) Ma fe fatto Y angolo A 
o obli quo , fi fegherà AB maggiore, o minore della 

ata AC, e fi termini, come fopra il parallelogrammo, 
Tara defcritto il Romboide BC. Il che, ec. 

Corollario. Dunque fe un parallelogrammo avrà 
un angolo retto , tutti gli altri ancora faranno retti. 

PROPOSIZIONE XXXI . 

teorema, tav. hi. fig. 80. 

A parallelogrammi deferirti fopra la medefima bafe, 
e nelle medefime parallele, fono uguali fra loro. 

I due parallelogrammi ABCE , BCFG abbiano la ba- 
le J 3 C comune, e fieno coftituiti tra le medefime pa- 
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rallele AF, BR; farà il parallelogrammo AC uguale al 
parallelogrammo BF. 

dimostrazione. Imperciocché ( prop. 28. ) han¬ 
no i lati opporti uguali AE=BC , e GF=BC, perciò 
( art. 1. ) farà AE=GF, ed aggiuntavi la parte co¬ 
mune EG ( art. 1. ) fi avrà AE-j-EG=GF+EG, cioè 
AG=FE. Laonde i due triangoli ABG, EFC ( prop. 

) hanno i lati uguali BG=FC,AB=EC, ed il lato 
AG=FE per dimoftrazione, dunque (prop. 9. ) il trian* 
golo ABG farà uguale al triangolo EFC, dai quali fi 
levi la parte comune, cioè il triangolo E 1 G, e ( art. 
3 - ) refterà il trapezio ABIE uguale al trapezio CFGI, 
quali fi aggiunga di comune il triangolo 1 BC, e 
( alt 2. ) farà ABIE-FlBC=CFGI+IBC , cioè il pa¬ 
rallelogrammo ABCE uguale al parallelogrammo BCFG. 
Adunque i parallelogrammi deferirti, ec. Il che, ec. 
E’ la prop. 35. del lib. 1. d’ Euclide. 
COROLLARIO I. L’ area, o fuperficie del parallelo- 
grammo rettangolo ABCE ( def. 36. ) ritrovali mol¬ 
tiplicando la bafe BC nell’ altezza BA , uguale alla FR 
C rlef. 11. ). Ma il parallelogrammo obbliquangòlo 
ECFG fi è dimoftrato uguale al rettangolo ABCE ; per- 
Cl ° 1 ’ area di qualunque parallelogrammo BCFG fi ot- 
rerrà moltiplicando la bafe BC nell* altezza BA, o 
& FR . 

Dunque fe la bafe del parallelogrammo fi chiamerà 
m > e la fua altezza fi chiami allora il prodotto am 
esprimerà 1* area del parallelogrammo , cioè fignifiche- 
ra lo ftefib parallelogrammo. 

corollario. li. ( Tav. Ili fig. 81. ) Ma 1 * area 
(1 ^ualfivoglia triangolo rettilineo ABC è uguale alla 
meta del prodotto della bafe AC moltiplicata per Y 
altezza BM ( def. 38. ) . Perciocché dai punti A, e 
B tirate ( prop. 23. ) le rette, AE paralella al lato 
BC, e BE parallela al lato AC, fi avrà il parallelo* 
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grammo ACBE(prop. 28. ) doppio del triangolo ABC; 
ma ( cor. antec. ) 1 * area del parallelogrammo ACBE 
, ACxBM 

è ACxBM, la cui meta-farà T area del trian¬ 
golo ABC. 1 

Se dunque la bafe AC li chiamerà b , e 1 * altezza 
BM lì chiami c , il prodotto bc lignificherà 1 * area, 

o fuperficie del parallelogrammo ACBE, e farà 
l’area del triangolo ABC. Ma [ aritm. 134. ] abbia¬ 
mo = L.Xc=bx S . Dunque La fuperfiùe del trìan - 
1 z z 

golo rettilineo fi ottiene ancora , moltiplicando la metà 
della bafe per tutta C altera , o pure la metà dell * aU 
tt[{a per tutta la bafe . 

Sia la bafe AC piedi 8, e 1’ altezza BM piedi 12, 
1 * area del parallelogrammo CE farà 8x12, cioè 96 
piedi quadrati, e 1 * area del triangolo ABC farà 


2?=4Xii = 8 x 6 , cioè 48 piedi quadrati. 

2 

COROLLARIO ili. ( Tav. IH. Fig. 82. ) L* area d* 
un trapezio , ABCD , che abbia due lati AB, 
DC paralleli , li troverà moltiplicando la me- 


AB+DC 

tà della fomma de'’ due lati paralleli , cioè -- 


per la perpendicolare frappofta tra elfi Iati paralleli. 

Imperciocché, tirata la diagonale DB, e ad effe 
parallele una perpendicolare DL; 1 * area del triango- 


AB 


lo ADB ( cor. antec. ) farà -xDL, e 1’ area del 


2 
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DC 

triangolo BCD farà -xDL [ perchè DL è anche 


1 * altezza del triangolo BCD pollo tra le parallele AB, 
DC ] ; dunque 1* area del trapezio, compollo da 
AB DC 

quelli due triangoli , farà - xDLq - xDL , cioè 

_ 2 2 , 

^Ì 2 S<DL, oppure farà AB-fDCx 5 L ( aritm. 
2 2 


134. ) , ovvero * - : perciò l’area di elTo 

2 

trapezio è la metà del prodotto della fomma de’ due lati 
paralleli nella perpendicolare frappolla tra effe paraflele; 
0 pure fi troverà moltiplicando la fuddetta fomma per 
la metà della perpendicolare fuddetta ; ovvero molti¬ 
plicando tutta la perpendicolare per la metà della fom- 
ma di efli lati paralleli. 

Quando il trapezio ha i due lati paralleli, che fono 
perpendicolari ad uno degli altri due lati, allora co- 
tnunemente fi chiama capotagliato , quale è il trape¬ 
zio della Figura 21. Tav. 1. , che ha i lati AB, CD 
paralleli, e ^mendue perpendicolari al lato BD; ed 
allora fi moltiplica la femifomma di elfi lati paralleli 
per la perpendicolare. Per efempio. Sia CD piedi 6 , 

1 6-P4 

ed AB piedi 4, e BD piedi 8, moltiplicando-, 

cioè 5 per 8 , il prodotto 40 lignificherà, che la fu- 
perficie del trapezio, o capo tagliato AD è 40 piedi 
quadrati. 
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PROPOSIZIONE XXXII . 

TEOREMA. TAV. III. FI G. 83. 

X triangoli [ ABC, FBC ] coftituiti fopra la mede- 
fìma bafe ( BC ), e nelle medefime parallele (LI, 
BC ) fono uguali fra loro . 

COSTRUZIONE. Pei punti B, C ( prop. 13.) tirinfi 
le rette, BL, parallela al lato AC, e CI parallela al 
lato FB. 

DIMOSTRAZIONE. I parallelogrammi ACBL, FBCI 
coftituiti fulla medefima bafe, e nelle medefime pa¬ 
rallele ( prop. antec. ) fono uguali fra loro ; dunque 
( aff. 9. ) i due triangoli ABC, FBC faranno ezian¬ 
dio uguali fra loro, perchè [ prop. 28. ] fono le me¬ 
tà degli uguali parallelogrammi LC, BI. Adunque i 
triangoli coftituiti, ec. Il che, ec. 

E’ la prop. 37. del lib. 1. d* Euclide. 

P RO P OS IZ IO N E XXXIII. 

TEOREMA. TAV. III. FIG. 84.] 

Se un parallelogrammo ( ABCF ), ed un triangolo 

Ì LBC ) faranno coftituiti fopra la medefima bafe 
^C ), e nelle medefime parallele ( AL , BC ) , il 
parallelogrammo farà doppio del triangolo . 

dimostrazione. Conducafi il diametro AC, ed il 
triangolo ABC ( prop. antec. ) farà uguale al triangolo 
LBC. Ma il parallelogrammo ABCF ( prop. 28. ) è 
doppio del triangolo ABC; dunque (parte 2. alT. 1.) 
eflo parallelogrammo , farà ancora doppio del triango¬ 
lo LBC. Adunque fe un parallelogrammo, ed un trian¬ 
golo, ec. Il che, ec. 

E’ la prop. 41. del lib. i. d* Euclide. 
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proposizione xxxir. 

PROBLEMA. TAV. III. FIG. 8 5. 

-*-/efcrivere un parallelogrammo uguale ad un dato 
nangolo ( ABC ), e che abbia un angolo uguale a 
1111 dato angolo ( Z ) . 

costruzione. Da qualfivoglia angolo B del dato 
langolo al lato oppofto AC , prolungato, fe ha d* 
°P°> [ P r0 P* * 4 - J la retta perpendicolare BE 

e L prop. 12. ] dividali per mezzo in F, e peref- 
Tnli P ì UntC !, F t P ro P* 2 3 * ] conducali la retta RFM pa- 
tela alla bafe AC, nel cui punto A [ prop. io. 1 
oftituifcafi Y angolo HAC uguale al dato angolo Z 
nalmente pel punto C [ prop. 23. ] tirili la retta 
parallela alla retta HA ; farà AHIC il ricercato pa¬ 
rallelogrammo . 1 

dimostrazione. L’area del parallelogrammo AHIC 
Ar° r * pro P- 3 1 - J è ug^le al prodotto della bafe 

med„r e 3 retta FE ’ che £ def - J 8 - ] è •’ altezza del 
AB Cr parallelogrammo. Ma 1’ area del triangolo 
'o delia T'ò 2 if ro P;, 3 1 ' ] è anche uguale alprodot- 
è l 5 ba( f AC neIla fetta FE, che , di coftruzione, 
T alT meta i d | e alte2za BE di . effo triangolo. Dunque 
ino rtl'i 6 a i ree , lon ° u 8 uali > Cl °è il parallelogram- 
liAr è , u S uale al triangolo ABC, ed ha 1’ angolo 
AC uguale all* ango i 0 dato z _ j., che > £c _ S 

ro„ a Pr ° p - 41 - del lib - I- d’ Euclide. 
fcri tt ° t ° LL ^ R | 10 ' Se *’ an gt>lt> dato Z è retto, il de- 

Z è 0hE lel T mm ?i l arà ret tar>gol°; e le 1’ angolo 
ooohquo, d parallelogrammo farà obbliquangolo 
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DE FINIZIONE I. 

TAV. III. FIO. 86. 

f Igun Jìmili diconfi quelle, che , avendo Io fteflo 
numero di lati, ed angoli, hanno inoltre ciafcun an¬ 
golo uguale a ciafcun angolo , e proporzionali fra lo¬ 
ro i lati frapporti tra gli angoli uguali. 

Ciafcun angolo del pentagono M fia uguale a cia-> 
fcun angolo del pentagono N, cioè A=^F, B=;G , 
C=H, Dz^I, E=L ; abbiano inoltre i lati interporti 
tra gli angoli uguali proporzionali ciafcuno a ciafcuno. 
Cioè fìa AB • FG : : BC : GH : : CD : HI : : DE : IL 
: : A E : FL , ovvero alternando fìa AB : BC ; : FG : GH, 
BC : CD : : GH : HI, e CD : DE : : HI : IL , 

DE : EA : : IL : LF, allora i due pentagoni M , ed N 
faranno due figure rettilinee fimili, o due poligoni fì¬ 
ntili . Lo fteffo fi dee intendere delle altre figure 
fimili. 

corollario. Se dunque due rettilinei, o poligoni M, 
ed N faranno ambedue limili ad un terzo poligono R, 
faranno eziandio fimili tra di loro. Imperciocché gli 
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angoh de poligoni M, ed N, perchè fono, d’ipotert, 
u guah agli^ angoli del poligono R, ciafeuno a ciafcu- 
n ° ’ P erc ^° ( aff. i ) faranno eziandio uguali fra lo* 
° • Similmente perchè le ragioni de’ lati de’ poli- 
goni M , ed N fono, d’ ipotefi, uguali alle ragioni 
“e Iati del poligono R, però ( aff. j ) faranno an- 
e uguali fra loro. Dunque i poligoni limili ad un 
er2 ° fono ancora fimili fra loro. 

E ’ la prop. ii. del lib. 6. d’ Euclide. 


DEFINIZIONE IL 

jj T elIe % ure finali i lati interporti tra gli angoli uguali 
chiamano lati omologhi. Così negli antecedenti po- 
lo g l ni r fimÌH M ’ ed N, i lati AB, e GF fono omo- 
gm fra loro ; come anche Io fono tra di loro i lati 
3 GH, e fra loro CD, HI, ec. 

DEFINIZIONE III. 


TÀV. III. FIG. Sy. 

igure reciproche diconrt quelle, che hanno i Iati re- 
Pocamente proporzionali, quelle cioè , nelle quali 
. n lato della prima figura ad un lato della fecon¬ 
do’ ] Com ^ un altro lato della rtefla feconda ad un al- 
DFp at ? , P nma % ura • Cosi » «he triangoli ABC, 
AR n 7 n“ fi 8 ure reciproche, perchè egli è 

ab DE :: dF:BC, o AB:DF::DE.BC. 
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DEFINIZIONE IV. 

TAV. III. FIG. 88. 

X triangoli ( ABF, ACF, AFG, ec. ) , che hanno 
il vertice comune ( A ), e le bali ( BF, CF, FG, 
ec. ) polle nella medenma retta [ BG ] fono ugual¬ 
mente alti ; poiché 1* altezza loro ( del. 38. lib. 1. ) 
è la perpendicolare tirata dal vertice comune ( A ) l'opra 
la retta (BG), in cui ritrovanfi le bali. 

PROPOSIZIONE L 

TEOREMA. 

I parallelogrammi ugualmente alti , o coHituiti nelle 
medefime parallele , fono fra loro nella ragione delle 
loro bafì. 

Similmente i triangoli, che hanno le altezze uguali, 
o fono entro le medefime parallele, Hanno tra di lo¬ 
ro nella ragione delle proprie loro bali. 

1. ( Tar. HI. Fig. 89. ) I due parallelogrammi 
ABCR, FGHL fieno coHituiti nelle medefime paral¬ 
lele AL, BI, o abbiano le altezze uguali AMrrLI ; 
Rara il parallelogrammo AC al parallelogrammo FH , 
come la baie BC alla baie GH ; vale a dire fé farà 
la bafe BC=GH, anche il parallelogrammo BR farà 
uguale al parallelogrammo FH ; le la baie BC Tara dop¬ 
pia della baie GH, il parallelogrammo AC farà an¬ 
cora doppio del parallelogrammo FH , ec. 

dimostrazione. La bafe BC del parallelogrammo 
BR fi chiami b , e 1 * altezza AM chiamili c , e ( cor. 
I. prop. 31. lib. 2. ) 1* area dello Hello parallelo¬ 
grammo BR farà bc . Similmente del parallelogrammo 
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Fri la baie GH lì chiami m , e la Tua altezza LI, per- 
d le , d’ipoiefi è uguale all’ altezza AM, farà ancora 
^cmde [ cor. i. prop. 31. lib. 2.] farà cml’area 
de l parallelogrammo HF. Ma eTendo bcxm—cmxb , 
Perciò ( prop. 2. lib. 1. ) darà bc : cm \\b:m, cioè 
| Parallelogrammo BR al parallelogrammo FH, come 
a baie BC alla bafe GH . Dunque i parallelogrammi 
Egualmente alti fono fra loro nella ragione delle bali. 
■d che , ec. 

2 * ( Tav. III. Fig; 90: ) I triangoli BCR, HLI 
Egualmente alti, o collituiti nelle medelìme parallele 
^M,. B 1 fono fra loro come le bali BR, LI. 


costruzione. Dalla retta ME ( prop. 3. lib. 2. ) 
‘taglino CM=zBR, ed HE=LI, e tirinlì le rette BM, 
? e fi avranno ( prop. 29. lib. 2. ) i due paralle¬ 
logrammi RM , LE ugualmente alti . 

dimostrazione. Il triangolo BCR è la metà del 
Parallelogrammo RM (prop. 18. lib. 2.), ed il trian- 
®°® HlL è la metà del parallelogrammo LE. 

Ma ( cor. 1. prop. 1 6. lib. 1. ) la metà di qua- 
nque quantità fta alla metà di quallivoglia altra quan- 
. a 5 come la prima quantità alla feconda ; perciò il 
^angolo BCR ftarà al triangolo HLI come il parallelo¬ 
grammo RM al parallelogrammo LE ; ma, per 1* an- 
C<X , ente dimoftrazione, il parallelogrammo RM al 
Parallelograjnmo LE come la bafe BR alla bafe LI. 
dunque ( a IT. 1. ) farà ABCR : £ HLI : : BR : LI, cioè 
riangolo BCR al triangolo HLI ftarà come la bafe 
^ alla bafe LI . Il che , ec. 

* la P r0 P- i* del l,b. 6 . d’ Euclide . 
pran? H - OLLARI °* L adunque fe le bali de’ parallelo- 
ranni* 11 ’ C l lanno la niedefima, o uguale altezza, fa- 

cora ,?? l fra lo —» * parallelogrammi faranno an- 
^ra uguali tra di loro. 

E la prop, l6 del llb# x d > Euclid ^ 


yo ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 

COROLLARIO il. Medefimamente faranno fra loro ugua¬ 
li i triangoli ugualmente alti, fe avranno le bafi uguali. 

E* la prop. 38. del lib. 1. d* Euclide. 

COROLLARIO in. ( Tav. III. Fig. 91. ) Se due pa¬ 
rallelogrammi , am , e bm avranno le bali uguali, o 
la medefima baie c le altezze dileguali a , e b ; 
allora elfi parallelogrammi faranno fra loro nella ragio¬ 
ne delle altezze; poiché ( prop. 2. lib. 1. ) abbiamo 
am : bm Ila: b . 

La medesima cofa fi verifica de’ triangoli aventi la 
medefima bafe, o bafi uguali, perchè fono la metà 
de’ parallelogrammi, che hanno le ftefle bafi, ed al¬ 
tezze , di effi triangoli. 

COROLLARIO iv. ( Tav. III. Fig. 91.) Chefe due- 
parallelogrammi am, e bt faranno uguali, ed avranno 
le bafi a, e b uguali fra loro, avranno parimente le 
altezze m, e c tra di loro uguali. Perciocché efifendo 
am=.bc , ed azzb , d’ipotefi , dividendo am per a , e 
bc per b ( aff. ) refterà m=c. Adunque i paralle¬ 
logrammi uguali, polli dalla medefima parte, e che 
hanno la medefima, o uguali bafi cofliturte nella me¬ 
defima linea retta, faranno collimiti nelle medefime pa¬ 
rallele . 

corollario, v. [ Tav. III. Fig. 93. ] Confeguente- 
mente i triangoli uguali, ABC, EFG, polli dalla me¬ 
defima parte, e che hanno le bafi uguali collituite 
nella medefima linea retta faranno ancora coftituiti nel¬ 
le medefime parallele, cioè faranno ugualmente alti. 
Perciocché effi triangoli ( prop. 2 8. lib. 2. ) fono me¬ 
tà de’ parallelogrammi BL, FS, che hanno le bafi, 
ed altezze comuni coi medefimi triangoli. 

E* La prop. 40 del lib. 1. d’Euclide. 
corollario vi. ( Tav. III. Fig. 94. ) Per la me¬ 
defima ragione i triangoli uguali ( ABC, RBC ) co¬ 
ftituiti fopra la fella bafe ( BC ), e dalla medefima 
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* Faranno eziandio nelle medefime parallele ( AR, 
ir» avranno cioè la medefima altezza. 

E ’ la prop. 39. del lib. 1. d’ Euclide. 
Avvertimento. Perchè in avvenire occorrerà fo* 
ventemente di enunciare proporzioni di triangoli, e 
parallelogrammi, per non ripetere sì fpeflò gli fletti 
Ypcaboli, e per maggior brevità invece della parola 
^angolo fi porrà quello fegno A , e quefi’ altro □ in 
Uo go di Parallelogrammo . 


PROPOSIZIONE IL 

TEOREMA. TAV. IH. FIG. 95. 

in qualfivoglia triangolo rettilineo ( ABC ) farà 
irata una retta ( FG ) parallela alla baie (AC); ef- 
retta legherà in parti proporzionali i due rimanen¬ 
ti ( AB , CB , cioè farà AF : FB : : CG : GB ) . 
fa 3 ^ c ^ ue . !. at * ( , ÈC ) d’ un triangolo (ABC) 

ranno fegati in parti proporzionali da una linea retta 
\ tQx > cioè fia AF : FB : : CG : GB ) allora efifa retta fa- 
a parallela al rimanente lato, o fia bafe (AC ) del 
^angolo. ' 

dimostrazione della prima parte. Condotte 

tUÌt} et n e |l AG ’ 1 due trian g 0li AFG > F CG, cofii- 

ClL h r ™ de f' me P arallele ' AC, re, e l’opra la 
loro • ^* fe £ G / pr0p ‘ 31, tib - fono «grafi fra 
medèfim° nde £ COr- j pr ° P ’ 2 ' lib ‘ r ’ ) iranno la 

dnnr, fi ! [ a iò°“ e ad un terro «'angolo BFG , farà' 
feconda ^ AGP j*®C p:: ACFGiABGF; ma, per la 
Eoli umoF arte de a P l ' 0 P°^ zione antecedente, i trian- 
U TÌ ™r ? “ f0no fra toro nella ragione delle 
6rà AAGF : ABFG : : AF : FB , e 
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DIMOSTRAZIONE DELLA SECONDA PARTE. Abbiamo, 
cT ipotefi , AF : FB : : CG : GB, e , tirate le rette AG , 
FC, per la parte 2. della prop. antec., avremo 
A AFG : aBFG : : AF : FB, e aCFG :ABFG: : CG: GB• 
Perciò ( affi 1. ) farà aAFG : ABFG : : ACFG : aBFG , 
fìcchè i due triangoli AFG, CFG , che hanno la Beffa 
ragione al terzo triangolo BFG ( cor. 2. prop. 3. 
lib. 1. ) faranno uguali fra loro, ed hanno la mede- 
lima bafe FG, e fono pofii dalla Beffa parte ; dun¬ 
que ( cor. 6 . prop. antec. ) faranno nelle medefime 
parallele, cioè farà FG parallela alla bafe AC. 
Adunque fe in qualfivoglia triangolo rettilineo, ec. 
Il che, ec. E’ la prop. 2. del lib. 6. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE HI. 

PROBLEMA. TAV. III. FIG. Q 6 

a una data linea retta terminata ( AB ) tagliare 
una parte propoBa ; per efempio la terza parte. 

COSTRUZIONE. Tirifi dal punto A la retta indefini¬ 
ta AC f c he colla data AB faccia qualfivoglia angolo 
CAB , e da ella retta AC fi leghino a piacere tre par¬ 
ti^ uguali fra loro AE, EF, FG . Pofcia tirifi la retta 
GB, e pel punto E ( prop. 23. lib. 2. ) conducafi la 
retta EL parallela alla GB. Sarà AL la terza parte della 
data retta AB . 

dimostrazione. Nel triangolo BGA la retta EL è, 
di cofiruzione, parallela al lato GB ; laonde per la 
parte 1. della pr0 p. antec., farà GE : EA : :BL :LA , 
e componendo ( prop. 4. lib. 1. ) fi avrà 
GE+EA : EA : : BL-f-LA ; LA, cioè GA : EA : : BA : LA. 
Ma, per cognizione, la retta GA è tripla della retta 
EA ; dunque la BA farà anche tripla della LA, vale 
a dire farà LA la terza parte della BA. Il che, ec. 

E* la prop. 9. del lib. 6. d’Euclide. 
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PROPOSIZIONE IV. 

PROBLEMA. TAV. IV. FIG. I. 

Dividere una data retta' terminata ( AL ) in parti 
proporzionali alle parti di un* altra data retta termina- 
ta ( AM legata ne* punti B, C ) . 

COSTRUZIONE. Le date rette AL, AM ponganlì di 
TOodo , che contengano quallìlia angolo LAM, e, con¬ 
giunta la retta LM, per i punti B, C ( prop. 23. 
j ) tirinfì le rette BE, CF parallele alla retta 

LM, le quali legheranno la retta AL in parti propor¬ 
zionali alle parti della retta AM. Dal punto B tirili la 
retta BGI parallela ad AL. 

dimostrazione. Ne* triangoli ACF, BIM ( parte 
‘•prop. 1. ) abbiamo AB : BC : : AE : EF, e 
^ : CM : : BG : Gl. Ma ( prop. 18. lib. a. ) abbia¬ 
do BGrrEF , e GI=FL ; e però, foftituendo cofe 
u guali a cofe uguali, farà BC : CM : : EF : FL, e ordi¬ 
nando ( prop. 7. lib. I. ) farà AB : CM : : AE : FL. 
Lhe pero ] a retta AL è divila in parti proporzionali 
a ue ^parti della retta AM . Il che , ec. 

E la prop. io. del lib. 6. d* Euclide. 

PROPOSIZIONE V. 


PROBLEMA. TAV. IV. FIG. 2. 

-L^ate due linee rette ( F , G ) trovare la terza 

proporzionale. 

T /^L OStruzi °NE. Facciali qnallìvoglia angolo rettilineo 
rA ’ e * ato CB ( prop. 3. lib 2.) taglili la parte 
9 ed AB=G ; e dall’ altro lato CL leghili 
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CE=G, e tinl'i la retta EA, alla quale pel punto B 
(prop.. 13. lib a. ) fi tiri la retta BL parallela ; farà 
EL la ricercata linea . 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché ( parte 1. prop. 2.) 
abbiamo CA . AB : : CE : EL , cioè foftituendo cole 
uguali a cole uguali, farà F:G : ; G : EL . Adunque 

Il cheTec 3 ' 6 rette * tI °® h ' erza P ro P orz ‘ 0 'tale. 
E’ la prop. h. del lib. 6 . d’ Euclide. 

COROLLARIO 1. Se la prima linea F fi chiamerà 
e la feconda G fi chiami c; allora la terza trovata 

EL ( cor. prop. ,0. lib. ,. ) ferii . perció kterza 

proporzionale trovata EL efprime il quoziente, che na- 
Ice dividendo il quadrato della feconda G per la pri- 

fereT^Tn In °' tre .’ ? erchè fi * d™o(lrato ef- 
' er£ F -G::G:EL; perciò ( cor. prop. ,, lib. ) 

ro ti G a d * re 'I rettangolo contenu- 

uvuab al P T "!f a m d , ata f ’ e dalla Covata EL & 
uguale al quadrato dell altra data linea G. E pero fopra 

ìoumiale 7“ *!“* F .,f’ pWr;Ì d *fcrivere un rettango- 
lo uguale al quadrato d’ un’ altra data retta, G, tfo- 
vando la terza proporzionale EL. 


D, 


PROPOSIZIONE fi. 

problema, tav. iv. fjg. j. 


COSTRUZIONE. Tirinfi due linee rette CB CM 
che formino qual angolo fi Voglia, e dai lati CB' 
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CM ( prop. 3. Iib. 2. ) fi taglino le parti CA=F, 
AB=G, e CE=L ; indi tirili la retta AE, a cui, pel 
punto B ( prop. 13. Iib. 2. ) li conduca la parallela 
BM, farà EM la ricercata linea. 

dimostrazione. Nel triangolo ABM ( parte 1. 
P r op. 2. ) abbiamo CA : AB : : CE : EM ; cioè 
F : G : : L : EM , foftituendo le cofe uguali alle ugua¬ 
li cofe. Adunque alle tre date linee rette li è trovata 
k quarta proporzionale. Il che ec. 

COROLLARIO I. Supponendo, che le date linee lie- 
n ° F=<z, G=c 9 allora la linea trovata EM 

f cm 

V prop. io. Iib. l.)farà —- * perciò la retta EM è 
a 

l } quoziente, che rltrovafi dividendo, per la prima F, 
1 rettangolo Contenuto dalla feconda G , e dalla terza L. 

Corollario 11. Perchè abbiamo F : G : : L : E M, 
Perciò (prop. 1. Iib. 1.) farà FxEM=GxL. Dunque 
P er defcrivere fopra la linea F un rettangolo uguale al 
rettangolo contenuto dalle due G , ed L, alle tre li-* 
ne F, G, L li trovi la quarta proporzionale EM. 

PROPOSIZIONE ni. 


I 


TEOREMA. TAV. IV. FIG. 4. 


triangoli equiangoli hanno i lati fottopofti agli an¬ 
goli uguali proporzionali fra loro. 

iieno i due triangoli ABC, EFG equiangoli, ab- 
ciano cioè gli angoli uguali A=E, B=F, e C=G; 
avranno i lati frapporti tia gli angoli uguali proporzio¬ 
nai. ; Cioè farà AB: £F : : AC : EG; ; BC : FG. 

costruzione, Pongafi 1 ’ angolo F fopra 1’ angolo 
Uguale, B, ovvero dai lari BA, BCf prop. 3. Iib. a.) 
fi taglino BfeFE, e BL-FG, e tirifi la retta IL. 
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DIMOSTRAZIONE. I due triangoli IBL , EFG, che 
hanno i lati uguali BI=FE, BL=FG, e , d’ ipotefi, 
V angolo B=F faranno uguali fra loro ( prop. 6 lib* 2 ) 
e farà la bafe IL=EG, l r angolo LIB=E, e 1* angolo 
ILB=G . Ma, d ipotefi, abbiamo 1 ’ angolo E=A, e l’aft- 
golo G=C; dunque (affi 1.) farà l’angolo UB=A, e 1* an¬ 
golo ILB C, cioè l’angolo citeriore uguale all* interiore, 
ed oppolto dalle medefime parti; perciò ( parte 2. 
prop. 19. lib. 2 . ) farà IL parallela alla retta AC; 
laonde, ( parte 1. prop. 2. ) fi avrà AI : IB : : CL : LB 
e componendo ( prop. 4. lib. 1. ) farà 
AI+IB:IB: :CL+LB:LB, cioè AB : BI : : CB : LB, e 

lofiituendo i lati FE, FG agli uguali BI, LB , farà 
AB : EF 11 CB : FG . 

Nella Beffa maniera fe l’angolo Gfi foprapporrà all’ 
ugual angolo C, dimoierai); CB • FG • • AC ■ EG 
Perciò i lati fottoppfli agli angoli ugual. fono propor¬ 
zionali fra loro, cioè AB : EF : ; AC : EG• • BC • FG 
f' ern j* ndo (prop. 5. lib. 1.) fi avrà AB : AC : : EF : EG* 
edAC : CB : ; EG : FG, ed AB : BC : ; EF : FG. Il che, ec! 
E la prop. 4. del lib. 6 . d’ Euclide . 
corollari 0 . Adunque la retta IL, parallela allato 
AC, tagba il triangolo ILB binile al triangolo ABC, 
eiiendofi danoftrati equiangoli. 

PKOPOS 1 Z IONE VIIL 

TEOREMA TAV. IV. FIG. 

j.* fra* 1 foro* C ^ C ^ ann ° 1 P ro P orz i° na l* fono equian- 

1 due triangoli ABC EFG abbiano i Iati propor¬ 
zionali, cioè AB :: BC : : EF : FG, ed AC : CB : : EG : FG, 
avranno uguali gli angoli a’ quali fono fottopofti i lati 
omologhi, cioè A=E, B=EFG, e C=EGF 
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COSTRUZIONE. Sopra la FG , e nel punto in erta 
F cóftituifcafi T angolo GFL=B ( prop. io. lib. 2. ), 
e nel punto G facciali 1 ’ angolo FGL=C, farà il ri¬ 
manente angolo L=A ( cor. 7. prop. 24. Iib. 2. ). 

dimostrazione. I due triangoli ABC, FGL, di 
coftruzione, equiangoli avranno ( prop. antec. ) i lati 
proporzionali, cioè farà AB : BC : FL : FG , ed 
AC : CB : : LG : FG .* ma, d’ ipotefi, abbiamo 
AB : BC : : EF : FG, ed AC : CB : : EG : FG; e pero 
(aff. i.)farà FL : FG : : EF: FG, ed LG : FG : : EG : FG; 
confeguentemente ( cor. 2. prop. 3. lib. 1. ) farà 
FL=^F, ed LG=EG. -Inoltre la bafe FG è comune 
ai due triangoli FEG, FLG ; perciò ( prop. 9. lib. 2.^ 
e Bì triangoli avranno gli angoli uguali E=L, EFG=LFG, 
e d EGFzrLGF. Ma, di coftruzione, è 1 ’ angolo 
^-GF—c,l* angolo LFG=B, ed L=A ; dunque (alf. 1.) 
&fà 1 ’ angolo A=E, Y angolo B=EFG, e 1 * angolo 
C^EGF ; e però fono equiangoli, 11 che, ec. 

E’ la prop. 5. del 6. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE IX. 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. 6 . 

Q 

ye due triangoli ( ABC, EFG ) avranno un ango- 
*° (B) uguale ad un angolo ( F ) ed i lati, che forma¬ 
lo elfi angoli, fieno proporzionali ( AB : EF : : BC: FG ),* 
avranno ancora i rimanenti angoli uguali (A=E, e 
) che fono fottefi da’ lati proporzionali, e fa¬ 
ranno limili i triangoli dati. 

COSTRUZIONE. Dai lati BA, BC ( prop. 3. lib. 2. ) 

• 1 ta ghno le parti BI=EF, BL=:FG, e tirili la retta IL. 

dimostrazione. I due triangoli ILB, EFG hanno 
di coftruzione il lato BI=EF, il lato BL=FG, e. 
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è* ipotefi, r angolo B=:F, perciò ( prop. 6 . Kb. i. ì 
farà il lato IL~EG, 1 * angolo LIB=E , e 1’ angolo 
JLB=G. Ma , d’ipotefi, abbiamo AB : EF • • BC • FG* 
onde, fofiituendo BI per l’uguale EF, e BL in luo¬ 
go del fuo uguale FG, fi avrà AB: BI : : BC : BL ■ e 
dividendo ( prop. 5. Kb. 1. ) fi otterrà 
AB—BI : BI : : BC—BL : BL , cioè AI : BI: : CL :LB . 
Adunque ( parte 1. prop 2. ) la retta LI è parallela 
al lato CA ; laonde ( parte 2. prop. 21. lib. 

1 ? ng ° ° eftenore ILB = C , e V angolo 
LIB—A ; ma fupenormente fi è dimoiato 1 ’ angolo 
ILB—G, e T angolo LIB=E; perciò ( aflf. i. ) f ar £ 

J angolo A=E, e 1 ’ angolo C=G; e però C prop. 7 A 
1 triangoli ABC, EFG, dimoftrati equiangoli, feranno 
limili. Il che, ec. 

E* la prop. 6. del lib. 6. d* Euclide 


PROPOSIZIONE X. 


iv. fig. 7. 


TEOREMA. TAV. 

C 

Y* per qualfivogha punto ( I ) del diametro ( BR ) 
un parallelogrammo ( AC ) fi condurranno due li- 
nee rette ( GL, FE ) parallele ai lati dello fteffo pa¬ 
rallelogrammo ; effe rette linee divideranno il paralle- 

Incrrnmmr» ir» __11 .1 ... . . 



gli altri due ( GE , ed LF ) faranno uguali fra loro, 
e chiamanfi complementi di que' due, che fono intorno 
al diametro . 


i DIi nn S /I^ AZI0NE DELLA PARTE. Nel trian¬ 

golo BRC la retta IL, d’ ipotefi, parallela al Iato RC 


LIBRO TERZO. 

( cor. prop. 7. ) taglia il triangolo ILB limile al tutto 
BRC. Dunque [def. 1.] farà RC: CB : : IL : LB, e fotti- 
tuendo le linee AB, BE alle uguali linee RC,IL lì avrà 
AB : CB : : BE: BL; e novamente foftituendo cofe uguali 
a cofe uguali, farà eziandio RC : RA : ;LI : IE; e pero 
1 parallelogrammi AC, EL hanno i lati proporzionali è 
Inoltre hanno gli angoli uguali contenuti dai lati prò* 
porzionali ; poiché ( parte 1. prop. u.Jib. %. ) Fan* 
g°lo interiore A è uguale all’ efteriore , ed oppotto 
^alle inedelìme parti 1 EB, e 1 * angolo G=;JLB ; e 1* 
^golo ARC=EIL y perchè ( prop. 28. lib. 2. ) fono 
amendue uguali all* angolo comune, ed oppotto ABC. 
Adunque il parallelogrammo EL ( def. 1.) è limile 
parallelogrammo AC; ai quale nello ftelto modo tt- 
yde fi dimoftra il parallelogrammo GF ; laonde ( eor. 
^ *• ) i ^ ue parallelogrammi EL, GF faranno ezian» 
dio limili tra di loro. Il che, ec. 

E* la prop. 24. del lib. <5. d’Euclide* 
dimostrazione della SECONDA parte. Il dia¬ 
metro BR ( prop. 28. lib. 2. ) fega per mezzo i pa¬ 
rallelogrammi AC , GF, EL, perciò abbiamo 
AABR=aBCR, AIGR=AIRF, eAEIB=AlLB; e dagli 
Eguali triangoli ABR , BCR levando parti uguali, cioè 
1 triangoli IGR, EIB dal primo, ed i triangoli IFR , 
ILB dal fecondo ( alf. 3. ) refterà il parallelogrammo 
uguale al parallelogrammo FL , cioè i compie* 
menti faranno uguali fra. loro. Il che, ec. 

E* la prop. 43. del lib. 1. d’ Euclide. 
Corollario 1. Se il dato parallelogrammo farà un 
quadrato, anche i due parallelogrammi intorno al fuo 
jametro faranno due quadrati; perchè, per la prima 
dimoflrazione , fono fnmli al dato parallelogrammo. 

Corollario li. Se accadrà di dover deferivere fo* 
pra una data linea retta un parallelogrammo, che ha 
uguale ad un dato triangolo, e che abbia un angol# 
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uguale ad un angolo dato : in tal cafo fi deferiva'pri¬ 
mieramente ( prop 34 lib. 2 , ) il parallelogrammo 
uguale al triangolo dato, e che abbia un angolo ugua¬ 
le all’ angolo dato ; e fupponiamo , che quel paralle¬ 
logrammo descritto fia AEIG coll’ angolo GIE uguale 
al dato angolo , e che la data linea retta fia IF porta 
per dintto al lato EI ; indi pel punto F tirata la retta 
RFC parallela alla AE , che incontri in R il lato AG 
prolungato; pofcia tirifi la RI, che prolungata s’ in- 
contri m B col lato AE prolungato, e pel punto Bfi 
tiri BC parallela alla AR , o FE , e fi compia la fi¬ 
gura prolungando Gl in L, farà il parallelogrammo FL 
defentto fopra la linea data IF con 1 ’ angolo 
FIL=GIE (prop. ij. lib. i.), e perciò uguale all’an¬ 
golo dato , ed erto parallelogrammo FL , per 1’ ante¬ 
cedente dimoftrazione, è uguale al parallelogrammo 
( alf. i COnfe 8 uenza u S uaIe aI dato triangolo 
E* la prop. 44. del lib. i. d’ Euclide. 


i 


PROPOSIZIONE XI. 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. 8 . 


parallelogrammi limili, edilmente podi, che han¬ 
no un angolo comune, fono polii intorno al medeli- 
mo diametro. 

I due parallelogrammi BM, LG abbiano 1’ ango- 
lo in A comune, fieno limili, e Umilmente p 0 - 

ar ; or a B=ILA > ed i lati Funzionali 

Ab . £C.. AL . LI y dico , che faranno intorno al me- 
dehmo diametro AC, cioè che il diametro AI cadrà 
fopra AC. 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché, d’ ipotert T an- 
golo B è uguale ali’ angolo ILA, ed i lati, che for- 
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™ ano elfi angoli, fono propozionali AB : BC : : AL : LI; 
dunque ( prop. 9. ) farà 1* àngolo CAB uguale all* 
a "g°l° IAL ; ma il Iato AL cade fui lato AB, per- 
T angolo in A è comune a tutti due i parallelo- 
drammi ; adunque anche il lato AI cadrà fopra AC; 
perciò i parallelogrammi BM , LG fono polli intorno 
a I medefimo diametro AIC. Il che, ec. 
la prop. 2 6. del lib. 6 . d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE XII. 


PROBLEMA. TAV. IV. FIG. 9. 

^opra una data linea retta terminata ( AB ) deferì» 
^ e re un rettilineo, o lìa poligono fimile, e Umilmente 
P°fto ad un rettilineo dato ( EFGC ). 
j. costruzione. Da qualunque angolo F del dato po* 
gono a ciafcun angolo oppofio tirinlì le rette diago- 
. 1 ? come FC, le quali legheranno il poligono in 
riangoli. Quindi fopra la data AB (prop. io. lib.2.) 
e * ^°ftituifcano gli angoli LBA=FEC, ed LAB=FCE, 
i c °r. 7. prop. 24. lib. 2. ) farà il rimanente an- 
goio x= zm. 

^umilmente fopra AL faccianfi gli angoli t~s , ed 
nT^’ C ^ ara ^ rimanente jl uguale all* angolo rima- 
cnnl C ?» e cosi proseguendo. Se il poligono dato 
"'erra più triangoli. Sarà ABLI il ricercato poli- 


coft ,M0STRAZ,0NE - 1 ,rian S oli AIL > FGC Sono, di 
truzione, equiangoli; onde ( prop. 7.) farà 

AI: .^L:;CG:CF. v r ' 

Similmente ne’ triangoli ABL , CEF equiangoli 

( oron" 12 ; Vk ^ ^ V AB " CF = CE i P«ciò ordendo 
tn?i°r 7 ' llh - AI:AB:;CG:CE. Col 

e rmo raziocinio fi dimoftra eflere BL : LI : :EF -FG 

PARTE II. f 
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Inoltre ( prop. 7. ) abbiamo LI : IA : : FG : GC, ed 
AB : BL : : CE : EF ; laonde i lati fono proporzionali , 
e gli angoli fono , di corruzione, uguali , B=E, 
I=G, IAB=GCE , ed ILB=GFE . Adunque ( def. 1.) 
il poligono ILBA è limile al poligono EFGC , e li- 
jnilmente porto fopra la data retta AB . Il che, ec. 

E* la prop. 18. del lib. 6. d’Euclide, 

PROPOSIZIONE XI IL 

TEOREMA. TAV. IV. Fi G. io. 

X triangoli firn ili fono fra loro in ragione duplicata, 
cioè come i quadrati de* lati omologi. 

Sieno dati i due triangoli rtmili ABC, EFI, i quali 
cioè abbiano ( def. 1. ) gli angoli uguali B=F, A=E, 
C—I, ed i lati proporzionali 
AC : EI : : AB : EF : : BC : FI ; dico , che il triangolo 
ABC al triangolo EFI ha una ragione duplicata di quel¬ 
la , che ha il lato AC a! lato EI, o il lato AB al la¬ 
to EF ec., vale a dire farà 

AABC : aEFI : : AC 1 : 1 T 2 , o : : AB -1 : EF 1 . ec. 

COSTRUZIONE. Prendafi il triangolo EFI, e foprap- 
pongafi al triangolo ABC, in guifa che 1 ’ angolo E 
cada in A, il lato EF in AZ fopra il lato AB , e , per 
ertere 1 * angolo A=E , 1 * altro lato EI cadrà fopra AC, 
come in AL, ed il lato FI caggia in ZL ; e tirili la 
retta LB. 

DIMOSTRzione. I triangoli ABC, ABL, ( def. 4.) 
fono ugualmente alti, e fimilmente fono ugualmente 
alti i triangoli ALB, ALZ . Ma i tre triangoli ABC, 
ABL, ALZ ( aritm. 16. ) fono quantità omogenee ; 
perciò la ragione del primo ABC al terzo ALZ [ prop. 
17. lib. 1.) è comporta dalle ragioni del primo ABC 
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fecondo ABL, e del fecondo ABL al terzo ALZ. 
Ma ( parte 2. prop. 1. ) abbiamo 
AABC : A ABL : :AC: AL, e A ABL : A ALZ : : AB : AZ; 
e però alle ragioni de’ triangoli foflituendo le uguali 
Ragioni delle loro bafi, la ragione del primo triangolo 
al terzo ALZ , o lìa al fuo uguale EFI, è com¬ 
piila dalle due ragioni AC : AL , ed AB : AZ ; cioè 
d alle ragioni AC : EI, ed AB : EF ( ertendo AL=EI, 
. AZrrEF, di cognizione ) . Ma , d’ ipotefi, le ra- 
?®ni AC : EI, ed AB : EF fono uguali, ertendo 
AL : EI : : AB : EF ; perciò la ragione del triangolo ABC 
^. triangolo EFI è comporta' da due ragioni uguali 
^ : EI, ed AB : EF ; adunque (cor. i.def. 7. lib. 1. ) 
duplicata di ciafcuna di effe; cioè ( cor. 2. def. 7. 

) farà AABC : A EFI : : AC 1 flf 1 , o 
•• AB^ep^ ed he ..Jc* Tpji ( pop I4 . 
ÉK ; ; perché, d ipotefi fono 
f Q ' ^F : : BC: FI : : AC : EI. Adunque i triangoli fimili 
]j** ra loro in ragione quadrata de’ lati omologi. 

^ la prop. 19. del lib. 6 . d’ Euclide. 
corollario i. Se alle due rette AC, EI [ prop. 
£ J A troverà la terza propozionale M; allora la pri- 
def AC ** ara alIa te . rza M ’ com€ il triangolo ABC 
fimil™* 0 ^°P ra ^ P rima ^ a l triangolo fimile EFI, e 
c hè defcritto fopra la feconda EI. Impercioc- 

elfendo, di coftruzione, ft AC : EI : M, perciò 

e COr * 4- prop. 2. lib. 1. ) farà AC : M : :"AC 2 fÉT 2 ; 

3 P er 1 antecedente dimoftrazione , avendo 

AC B m AEI ? :: ^ Z ^ » P eró ( lff - '• ) farà 
^:-M:: A ABC: aEFI. 
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COROLLA.R.10 li. Perchè fi è dimoftrato eflere 

AABCr&EFI : : AC 2 : EI 2 , perciò fé il lato AC 
farà doppio del lato omologo EI, il triangolo ABC 
farà quadruplo del triangolo EFI ; fe il lato AC farà 
dieci volte il lato EI, il triangolo ABC conterrà cento 
volte il triangolo EFI ; e così decorrendo . 

PROPOSIZIONE XIV. 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. il 

X parallelogrammi equiangoli ( R , ed S ) fono fra 
loro in ragione comporta dalle ragioni ( AB : BE , e 
BC : BG ) de’ lati, che contengono gli angoli eguali ; 
( cioè farà R : S : : ABxBC : BExBG ) . 

costruzione. I lati AB , BE li mettano per diritto 
fra loro, ma in guifa, che gli angoli uguali ABC, 
GB E fieno opporti alla cima , ed allora ( cor. prop. 
17. lib. 1. ) i lati CB, CG. rtaranno anche per di¬ 
ritto fra loro . Indi fi prolunghino ì lati DC, FE fi- 
nattantochè concorrano in qualche punto L. 

dimostrazione. I tre parallelogrammi R, X , ed 
S ( aritm. 26. ) fono quantità omogenee ; perciò 
( prop. 17. lib. 1. ) la ragione del primo R al ter¬ 
zo S farà comporta dalle intermedie ragioni del primo 
R al fecondo X, f del fecondo X al terzo S. Ma 
[ parte 1. .prop. 1. ] abbiamo qR : QX: : AB : BE , 
e OX : OS : : BC : BG, e però la ragione del paral¬ 
lelogrammo R al parallelogrammo $ è comporta dalle 
due ragioni AB:3E, e BC:BG. Adunque ( cor. 3»' 
def. .6. lib. j. ) farà qR : CiS :: ABxBC : BExBG » 
11 che , ec. 

E* la prop. 23. del lib. 6 , d’ Euclide. 
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COROLLARIO I. Se dunque faràd3R=nS, e l’an¬ 
golo ABC=rGBE , fi avrà ancora ABxBC^BExBG 
e dlflblvendo ( cor. i. prop. 2. lib. i. ) farà 
•AB : BE : : BG : BC ; che però i parallelogrammi uguali , 
'd equiangoli hanno i lati reciprocamente proporzionali y 
Cioè fono figure reciproche . 

Che fe i parallelogrammi equiangoli avranno i lati 1 
reciprocamente proporzionali AB : BE : : BG : BC , al¬ 
lora ( prop. i. lib. r. ) fi avrà ABxBC=BExBG, ed 
rn confegpenza farà parimente il □R=CjS , perchè fi 
e dimoftrato effere il C]R : CHS : : ABxBC : BExBG ; 
Perciò i parallelogrammi equiangoli , che hanno i late 
nci procamente proporzionali , fono uguali fra loro . 

E’ la prop. 14. del lib. 6. d’Euclide. 

COROLLARIO li. Medefimamente i triangoli equian¬ 
goli ( ABC, GBE ) fe faranno fra loro uguali, avran- 
n ° 1 lati reciprocamente proporzionali.; e fcambievol- 
^ente, eficnclo equiangoli fe avranno i lati reciproca¬ 
mente proporzionali , faranno uguali fra loro . 

Perciocché i triangoli ( cor. 1. prop. 16. lib. 1. ) 
anno tra di loro nella ragione medefima, nella quale- 
'ooo j parallelogrammi, che fono doppi di eflì trian- 
prop. 28. lib. 2. ). 

E* la prop. 15. del lib. 6 . d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE XV. 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. II. 

A poligoni fintili [ ABMRC, EFILG ] fono fra loro 
ln ragione duplicata , cioè come i quadrati de’ lati 
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Si ha dunque da dimoftrare , che il poligono ÀBMRC 

fta al poligono EFILG11 AC 2 : EG 2 , o 
fia rrCR^GL*. ec. 

Dagli uguali angoli M , ed I agli angoli opporti ti¬ 
nnii le diagonali MA, MC, IE, IG, che divideranno 
i poligoni in triangoli limili, e uguali di numero . 

DIMOSTRAZIONE. Perchè i poligoni fono, d’ipotefi, 
limili, perciò ( def. i. ) è 1* angolo B=F , ed i lati 
proporzionali AB : BM : : EF : FI ; laonde ( prop. 9. ) 
i triangoli ABM, EFI faranno limili. Nella rtefla ma¬ 
niera fi dimortrano limili i triangoli MCR, ILG . Inol¬ 
tre dagli angoli, d’ ipotefi, uguali CAB , GEF levan¬ 
do parti uguali, cioè gli angoli BAM ,IEF, dimortra- 
ti uguali, rimarrà 1 ' angolo CAM ( arti j. ) uguale 
all angolo IEG ; ma abbiamo, d’ ipotefi, 

BA : FE : : AC : EG , e , di dimoftrazione, 

BA : FE : : AM : EI ; onde ( affi x . ) f ar à 

^ Cr dimoftr ^°ne, è 1* angola 
CAM=IEG; perciò^ prop. 9. ) aiKhe i triangoli 
AMC, EIG, faranno limili tra di loro : Ma i trian¬ 
goli fimdi ( prop. 13. ) fono fra loro come i qua¬ 
drati de* lati omologi farà dunque 

AABM : AlEF : : AB 2 : FE 2 , e 
AAMC : AIEG : : AC 2 : EG 1 , e 

AMCR : AlGL : : CR 2, ; GL 2 . Inoltre, d’ipotefi, ab¬ 
biamo AB : EF r^AC: EG : : CR : GL, ec. onde ( prop. 

14 *lib 1. ) &rà AB 2 :"ÈF 2 : : ÀC 2 : EG 2 : : CR 2 : GL 2 
ec. Adunque ( aff. 1. ) farà 
AABM : AlEF : : aAMC : AIEG : :AMCR : AlGL, e rac¬ 
cogliendo ( prop. 9. lib. 1. ) farà 
AABM+AAMC+AMCR : aIEF+aIEG+aIGL 
: : AABM : AlEF ; cioè il poligono ABMRC al 
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poligono IFEGL come il triangolo AEM al triangolo 
*EF. Ma ( prop. 13. ) abbiamo 

AABM : AlEF : AB 2 EF 2 , e però ( alf. X. ) farà 
*1 poligono ABMRC al poligono 

IFEGL* : AB 2 :"EF 2 , o : : AC 2 : EG 2 . ec. 

pendoli dimoftrato~AB 2 rÉb 1 : :~AC 2 :"eG 2 ec. 
Dunque j poligoni limili fono fra loro in ragione diw 
Pacata, o lia come i quadrati de’ lati cinologi. Il 
che , ec, 

E’ la prop. 20. del lib. 6 . d’ Euclide. 
COROLLARIO. Se dunque faranno tre linee rette 
continuamente proporzionali rr AC : EG : Z , allora il 
poligono defcritto fopra la prima AC ftarà al poligo- 
fimile, e fimilmente defcritto fopra la feconda EG 
V 1. ) come la prima AC alla terza Z; perchè 
v c °r. 4. prop. 2. lib. 1. ) abbiamo anche 

Ac : Z rÌAC 1 f~Ècr . 

PROPOSIZIONE XVI. 


_ TEOREMA. TAV. IV. FIG. IJ. 

faranno quattro linee rette proporzionali 

V AB : CD : : EF : GH ), anche i poligoni limili, e (ì- 
nmente defcritti da effe linee , faranno proporzionali 

V cioè M : N : : R : S ). 

( iX lcen ^ evo ^ mente f e faranno proporzionali i poligoni 

V M : N : : R : S ^ fintili, e Umilmente defcritti fopra quat- 

rette linee ( AB, CD, EF, GH ), elTe linee fa- 
ranno ancora proporzionali ( AB : CD : : EF : GH ). 
DIMOSTRAZIONE della PRIMA PARTE. Abbiamo, 
ipoteli AB : CD : :EF : GH, onde [ prop. 14. hb. 1. j 
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farà eziandio AB 2 : CD 2 : : EF 2 : GH 2 ; ma ( per 
la prop. antec. ) i poligoni limili fono fra loro come 

i quadrati de’ lati omologi, cioè M : N : :~AB 2 : CD* 

ed R : S : : EF 2 : GH 2 ; dunque (all. i. ) farà 
M : N : : R : S. il che, ec. 

dimostrazione della seconda parte. Perche,, 
d’ ipotefi, abbiamo M:N: : R:S , e , ( prop. antec. ) 

fi ha M : K : : AB 2 : ~CD Z , ed R:S: FÈfSGH 1 ; 

pero (ad. r. ) farà”AB 1 : CD 1 ; :"EF 2 : ( 5 H 2 ; laon- 
de C prop- 14 -' lih- I. ) avremo AB : CD : : EF : GH. 
U che, ec. 

E’ la prop. il. del lib. 6 . d’ Euclide. 

proposizione xyn. 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. *4. 

In ogni triangolo rettangolo ( ABC ) fe dall’ ango¬ 
lo retto ( in B ) fopra 1 ’ ipotenufa ( AC ) fi tirerà 
una perpendicolare ( BL ), quella dividerà tutto il 
triangolo in due triangoli ( ABL, BLC) fenili al tutto 
(ABC), e fimili fra loro. 

DIMOSTRAZIONE. I due triangoli ABC, ABL hanno 
1 angolo A comune, e l’angolo retto ABC(alf. 16.) 
uguale all angolo retto ALB ; ondo ( cor. 7. prop. 
24 lib. 2. ) fara il rimanente angolo C, uguale al ri¬ 
manente angolo ABL ; perciò ( prop. 7. ) i triangoli 
ABC, ABL, fono limili. Dunque Bara 1’ ipotenufa 
AC all* ipotenufa AB, come lo Beffo lato AB fotto- 
pofto all* angolo C nel triangolo ABC, al iato AL fot- 
topoBo all* ugual angolo ABL; cioè farà 
H AC: AB: AL. Col medefimo raziocinio il triangolo 
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ABC fi dimoftra Binile al triangolo BLC. Perciocché 
hanno 1* angolo C comune , e T angolo retto 
ABC=BLC ; onde farà il rimanente angolo A=CBL ; 


laonde 
rr AC 


.y 


prop. 7. ) farà AC : CB : : CB : CL, cioè 
B : CL. 

Confeguentemente ( cor. def. i. \ faranno ancora 
fintili fra loro i triangoli ABL, BLC; effendofi dimo¬ 
iato 1’ angolo A=CBL, 1 * angolo ALB=BLC, e 1 ’ 
angolo LB A=xC ; e però farà AL : LB : : LB : LC, cioè 
H AL : LB : LC. Il che, ec. 

E* la prop. 8 . del 6 . d’Euclide . 

corollario I. Adunque ciafcun cateto, AB, o 
è medio proporzionale tra 1 ’ ipotenufa AC, ed 
^ fuo fegmento AL, o LC, frappoflo tra il medefi- 
m ° cateto, e la perpendicolare tirata dall’ angolo ret- 
]° % all’ ipotenufa. Perciocché fi è dimoflrato effere 
^ AC : AB : AL, e H- AC : CB : CL. Quindi ( cor. prop. 

*• lib . i. ) fi avrà ACxAL=AB 2 , ed 
ACxCL=CB 2 ., e dividendo quelle due equazioni per 


AC (aff. 5 . ) farà AL=è! 2 _ _ 

AC ' AC 

ire fe il quadrato di qualfivoglia cateto fi dividerà per 
ipotenufa, il quoziente efprimerà la lunghezza del 
egmento, o fia porzione dell’ ipotenufa frappoflo tra 
iftelfo cateto, e la fuddetta perpendicolare tirata fo- 
P ra 1’ ipotenufa. 

^ A? R0LLARI °’ I n °l tre fi è dimoflftito effere 
ti A'- n : , LB ' LC ? cìo ^> che la P e rpendicolare BL tira- 
a l angolo retto fu 1’ ipotenufa è media propor- 
ona e tra i fegmenti AL, LC della Beffa ipotenufa ; 

° n *<> r - P ro P- i- lib. i. ) farà ALxLC=LB 2 . 

f T p . l a.RIO hi. Perchè la media proporzionale 
l LB ; tra due rette ( AL, LC ) è determinata, e 


CB . 

CL— ;_; vale a 
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non fi può accrefcere, nò fminuire ; perciò fé in qual¬ 
che triangolo ( ABC ) la linea perpendicolare tirata 
da un angolo (ABC) ai iato opporto ( AC ) farà me- f 
dia proporzionale tra i fegmenti, o parti ( AL,LC ) 
di etto lato (AC); allora 1 ’angolo ( ABC ), dal qua¬ 
le fi è tirata la perpendicolare, neceflariamente farà 
retto. 


PROPOSIZIONE XVIU. 

TEOREMA TAV. IV. FIG. l*. 

S - 

e fopra 1’ ipotenufa ( AC ) d r un triangolo rettan¬ 
golo ( ABC ) fi defcriverà qualfivoglia figura rettili¬ 
nea ( M ), e fopra i cateti ( AB , BC ) fi defcrive- 
Ue r^ Ure ( T ) fimili alla figura medefima 
\ ® umilmente porte; farà Tempre la figura (M) 

defcntta fopra 1* ipotenufa uguale alle due figure de- 
7? e , °P fa 1 cate d prefe infieme. 

angolo retto B all* ipotenufa AC £ prop. 14. 
ub. 2. J fi tiri la perpendicolare BL. 

dimostrazione. Perchè dall’ antecedente propofi- 
zione abbiamo — AC : AB : AL, perciò ( cor. prop. 1 c ) 
ftara il rettilineo M defcritto fopra la prima AC al ret- 
tihneo limile S, e fimilmente defcritto fopra la fecon- 
da AB, come la prima linea AC alla terza AL; cioè 
lara M : S:: AC : AL. Similmente, perchè ( prop. 
antec. ) abbiamo HAC. CB. CL; però ( cor. prop. 
*5 2 ^ ar a ^ : T : : AC : CL ; laonde le due proporzioni 
M : S : : AC : AL, ed M : T : : AC : CL hanno gli rtefli 
antecedenti M, ed AC, confeguentemente ( cor. prop. 
il. lib. I. ■) farà M :S+T:: AC:AL+CL ; ma (afl. 
11. ) AC c uguale ad AL-f-CL; dunque larà ancora 
M=S-fT. Il che, ec. 

E* la propof, 31. del lib. 6. d’Euclide . 
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COROLLARIO I. ( Tav. IV. Fig. 16. ) Perchè tutti 
* quadrati fono ( def. i. ) figure rettilinee limili ; per¬ 
ciò in ogni triangolo rettangolo ( ABC ) il quadrato 
( AF ) dell r ipotenufa ( AÒ ) è uguale ai due qua¬ 
drati [ AR, BI ] de’ due cateti ( AB, BC ) ; abbiamo 

cioè AC 2 = AB 2 -f BC 2 , confeguentemente per anti- 

te fi [ arimt. 106. ] fari AB 2 =AC 2 —BC 2 , cioè il 
quadrato di qualfivoglia cateto è uguale alla differenza 
tra *1 quadrato dell’ ipotenufa , e il quadrato dell’ al¬ 
tro cateto, 

E’ la prop. 47. del lib. 1. d’ Euclide. 
COROLLARIO II. ( Tav. IV. Fig. 17. ) Se un trian¬ 
golo rettangolo ACD fari ifofcele, allora il quadrato 
ipotenufa CD farà doppio del quadrato di ciafcun 
cateto AC, o AD . Perciocché dal corollario antece¬ 
dente abbiamo CD 2 =AD 2 +AC 2 ; ma i quadrati del- 
e linee uguali AD, AC [ aritm. 179. ] fono uguali 
ra loro ; e però il quadrato dell* ipotenufa CD farà 
d°Ppio, tanto del quadrato di AC, quanto del qua- 
rat 0 di AD. Sarà dunque il quadrato dell’ ipotenufa 
^ al quadrato di uno dei cateti, AD, come il due 

uno ; cioè CD* : AD* : : i : i. 

Corollario in. (Tav. IV. Fig. 18. ) Dall’ ante¬ 
cedente corollario ne fegue, che il diametro ( AC ) 
un quadrato è incommenfurabile al lato ( AB ) di 
quadrato. Perciocché nel triangolo rettangolo ifo- 

|cele ABC abbiamo AC 2 : AB 2 : ! 2 : 1, ed eftraendo 
a radice quadrata da ciafcun termine della proporzio* 

ne [ P r op. 14. lib. 1. ] fi avrà AC : AB : y/i : 1; 

^ a V^2 ( aritm. nn. 15 1, 153.) è un numero irrazio¬ 
nale; perciò il diametro AC fia al lato AB, come 
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un numero irrazionale ali’ unità, confeguentemente il 
diametro AC non è commenfiirabile col lato AB ; poi¬ 
ché ( aritm. ifi. 152. ) le quantità commenfurabili 
fono tra loro , o come un numero razionale all* 
unità, o come un numero razionale ad un altro nu¬ 
mero razionale . Dunque non mai fi potrà trovare una 
linea quantunque minimiflìma , che replicata intere vol¬ 
te poffa mifurare elettamente il diametro, ed infieme 1 
il lato d’ un quadrato. 

E r la prop. 117. del lib. io. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE XIX , 

PROBLEMA. TAV. rv. FIG. 19. 

Trovare una linea retta, il cui quadrato fia uguale' 
ai quadrati di molte linee rette date A, B , C. 

Tirili , nel piano una retta EF=A, ed alla retta EF 
( prop. 13. lib. 2. ) fi innalzi la perpendicolare 
FG=rB, e fi tiri l’ipotenufa EG, il cui quadrato ( cor. 
1. prop. antec. ) farà uguale ai due quadrati de’ cate¬ 
ti EF, FG ; cioè ai quadrati delle linee A, B , che 
che fono uguali ai cateti. Parimente alla retta EG s’ 
innalzi la perpendicolare GL=C, e tirili 1* ipotenula 
EL, il cui quadrato è uguale ai due quadrati de’ due 
cateti EG , GL, o fia ai quadrati di EG, e di C, che 
è uguale a GL. Ma il quadrato di EG fi è dimoftrato 
uguale ai due quadrati di A, e di B . Adunque il qua¬ 
drato della retta LE è uguale ai tre quadrati delle tre 
linee date A, B, C; e così profeguendo , fe faranno 
di più le linee date, fempre fi troverà la ricercata li¬ 
nea . Il che, ec. 


LIBRO TERZO . 


93 

PROPOSIZIONE XX . 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. 20. 

C 

'Je una retta linea (BL) taglierà per mezzo qualfi- 
v oglia angolo [ ABC ] d' un triangolo (ABC); effe 
retta prolungata legherà il lato [ AC ] fottopofto ad 
«Ilo angolo in parti ( AL, LC ) proporzionali ai ri- 
«tenenti lati ( AB , BC ) del medelimo triangolo . 

Ma fé un lato [ AC ] d’un triangolo farà fegato 
( in L ) i n p ar ti [ AL, LC ] proporzionali ai riina- 
ne nti lati ( AB, BC ) del dato triangolo; allora la 
re tta linea ( BL J tirata dall’ angolo oppofto ( ABC ) 
a J punto ( L ) della divifione del lato ( AC ) feghe- 
ra elfo angolo per mezzo. 

Si prolunghi AB verfo R , ( prop. 3. lib. 2. ) fac- 
Cl afi BR=BC, e tirili la retta CR. 

dimostrazione della prima parte. Abbiamo 
^ corruzione BR=BC ; perciò ( prop. 25. lib. 2. ) 
ara 1’ angolo s=zm ; ma P angolo CBA citeriore del 
triangolo CRB [ parte 2. prop. 24. lib. 2. ] è ugua¬ 
le ai medelìmi angoli s , ed m inlieme preli ; e però 
ara doppio di ciafcuno di elli, come di m y eloftelTo 
an golo ABC è d’ ipotelì doppio dell’ angolo {; dun- 
^ Ue ( a ^« 9- ) f ar à 1* angolo m—[ fuo alterno; laon- 
e C P af te 1. prop. 19. lib. 2. ) la retta BL farà pa- 
rall ela al lato CR nel triangolo ARC ; onde ( prop. 

) fi avra AL : LC : : AB : BR , e foftituendo BC in 
u°g 0 dell* uguale BR, farà AL: LC : : AB : BC. 

11 che ; ec. 
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dimostrazione della seconda parte. Prolun¬ 
gata AB fino ad R in guifa che fi a BR=BC, e tirata 
RC, come nell’ antecedente coftruzione ; perchè, d* 
ipotefi abbiamo AL : LC : : AB : BC, foftituendo BR in 
luogo dell’ uguale BC , fi avrà AL : LC : : AB : BR ; 
onde ( parte i. prop. i. ) farà BL parallela al lato 
CR, e ( prop. zi. lib. 2. ) farà 1 » angolo (no 

alterno e 1* angolo interiore s=x efteriore , ed oppo- 
flo dalle medefime parti. Ma [ prop. 25. lib. 1. ] ab¬ 
biamo 1’ angolo m=s; perciò [ afl. 1. ] farà ancora 
1* angolo x=i; vale a dire la retta BL divide per mez¬ 
zo 1 * angolo ABC fottefo dal lato AC. Il che ec. 

E* la prop. 3. del lib. 6. d’Euclide. 
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DEFINIZIONE /. 

r 

ircoh concentrici diconfi quelli, che hanno il cen- 
comune . Come i cerchi AL, BS ( Tav. IV. Fig. 
2x * ) che hanno lo RefTo centro C. 

Circoli eccentrici fono quelli, che hanno centri dì- 
v £ r fi; quali fono i cerchi BA , CA [ Tav. IV. Fig. 22.] 
c “ e hanno i centri diverfi E, D. 

I circoli fi dicono fcgarfì tra di loro , quando le lo- 
L° circonferenze fi fegano fra loro : Come [ Tav. IV. 
*H>* 2 3 ] i due circoli MRS , ZRS. 

I circoli fi dicono toccarji Cun Valtro, quando le lo* 
periferie fi toccano, ma non fi fegano come [ Tav. 
v : Fi g- 12. ] i circoli BA, CA, che fi toccano in* 
Stormente in A ; oppure i due cerchi AB, RB, che 
1 toccano efteriormente in B. 

DEFINIZIONE IL 

TAV. IV. FIG. 14. 

JL angente del circolo dicefi ogni linea retta , che 
cca in un folo punto la periferia del circolo , 
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t prolungata da ambedue le parti non la Tega. Come 
la retta EB, che tocca il cerchio AFC nel folo punto L. 

Angolo del contatto chiamali 1 * angolo miftilineo 
[ ELA, o BLC ] formato dalla tangente, e dalla cir¬ 
conferenza del cerchio. 

DEFINIZIONE III. 

erchi uguali diconfi quelli, che hanno \ diametri, 
o raggi uguali, e foprappofti 1* uno all* altro fi adatta¬ 
no bene infieme. 

DEFINIZIONE IK 

TAV. IV. FIG. 25. 

U. angolo rettilineo ( ABC ) dicefi infcrino, o con¬ 
tenuto nel fegmento ( ABC ) del cerchio [ AECB ], 
quando è formato da linee rette [ AB, CB ] tirate da¬ 
gli eftremi [ A, e C ] del medefimo fegmento a qual- 
fivoglia punto ( B ] della periferia dello fteflo feg¬ 
mento . 

Inoltre il medefimo angolo ABC, fi dice infiflere , o 
appoggiai fopra l'arco oppojìo AEC. 

Similmente 1* angolo BCA dicefi infcritto nel fegmen 
to BCEA, ed infifiere fopra l’arco AB. 

Angolo del fegmento fi noma 1 * angolo contenuto dal¬ 
la tangente, e dalla corda tirata dal punto del con¬ 
tatto , e che fottende 1* arco di eflò fegmento. Così fe 
[ Tav. IV. Fig. 26. ] la retta AR toccherà il cerchio 
BMCS nel punto C, e da eflò punto C del contatto 
farà tirata la corda CB ; allora ACB farà 1 ’ angolo del 
fegmento minore BSC, e BCR farà l’angoli del fegmen¬ 
to maggiore BMC. 
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D TAV. IV. FIG. 27. 

ato un angolo rettilineo ( EAB ), fe, fatto ccn- 
tr ° >1 vertice { A ) di eflo., con qualfivoglia inter- 
J^allo [ AB ], lì depriverà un cerchio ( BCFE ) ;• al- 
ora T arco ( ELB ) frappofto tra i Iati ( AB , AE ) 
c * i effo angolo fi chiami la mìfura di e/fo angolo . Im¬ 
perciocché quanto è maggiore 1* angolo EAB , altret- 
tat >to farà più grande 1* arco oppofto ELB ; e dimi¬ 
nuendoli 1* angolo , fi diminuifce ancora 1* arco oppo- 
J° • Parimente P arco FE è la mifura dell’ angolo 
EAF: e P arco EFC è la mifura dell* angolo EÀC, 
e così degli altri. 

. Corollario I; Per la qualcofa fe P angolo EAF 
ata uguale all* angolo FAC, anche P arco EF farà 
^guale all’ arco FC. Vicendevolmente fe i due ar¬ 
ti 1 * 1 FE, FC faranno fra loro uguali ; anche gli angoli 
*^F, FAC faranno tra di loro uguali. 

Corollario II. Adunque gli angoli uguali hanno le 
°f rcfifure uguali ; e fcambievohnente gli archi uguali 
Giurano angoli uguali. 

DEFINIZIONE FI 

y TAV. IV. FIG. 28 . 

circonferenza di qualunque circolo ( ÀBEL ) fi 
lv ide i n parti, 0 archi, uguali, che chiainanfi 
^ r . del cerchio . Ciafcun grado fi divide in altre 6o 
P ar ti uguali, che diconfi minuti primi del circolo . Cia- 
minuto primo fi fuddivide in altre 6o parti uguali, 
e fi nomano minuti fecondi del cerchio ; e così prò- 
PARTE II. g 
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Seguendo cialcun minuto fecondo lì fuddivide in 60 
minuti terrai , ogni minuto terzo in 60 minuti quarti ec. 
Perlaqualcofa il femicircolo ABE, o ALE contiene 180 
gradi, e la quarta parte EB, o AB dell’ intera circon¬ 
ferenza contiene 90 gradi, 

Confeguentemente T intero cerchio contiene 360x60, 
cioè 21600 minuti primi; e 21600x60, cioè 1296000 
minuti fecondi. 

DEFINIZIONE riL 

Se dal centro C al diametro AE s’ innalzerà la per¬ 
pendicolare CB , farà I* arco AB uguale ali’ arco BFE, 
come chiaramente ne fegue dalla definizione 15. del 
lib. o.. ; e perchè la linea BC ( def. 9. lib. 2, ) non 
■s’ inclina più verfo A, che verfo E; perciò la mifura 
dtW angolo retto , ( ACB ) è /’ artà oppoflo ( AB ) 
di 90 gradì . Medefimamente 1* arco BFE di 90 gradi 
la mifura dell’ angolo retto BCE, e così degli altri. 
Ma la mifura dell angolo ottufo ( ACF ) è 1* arco 
oppofto ( ABF ) maggiore dell’ arco ( BA ) di 90 
gradi. La mifura di un angolo acuto [ FCE J è Y ar- 
■có oppofto ( FE ) minóre dell’ arco ( BFE ) di 90 
gradi. 

corollario. Adunque la femicìrconferenza ( ABE) 
di gradi 180 è la mifura di due angoli retti [ ACB, 
BCE]; e 1* intera periferia di 360 gradi è la mifu- 
ia di quattro angoli retti. 
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TAV. IV. FIG. 29 . 




J- l fettore del cerchio è una figura milìilinea [ CAB ] 
Sminata da due raggi ( CA, CB ), e dall* arco in¬ 
orpello ( AB ). 

Quando 1* angolo ( ACB ) contenuto dai raggi è ret¬ 
ti 0 > allora 1 * arco frappollo ( BA ) è la quarta part^ 
^ e lla circonferenza, ed il fettore ( CAB ) lì chiama 
Quadrante del circolo , perchè è la quarta parte dell* 
Otero cerchio. 

DEFINIZIONE IX. 

_ TaV. IV. FIG. 28. 

c 

^ omplemento <T un angolo , o d* un arco dato fi è 
angolo, o arco, che aggiunto al dato , forma 
angolo retto , o un arco di 90 gradi. 

Così 1 * angolo BCF è complemento dell’ angolo 
E; fcambievolmente dato l’angolo BCF, ilfuocom- 
Pimento farà 1 ’ angolo FCE. Medelìmamente dato 1* 
* rc ° BF, farà fuo complemento 1 * arco FE ; e dato 
arco FE, farà 1 ’ arco BF fuo complemento. 
Supplemento di un dato angolo , o arco , è un ^Itro 
n g°lo, o arco 9 c he col dato fa la fomma di due 
goli retti, o un arco di 180 gradi, cioè la femi- 

.^conferenza. Come “ 


^ luppieiuenio ueu augoio ouiruiiienie 1 

rco ABF è il fupplemento $c\V arco EF ; e fcambie T 
0 niente 1’ arco FE è fupplemento dell’ arco ABF. 
Corollario. Adunque i complementi di due an- 
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goli, o di due archi uguali, Tono uguali fra loro. Pa¬ 
rimente fono uguali fra loro i fupplementi di due an¬ 
goli, o di due archi uguali . 

DEFINIZIONE X. 

TAV. IV. FIG. 30. 

•t-Dato qualfivoglia angolo acuto (TCV), fe fat¬ 
to centro il l'uo vertice ( C ) , con qualfivoglia rag¬ 
gio [ CR J fi defcnverà un arco ( RV^ o un cir¬ 
colò ( AEMVR ), e dall’ eftremo punto ( R ) d’un 
maggio ■> o lato [ CR } fi tirerà una retta ( RS ) per¬ 
pendicolare alf ajtro raggio ( CV ), efià perpendico¬ 
lare fi chiami ‘feno ritto del dato angolo ( RCV ) , o 
dia dell* arco ( RV ), jche è .la mifiira del àrie delfino 
angolo. 

2. Ma fe al punto eftremo (V) del raggio (CV) 
s* innalzerà una perpendicolare (VT), die incontri in 
qualche punto (T) l’altro raggio ( CR ) prolungato , 
quella perpendicolare (VT) fi dirà tangenti dell an¬ 
golodato [RCV] , odelf arco [ RV Jdato . 

3 * H raggio prolungato, o fia la retta ( CT ) tèrmi- 
•nata dal centroe dalla tangente, dicefi fegante dclt 
angolo , o arco dato . 

4. La porzione [ SV j del raggio [ CV ] frapporla 
4ra *1 feno retto ( RS ), e V arco dato [ RV ], fi 
.chiama feno vcrfo , o fama del medefimo angolò 
(RCV ), o deir. arco [ RV J dato.. 

'5. Il leno retto (RS), la tangente (TV) , e la 
fugante (CT) del dato angolo acuto (RCV) fanoan* 
torà feno retto, tangente, e fegante dell* angolo ( ECR )* 
ù arco (EAR), del fupplemento . 
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Ma \\ feno verfo del fupplcmcnto (ECR, o EAR) 

* la porzione ( SE ) del diametro ( EV ) terminata 
dal feno retto , e dall’ arco ( EAR ). del fupplemento. 

6. Tirando il. raggio CA perpendicolare al raggio- 
CVe le rette RE, AB perpendicolari allo ftefforag¬ 
gio CA; allora ( def. antec. ) V angolo ACR, o 1 ’ 
arco AR farà il complemento del dato angolo RCV‘, 

0 arco RV *, e faranno RF feno retto del complemento , 

0 Jeno retto fecondo ; AB tangente del complemento , <? 
tangente feconda ; CB fegants del complemento, o fcganrt 
feconda ; ed AF feno verfo del complementoo fino verfo 
fecondo . 

Ma per maggior brevità il feno retto-, la tangente, 
la legante, ed il feno verfo del complemento ACR 
chiamanti coffeno retto , cofegante, cotangente , ecofieno 
y erfo dell angolo dato [ RCV ], o dell arco dato- 

( RV ) . ^ 

COROLLARIO I. Adunque quanto farà maggiore il 
dato angolo acuto ( RCV ) , altrettanto farà maggiore 
il feno retto ( RS ), e fcambievolmente diminuendoli 
1* angolo acuto, fi diminuirà ancora il feno retto, co- 
chiaramente fi vede. La fteffa cofa s’ intenda del 
feno verfo, della tangente, e della fegante. Inoltre 
S Ua nto minore farà il dato angolo acuto ( RCV ) al¬ 
quanto più piccola farà la differenza tra Tfenp retta' 
( RS ), e la tangente ( TV ) . 

COROLLARIO il. Perla qualcofa il feno retto (AC) 
dell* angolo retto ( ACV ) è il innflimo di tutti i 
kni retti, effendo lo fteffo raggio, che è la mafiìma 
di tutte le perpendicolari : $<«t?he fi poffano tirare 
*°pra il diametro dai punti della circonferenza; e per 
Quella ragione il feno retto dèli’ angolo retto,. cioè il 
* a ggio del circolo fi chiama Jeno totale . 

la tangente poi dell angolo retto è infinita , P er ^ 
Parallela all’ altro lato. Come dell’ angolo retto ACV. 
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il lato AC, e la tangente VT , benché fi prolunghi¬ 
no infinitamente , non mai s’incontreranno (prop. 18. 
lib. 2. ) , perchè fono perpendicolari alla ftefla retta 
CV ; perciò fono parallele ; laonde la tangente dell’ 
angolo retto A CV farà la VT prolungata alP infinito ; 
confeguentemente anche la fegante deW angolo retto fa¬ 
rà infinita , cioè il Iato CA prolungato infinitamente. 

i. corollario ni. Effendo le rette AC, RS, VT 
parallele fra loro ( prop. i 8. lib. lib. 2. ); ficcome 
anc ora fono parallele tra di loro le rette AB , FR, CV; 
perciò ( prop. 28. lib. 2. ) nél parallelogrammo FS 
Tara FC uguale al feno retto RS, e CS uguale al cof- 
feno retto RF ; che pero Se dal raggio CA fi fottrat 
il fieno ritto RS=FC , rimarrà FA cojfeno verfio . Ma fe 
dal raggio CV fi tòglierà il coffeno retto FR=CS, il 
refiduo farà SV feno verfo . 


2. Inoltre perchè ( prop. 21. lib. 2. ) gli angoli 
alterni fono uguali ABC=BCV, ed ACB=CTV, per¬ 
ciò i triangoli ABC, CTV faranno fintili, e ( prop* 
7. lib. 3. ) fi avrà TV : VC : : CA : AB , cioè farà pro¬ 
porzione continua la tangente TV, al ràggio CV , o 
na CA, alla cotagente AB . Vale a dire il raggio del 
cerchio è medio proporzionale tra la tangente , e la 
cotagente di qualfivoglia angolo acuto . 

3 v 9 Itracci ° ( cor * P ro P* 7 * ) abbiamo 

CS : SR : : CV rVT ; cioè il cojfeno retto FRrrCS fila 
al fieno retto RS , come il raggio CV alla tangente VT ; 
e CF : FR : ?CA : AB, vale a dire ilfieno retto RS=CF 
fila al co fieno retto FR, come il raggia CA alla cotan¬ 
gente AB . 


4. Medefimamente (prop. 2. lib. 3.) farà 
CS : SV : : CR : RT , cioè il cojfeno retto al fieno verfio 
fila come il raggio all eccejfo della fegante fopra il rag¬ 
gio , ed inoltre farà CF : FA : : CR : RB, cioè il fieno 
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retro al cojfeno verfo jla come il raggio aW eccejjo della, 
cofegante J'opra lo jlcjfo raggio . 

5. Finalmente perchè 1 ’ angolo FCR ( prop. 21. 
Kb. 2. ) è uguale al fuo alterno CRS, ed FR , o P 
aguale linea CS, è feno retto dell’ angolo RCF ; per¬ 
ciò la linea CS farà eziandio il feno retto dell’ uguale 
angolo CRS. 

COROLLARIO iv. Adunque dato qualunque triangolo 
rettangolo (CRS), fe Pipotenufa (CR)fi prende per 
raggio , o fta per feno totale, allora i cateti faranno 
feni retti degli angoli oppofti ; farà perciò il cateto RS 
feno retto dell’ angolo RCS* ed il cateto CS farà feno 
retto dell’ angolo CRS. 

Corollario v. Che fe in un dato triangolo ret¬ 
tangolo ( CTV ) fi prenderà un cateto ( CV ) per rag¬ 
gio , o feno totale, allora P altro cateto [ TV ] fara 
la tangente dell’ oppollo angolo acuto ( VCT ), e 1 
ipotenufa ( CT ) farà la fegante del medefimo an¬ 
golo . . 

ANNOTAZIONE. I feni, i coffeni, le tangenti ec. fo¬ 
no linee , delle quali fi fervono i Geometri per ritro¬ 
vare gli angoli , ed i liti de’ triangoli ; quando cioè 
dì qualfivoglia triangolo rettilineo fono dati o i tre 
tati, o due lati, ed un angolo , o due angoli, ed un 
tato, allora per mezzo de’ feni, o delle tangenti, o 
bielle feganti fi trovano le rimanenti cofe del medefi- 
tno triangolo . A quello fine molti Geometri rinoma- 
Rflìmi, fupponendo il raggio divifo in 100,000 parti 
1 1 

Uguali, o in 10000,000, o pure in 10,000000,000, 
«c. di parti uguali, cofirulfero canoni, o tavole nu¬ 
meriche , nelle quali ritrovanfi i feni, le tangenti, le 
feganti, i coffeni, le cotangenti, e le cofeganti di cia- 
feun angolo, o arco del quadrante, incominciando dall 
àngolo , o fia dall’ arco d’ un minuto primo , e prò- 
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fieguendo fino all’ angolo retto , o fia fino all* arco rii 
90 gradi. Coteffe tavole chiamanfi tavole de ’ ferii, tan¬ 
genti , e feganti , ed in effe comunemente il raggio, 

1 

© fieno totale è drvifo m io 000,000 di parti uguali„ 
Alle fiuddette tavole alrri chiariflìnu Geometri hanno ag¬ 
giunte le tavole de’ logaritmi de* numeri naturali ( defi. 
*3- *•. )» e de’ logaritmi de’ fieni, e delle tan¬ 

genti di ciaficun angolo, o arco del quadrante ; ed m 
quelle tavole il fieno totale, o raggio fi fiuppone di 

100000,000 di parti, uguali, e tutte le fiuddette tavole 
fervono mirabilmente per abbreviare, e rendere piu fia 
cili i calcoli trigonometrici. 

PROPOSIZIONE /. 

TEOREMA. TAV. iv. FIG. 31. 

I Circoli concentrici ( BCFG, ILER ) hanno le-cìr- 
conferenze parallele, o equidiftanti. 

dimostrazione. Dal comune centro A fi tirino 
quanti fi vogliano raggi AB, AC, AF, AG, ec. del 
cerch.0 maggiore, i quali ( def. 15. lib. 1. Sfaranno 
tutti uguali fra loro ; e da effi levando le parti uguali 
AL, AI, AR, AE ec. raggi del cerchio minore, le 
rimanenti parti LB, IC, RF, EG ec. ( aff. 3. ) fa¬ 
ranno tutte uguali fra loro, il che fi verifica di tutti 
i raggi. Dunque le periferie BCFG, IREL fono equi- 
diffami, o fia parallele. Il che , ec. 

COROLLARIO I. Adunque i cerchi le cui periferie fi 
fègano, non fono concentrici, non' potendo avere le 
periferie parallele. 

E* la prop. 5. del lib. 3. d’ Euclide , 
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COROLLARI^ II. la medefima ragione i cerchi, 
le cui circonferenze fi toccano, non pedono edere 
Concentrici. 

E’ la propof. 6. del lib. 3. d’Euclide . 

PROPOSIZIONE IL 

TEOREMA. TAV. IV. FIG. 32. 

Ne: cerchio qualfivoglia retta linea [ CE } tirata 
dal centro ( C ) alla metà ( E ) di qualunque corda 
( BR ) è perpendicolare alla fteda corda . 

Scambievolmente fe dal centro ( C ) fopra qualfi- 
fia corda ( BR ) fi tirerà una linea perpendicolare 
[ CE ] , quella fegherà per mezzo la corda ( BR ) . 

DIMOSTRAZIONE DELLA PRIMA PARTE. Tirati i 
faggi CB, CR, nel triangolo ifofcele CBR ( cor. 1. 
prop. 15. lib. 2. ) la retta CE tirata dal vertice C 
al "punto di mezzo E della bafe BR, è perpendicolare 
alla medefima baie. Il che , ec. 

dimostrazione della SECONDA PARTE. Tirati 
parimente i raggi CB, CR, perchè nel triangolo ifo¬ 
fcele CBR, la retta CE è tirata perpendicolarmente 
dal vertice C fopra la bafe BR, perciò ( cor. 2. prop. 
15. lib. 2. ) dividerà la bafe per mezzo. Il che, ec. 

E’ la prop. 3. del lib. 3. d’ Euclide. 

COROLLARIO I. ( Tav. IV. Fig. 33. ) Perchè dal 
mezzo C della corda AB una fola linea fi può tirare, 
che fia perpendicolare alla fteda corda ( cor. def. 9. 
hh. 2. ) , e la linea tirata dal centro al mezzo della 
corda fi è dimoftrata perpendicolare alla medefima 
corda ; però fe in un cerchio ( AFBE ) dal mezzo 
(C) di qualfivoglia corda ( BA ) s’ innalzerà una li¬ 
nea ( CF ) perpendicolare alla fteda corda ; eda per¬ 
pendicolare paderà pel centro del cerchio, e prolun- 
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gata da amendue le parti fino alla periferia, farà (FE) 
diametro dello ftefio cerchio. 

COROLLARIO il. ( Tav. IV. Fig. 34. ) Nel trian¬ 
golo ifofcele BCR, la perpendicolare CE ( cor. 2. 
prop. 25. lib. 2. ) divide anche per mezzo 1’ angola 
verticale BCR; però fe la fteflà perpendicolare CE fi 
prolungherà fino alla periferia in F, allora la retta CF 
dividerà per mezzo Parco BFR fottefo dalla corda BR, 
cioè {ara P arco BF uguale all* arco FR ( cor. 1. 
jrr** 5 * ) perchè P angolo BCF è uguale all’ angolo 


Medefimamente le la retta EC fi prolungherà fino 
alla periferia in A ( cor. 1. def. 5. ) farà P arco B A 
uguale all arco AR ; perchè 1 ’ angolo BCA è uguale 
all angolo ACR ( cor. def. 9. ), effendo fupplementi 
degli angoli uguali BCF, RCF. 

inoltre fe dal centro C al punto di mezzo F 
dell arco BFA fi tirerà il raggio CF, eflb dividerà 
f>er mezzo P angolo BCR, e pero elio raggio CF fa¬ 
rà perpendicolare alla corda BR, e la fegherà per 
Jnezzo in E. 


Corollario ni. Adunque il feno retto ( BE ) <T 
tun angolo (BCF), o d' un arco ( BF ) è femprc la 
meta della tordo. ( BR ) che fattende un arco ( BFR ) 
doppio dèi dato arco ( BF ) . 


PRO POSI ZI O JV£ III: 

PROBI.* Al a. TAV. IV. FIG. 33. 

T*rovare il centro d’ un dato cerchio ( AFBE ). 

dato cerchio fi tiri a piacere una corda AB, la 
«quale ( prop. 12. lib. 2. ) fi divida per mezzo nel 
punto C, da cui [ prop. 13. lib. ^2. ] s ’ innalzi fo- 
p» effa -AB una perpendicolare CF, che fi prolunghi 
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da ambedue le parti fino alla periferia in F, ed E . 
Finalmente la retta EF fi divida per mezzo in I ; Tara 
il punto I il ricercato centro del cerchio. 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché la linea perpendi- 
«olaie FE (cor. i, prop. antec.) è diametro del cer¬ 
chio-, dunque ( 15. lib. 2. ) il centro di elio 

cerchio farà il punto I, che taglia per mezzo il dia¬ 
metro FE. Il che , ec. 

E’ li prop. 1. del lib. 3. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE IV. 

PROBLEMA. TAV. IV. F I G. 35. 

Dato un arco [ ABL ] di cerchio, ritrovare il cen¬ 
tro, e deferivere 1’ intera circonferenza. 

Nel dato arco fi tirino due corde AB , BL , che 
( prop. 12. lìb. 2. ) fi dividano per mezzo in E , ed 
F, e (prop. 13. ‘lìb. 2. ) s* innalzino foprà diefle le 
Perpendicolari CF, CE, le quali prolungate ( cor. 3. 
prop. 24. lib. 2. ) fi legheranno in qualche punto , 
'Come C, che far4, il ricercato centro. 

Dimostrazione. Le linee rette hanno un folo punto 
comune (cor. prop. 1 6. lib. 2. nel quale fi legano; 
ma il centro del cerchio ( cor. prop. 2. ) ritrovali 
tanto nella perpendicolare EC, quanto nella FC ; per¬ 
ciò farà il punto C comune ad amendtie le perpendi¬ 
colari; e però fatto centro C col raggio CÀ, o CB, 
ec. fi deferiverà 1 * intera circonferenza. Il che, ec. 

E’ la prop. 25. del lìb. 3. d’ Euclide. 
corollario. ( Tav. IV. Fig. 36. ) Nella 'fteflà 
maniera fi deferive un cerchio, la Cui periferia pàlli 
>er tre punti dati A, B, L, che non fieno poftì per 
diritto, tirando le due rette BA, BL; vale a dire in- 
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torno ad un dato triangolo ABL Tempre fi può de- 
fcrivere un cerchio , la cui circonferenza palli per i tre 
angoli di eflo . 

£’ la prop. 5. del lib. 4. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE K 

TEOREMA. TAV. IV. Fi G. 37. 

un punto [ C } prelo dentro d’ un cerchio* 
L ^AB ] faranno tirate alla periferia tre linee rette 
( CA, CB, CE ) uguali fra loro; efio punto farà il 
centro del cerchio .. 

Tirinfi le corde BE, BA, e ( prop. n. lib. 2.. ) fi 
dividano per mezzo ne’ punti F, ed L , da’ quali fi 
tinno al punto C le rette LC, FC. 
dimostrazione. I due triangoli CLA r CLB han- 

nD il lato comune CL, il lato LA=LB , di cofiriv 
zione, e d ipotefi il lato CA=CB ; perciò ( prop. 9. 
hb. 2. ) farà V angolo CLA uguale all* angolo CLB, 
confeguentemente [ def. 9, lib. 1. ] la retta CL è 
perpendicolare fui mezzo della corda BA ; onde ( cor. 
1. prop. 2. ) il centro del cerchio ritroveralfi in efia 
CL. Similmente i due triangoli CFB, CFE hanno cia- 
r° uguaIe a . ciaf cun lato; perciò gli angoli CFB, 
Crh faranno uguali, e retti, ed il centro del cerchio 
ritroveram ancora nella perpendicolare FC. Adunque 
il centro del cerchio è il punto C comune alle due 
perpendicolari LC, FC. 11 che, ec. 

E* la prop. 9. del lib. 3. d* Euclide. 

COROLLARIO. Dunque, nel medefimo piano, da un 
punto, che non fia centro del cerchio, non fi pofiòno 
tirare alla periferia più di due linee rette, che fieno 
uguali fra loro; perchè ( antec. diinoftr. ) fe fi po¬ 
tranno tirare, allora quel punto farà centro del circolo. 
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PROPOSIZIONE Fi. 

PROBLEMA. TAV. IV. FIG. 38. 

er quaWivoglia punto [ L] della periferia tirare una 
•linea retta tangente del circolo . 

Dal punto L dato nella periferia al centro C lì tiri 
il raggio LC, o il diametro LF, al quale dal punto 
L <[ prop. 13. lib. 2. ] s* innalzi la perpendicolare 
BLA , che farà la ricercata tangente, e toccherà il 
•cerchio nel folo punto L . 

DIMOSTRAZIONE. Dal centro C a qualunque altro 
punto E della retta AB fi tiri la retta CE; il triangolo 
CLE è, di coftrnzione, rettangolo in L ; perciò 1* an¬ 
golo retto CLE è maggiore dell’angolo (cor. 5. prop. 
2-4. lib. 2. ) acuto CEL ; laonde ( parte 2. prop. 27. 
lib. 2. ) il lato CE, fottopofto al maggior angolo CLE, 
farà maggiore del lato CL fottopofto al minor angolo 
CEL. Ma la retta CL è raggio del cerchio ; onde la 
linea CE è maggiore del raggio, ed è tirata dal cen¬ 
tro C. Dunque 1’ altro fuo eflremo E fara fuori del 
cerchio. Nella Beffa guifa fi dimoftra, che tutti gli 
altri punti dèlia linea AB, eccetto il punto L, cado¬ 
no fuori del cerchio ; però la retta AB è tangente del 

cerchio, e lo tocca nel folo punto L. Il che, ec. “ 

COROLLARIO I. Adunque la retta, AB , perpendi¬ 
colare all’ eftremità , L, del raggio CL, o del dia¬ 
metro , FL, è tangente del cerchio. Inoltre perchè 
di’ eftremità ( L ) del diametro ( FL ) fi può tirare 

una fola perpendicolare ( cor. def. 9. lib. 1. ) ; per¬ 

ciò una fola linea retta può toccare il cerchio in un 
medefnno punto della circonferenza; confeguentemen- 
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ogni altra linea retta tirata pel punto del contatto re¬ 
ggerà il cerchio. 

E* la prop. i6- lib. 3. d* Euclide. 

COROL.laR.io il. (Tav. IV. Fig. 39.) Quindi ne vie¬ 
ne in confeguenza, che la retta linea [ CM ] tirata 
dal centro ( C ) al punto del contatto ( M ) è Tem¬ 
pre perpendicolare alla tangente [ AB ] . 

E* la prop. 18. del lib. 3. d’ Euclide. 

COROLLARIO in. Similmente è chiaro, che la per¬ 
pendicolare ( MC ), innalzata dal punto del contatto 
( M ) (opra la tangente ( AB ) , palla pel centro del 
cerchio . 

E* U prop. 19. del lib. 3. d* Euclide. 

PROPOSIZIONE VIE 

TEOREMA. TAV. V. Fi G. 40. 

J 1 angolo del fegmento ha per mifura 4 metà dell’ 
arco dello fteffo fegmento. 

Là retta AB tocchi il cerchio EMLR nel punto R, 
dal quale lì tiri qualfivoglia corda RS ; dico , che 1 * 
ingoio ARS del fegmento minore ha per mifura la 
pietà dell’ arco SER dello fteffo fegmento ; e 1? mi- 
fura dell* angolo SRB del fegmento maggiore farà la 
metà del fuo arco SMLIR * 

Pel centro C ( prop. 13. lib. 1. ) li tiri la retta 
MCI parallela alla corda SR, a cui dallo Beffo cen¬ 
tro C ( p r op* 14* lib. 1. ) fi tiri il raggio perpendir 
colare CDE, il quale ( prop. io. lib. 1. ) farà ezian¬ 
dio perpendicolare al diametro MCI. Finalmente al 
punto del contatto lì tiri il raggio CR. 

DIMOSTRAZIONE. L’ angolo ARC [ cor. 1. prop. 
antec. ] è retto, e f ai 16. ) uguale all’ angolo 
ECI anch’ effo retto, di coftruzione. Ma ( prop. 21. 


lib. 2. ) F angolo SRC > o fia x è uguale al Tuo al¬ 
terno RCI , o fia i . Adunque dagli uguali angoli ret¬ 
ti ARC, ECI fi levino gli angofi uguali x, e e 
[ alT. 7. ] rimarrà V angolo SRA uguale all* angolo 
ECR. Ma ( def. 5. ) la mifura dell’angolo ECR è 1 * 
arco oppofto ER, metà dell’ arco SER ( cor. z prop. z. ). 
dunque la mifura dell* ugual angolo SRA ( cor. z . 
'def. c. 's farà parimente la metà del medefimo arco 

ser; ; 

Oltreció , perchè la metà della intera circonferenza 
ELMR ( cor. def. 7. ) è la mifura di due angoli ret¬ 
ti » ed i due angoli confeguenti SRA, SRB [ prop. 
15. lib. 2, ] fono uguali a due retti; perciò la metà 
dell’ intera periferia EMLR è la mifura di effi angoli 
SRA, SRB. Ma fi è dimoftrato, che la mifura dell* an¬ 
golo SRA è la metà dell* arco SER, dunque la metà 
rimanente arco SMLIR è la mifura del rimanente 
àngolo SRB. Adunque 1 * angolo del fegmento ha pet» 
tnifura la metà dell arco del medefnno fegmento . 
^ che, ec. 

PROPOSIZIONE mi. 

TEOREMA TAV. V. FIG. AI. 

T 

•*—/ angolo ( SRM ) alla periferia ha per mifura 1 » 
tnetà dell* arco oppofto ( SM ). 

Pel punto R vertice dell* angolo alla periferia ( prop. 
) fi tiri la tangente ARB . 

Dimostratone. I tre angoli ARS, SRM , MRB 
\ c or.i. prop. 15. lib. i.)infieme prefi fono uguali a due 
rett i ; onde ( cor. def. 7. ) hanno per mifura la metà, 
j tutta la circonferenza del cerchio SRM, cioè la metà 
d^U’ arco SR, più la metà dell* arco SM, più la metà 
arcoMR; ma (prop. antec.) la mifura dell’ angolo 
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ARS è la metà dell* arco SR, e la mifura dell* angol® 
MRB è la inetà dell’ arco MR ; dunque la mifura del 
rimanente angolo SRM farà necelfariamente la metà 
del rimanente arco SM . Adunque 1* angolo alla peri- ; 
feria , ec. Il che ec. 

COROLLARIO i. Per la qual cofa l’angolo (SCM) I 
al centro è doppio dell’ angolo (SRM) alla circonfe- j 
renza , quando s* appoggiano fopra il medelimo arco ; 
perciocché la mifura dell’ angolo ( SCM ) al centro 
( def. 5. ) è tutto V arco oppollo ( SxM ) , e la mi ura 
dell’angolo ( SRM ) alla periferia [ dimoftr. antec. ] 
è la metà del medenmo arco oppoflo ( SM ). 

E’ la prop. 20. del lib. 3. d’ Euclide. 

COROLLARIO il. ( Tav. V. Fig. 41. ) Quindi tut- I 
ti gli angoli ( ALB > AIB ; AMB ec. ) mfcritti nel me- 
dehmo fegmento ( ALIMB ) del cerchio, cioè che s* 
appoggiano fopra il medefimo arco [ AEB ] del cer¬ 
chio, faranno fra loro uguali; poiché hanno la ftelfa 
mifura , cioè la metà deli’ arco oppofto ( AEB ). 

E’ la prop. 21. del lib. 3. d’ Euclide. 

COROLLARIO III. [ Tav. V. Fig. 43. ] 1. L* an- 1 
golo ( ACL ) inicrittp nel femicircolo ( ACFL ) è fem¬ 
ore retto ; poiché ( dimoftr. antec. ) la mifura di elfo j 

è la metà della femicirconferenza ( ABL ), cioè un 
arco di 90 gradi, che ( def. 7. ) è la mifura dell* 
angolo retto. 

2. L angolo ( CAL ) infcritto nel fegmento mag¬ 
giore ( CABL ) è acuto, perchè la mifura di elfo è 1 

la meta d* un arco ( CFL ) minore della femicircon¬ 
ferenza, e pero elTa metà è minore d’un arco di 90 
gradi. 

3. L* angolo ( CFL ) infcritto nel fegmento mi¬ 
nore ( CFL ) è ottufo ; perchè la fua mifura è la me¬ 
tà d’ un arco ( LBAC ) maggiore della femicirconfe- 
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r enza ; e perciò erta metà è maggiore d’ un arco di 
$)o gradi. 

E’ la prop. 31. del lib. 3. d’Euclide. 

corollario iv. [Tav. V. Fig. 44.] Inoltre l’an¬ 
golo ( ECB ) del fegmento minore ( ELIC ] è Tem¬ 
pre uguale all’ angolo ( CFE ) infcritto nel fegmen- 
to maggiore ( CRFE ); perciocché amendue [ prop. 
7 •> ed 8] hanno per mifura la metà dell’arco [ ELIC J 
del fegmento minore. Similmente 1’ angolo ( ECA ) 
del fegmento maggiore ( CRFE ) è uguale all* angolo 
{ ELC ] contenuto nel fegmento minore ( ELIC ) ; 
Perchè tutti due ( prop. 7 , ed 8 ) hanno per mifura 
L metà dell’ arco ( CRFE ) del fegmento maggiore. 

COROLLARIO v. ( Tav. V. Fig. 45. ) Ogni qua¬ 
drilatero ( ABCL ) infcritto nel cerchio cioè, che ha 
hitti gli angoli nella periferia del cerchio, ha gli 
bugoli opporti [ A, e C, parimente B, ed L ] infie- 
Uie prefi, uguali a due angoli retti ; perciocché hanno 
P c r mifura la metà di tutta la circonferenza, che [ cor. 
def. 7. ] è la mifura di due retti . Confeguentemente 
uiim parallelogrammo obbliquangok) può edere infcritto 
t^l cerchio . 

E’ la prop. 12. del lib. 3. d* Euclide. 

PROPOSIZIONE IX. 

TEOREMA. TAV. V. FIG. 46. 

due rette linee parallele Legheranno un cerchio , 
8“ archi frapporti tra di effe faranno uguali fra loro. 

Le linee parallele AB, CL feghino il cerchio ACRLB; 
dico, che gli archi interporti ÀC, BL faranno uguali 
ra loro. Tirifi la retta AL. 




PARTE II. 


h 
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DIMOSTRAZIONE. Perchè gli angoli alterni x , ^ fo¬ 
no uguali ( prop. li. lib. 1. ); perciò [ cor. 2. defi 
5. ) le mifure di efli , cioè [ prop. antec. ] le inetà 
degli archi opporti AC , BL faranno eziandio uguali fra 
loro . Adunque gli Beffi archi AC, BL ( affi 8. ) fa¬ 
ranno parimente uguali tra di loro . 

Che fe delle parallele CL, EF, la EF farà tangen¬ 
te del cerchio in R ; allora, tirata la retta CR , per¬ 
chè gli angoli alterni LCR , ERC fono uguali Ira lo¬ 
ro , anche le mifure di efli faranno tra di loro uguali; 
«cioè la metà dell* arco CR, che ( prop. 7. ) è la mi¬ 
sura dell’ angolo ERC , farà uguale alla metà dell’ an¬ 
co RL , che ( prop. 8. ) è la mifura dell’ angolo 
LCR; confeguentemente ( affi 8. ) efli archi CR, RL 
faranno uguali. 11 che, ec. 

PROPOSIZIONE X 

TEOREMA. TAV. v. FIG. 47. 

C 

i-in qualffvoghi punto ( R ) poffo tra la peri¬ 
feria , ed il centro dei cerchio fl coftituirà un angolo 
rettilineo ( ARC ), i cui lati fieno prolungati da am¬ 
bedue le parti fino alla circonferenza ; la milura 
del medefimo angolo, faranno le metà degli archi ( AC* 
MS ) frapporti tra i lati di erto angolo, prolungali fi¬ 
no alla periferia . 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché tirata la MB paral¬ 
lela al lato AR ( prop. 23. lib. 2. *) ; allora fi avrà 
T angolo interiore BMC ( prop. 21. lib. 2. ) uguale 
all’ efferiore ARC. Ma la mifura dell* angolo BMC 
[ prop. 8. ] è la metà dell* arco BAC ; cioè la metà 
dell’ arco BA più la metà dell’ arco AC; ma 1 * arco 
BA ( prop. antec. ) è ugnale all’ arco MS; e però 
( lbftituendo I’ arco MS invece dell’ arco uguale BA ) 
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ta mi fura dell* angolo BMC farà la metà dell* arco 
più la metà dell’ arco AC; adunque la mifura dell* 
^gual angolo ARC farà eziandio la metà dell’ arco MS 
colla metà dell’ arco AC. Il che, ec. 

a. ( Tav. V. Fg. 48.) La mifura d’ un angolo 
( ABM ) formato fuori della circonferenza è la metà 
dell’ oppofto arco concavo ( ARM ) meno la metà 

dell’ oppofto arco convello ( CS ) frapporti tra i lati 

del medefimo angolo . 

dimostrazione. Condotta la retta CR (prop. 13. lib. 
2 * ) parallela al lato BM , farà 1 * arco RM ( prop. antec.) 
Aguale all’ arco CS ; e 1 ’ angolo ACR ( prop. z 1 . 

2. ) uguale all* angolo dato ABM. Ma la mifura 
dell’ angolo ACR è la metà dell* arco AR, cioè la 
J^età di tutto F arco ARM meno la metà dell’ arco 
, o rta meno la metà dell’ arco uguale CS. Dun- 
^ Ue la mifura dell’ angolo ACR, o fia dell’ ugual an- 
S°lo ABM è la metà dell’ oppofto arco concavo 

, meno la metà dell* oppofto arco converto 

. Che fe delF angolo ( ABE ) fatto fuori della perife- 
!? a un lato ( BE ) farà tangente del cerchio, collo ftef- 
? raziocinio fi dimoftrerà, che la fua mifiira èlame- 
a dell* oppofto arco concavo ( ARME ) meno la 
J^à dell’ oppofto arco conveflò ( CSE ), interpofti 
, r . a i lati del medefimo angolo. La medefima cofa fi 
^oftra dell* angolo coftituito da due linee taneenti 
de do ftefto cerchio . 

PROPOSIZIONE XI. 


^ PROBLEMA. TAV. V. FIG. 49. 

A irare una linea retta tangente del circolo ( LGM ) 
Un punto ( R ) dato fuori delio ftefto cerchio. 
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Dal punto dato R al centro C del dato cerchio lì 
tiri la retta RC , che ( prop .a- Kb. a. ) T, tagl, per 
mezzo in A, e fatto centro A, col raggio AC , oAK, 
deferiva!! il mezzo cerchio CGBR, e dal punto G, 
in cui li fegano fra loro le circonferenze , al punto 
<3ato R tirili la retta GR •>, che farà la tangente ri- 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché, tirato il raggio CG, 
V angolo CGR infcritto nel mezzocerchio CGBR ( cor» 
3. prop. 8. ) è retto; laonde la retta GR, perpendi¬ 
colare all* Uiremità G del raggio CG { cor. 1. prop. 
6 . ] è tangente del cerchio LgM. Il che, ec. 

COROLL\kio. Se dal centro A , e col raggio AC 
{ì .deferìvera P altro mezzocerchio CLR , e h tirerà la 
retta LR, nella IfelTa maniera lì dimoftrerà , che la 
retta LR è anche tangente del cerchio in L. Adunque 
da un punto dato fuori del cerchio fi pofl'ono tirare 
due tangenti del medelimo cerchio- 

PROPOSIZIONE X 1 L 


TEOREMA. TAV» V. FIG. 50. 

Gl angoli uguali fatti ai centri [ ACB—EIG ] ■> ^ 
-alle circonferenze ( ALB=EFG ) di cerchi ugua 1 
r ALBM , EFGR ], o d’ un medefimo cerchio * h ap¬ 
poggiano fopra archi uguali ( farà cioè 1 * arco A*, 
uguale all arco ERG ) . r . A wU 

Ma quando gli archi fono fra loro uguali ( AM 
=ERG ) 1 anche gli angoli infittenti fopra elfi arc»\ l 
faranno fra loro uguali, fia che. effi vengano formai 
à\ centri, o alle circonferenze de* cerchi uguali 
farà ACB=EIG, ed ALB=EFG ). 
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DIMOSTRAZIONE DELLA PRIMA PARTE. Cotìcepi- 
fcafi, che il cerchio AMBL fia talmente foprappofto 
al cerchio EFGR , che il centro C cada in I , ed il 
raggio AC (òpra 1 ’ ugual raggio IE ( def. 3 * ).’ C °I 
quale ( cor. def. 5. lib. 2. ) fi combacierà ; ed il rag¬ 
gio CB fi combacierà col raggio Gl, perchè, dMpo- 
tefi, gli angoli ACB , EIG fono fra loro uguali-, ed i 
punti A, e B cadranno in E, ed in G; perciò tutto 
1 ’ arco AMB fi adatterà coll’ arco ERG, onde [ aff. 
14. ] faranno fra loro uguali. 

Ma fe gli angoli uguali faranno ALB, EFG alla pe>- 
riferia ; allora tirati i raggi AC, CB, E 1 , Gl, anche 
gli angoli ACB, EIQ ai centri faranno ( aff. 8.) uguali. 
Perchè [ cor. 1. prop. 8. ] fono doppi degli uguali 
àngoli ALB, EFG; laonde nella fteffa maniera fi di- 
i^off reranno uguali gli archi AMB, ERG . Il che, ec. 
E’ la prop. 26. del lib. 3. d’ Euclide, 
dimostrazione della seconda parte. Perchè, 
d’ ipotefi , 1 ’ arco AMB è uguale all’ arco ERG, ed 
* circoli fono fra loro uguali ; perciò foprapponen- 
do il cerchio ABL fopra 1 ’ uguale cerchio EGF in 
paniera, che i centri C, ed ì fi adattinoinfieme , ed 
il punto A col punto E, allora 1 * arco AMB fi adat¬ 
terà coJF arco uguale ERG , ed il punto B cadrà in 
G ; perciò fi combacieranno infieme i r .ggi CA con 
1 E, e CB con IG ; onde [ aff. 14. ] 1 ’ angolo ACB 
ferà uguale all’ angolo EIG . 

Inoltre gli angoli ALB , EFG alla periferia' ( aff. 9. ) 
iranno ancora uguali fra. loro ; perchè [ cor. r. prop; 8.] 
fono metà degli uguali angoli ACB, EIG ai centri ,• 
•dunque » ec. Il che, ec. 

E* la prop. 27. del lib. d’Euclide. 
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PROPOSIZIONE XIII, 

TEOREMA. TAV. V. FIG. 51. 

JSf e’ cerchi uguali ( ALCM, EIGR ), o nel mede- 
(imo cerchio, le corde uguali ( AC, EG ) Attendo¬ 
no archi uguali ( ALC=iEIG, ed AMC=ERG ). 

Vicendevolmente fé gli archi ( ALC, EIG ) fa¬ 
ranno uguali, le corde ( AC, EG ) , che gli Atten¬ 
dono, faranno parimente uguali fra loro . 

dimostrazione della prima parte. Condotti i 
ra ggi ( def. 3. di quetto , e def. 15. lib. 2. ) uguali 
fra loro , BA , BC , FE , FG . Perchè , d r ipotefi, le 
bafi AC , EG Ano uguali ; perciò ( prop. 9. lib. 2. ) 
(ara 1 angolo ABC=EFG ; laonde ( parte 1. prop. 
antec. ) farà P arco ALC=EIG, e dalle uguali cir¬ 
conferenze levando gli archi uguali ALC, EIG ( atti 3. ) 
tetterà P arco AMC uguale afi’ arco ERG. II che ec. 
E’ la prop. 28. del lib. 3. d’Euclide. 
DIMOSTRAZIONE DELLA SECONDA PARTE. Perchè 
d* ipotefi , gli archi ALC , EIG Ano uguali , perciò t 
tirati i raggi BA, BC, EF, FG [ parte 2. prop. 
antec. ] farà P angolo ABC=EFG, ed il lati BA, BC 
( def. 3. ) fono uguali ai lati FE , FG. Dunque 
( prop. 6. lib. 2. ) farà la bafe AC uguale alla bafé 
EG. Perlaqualcofa gli archi uguali Ano fottefi da cor¬ 
de uguali. II che, ec. 

E’ la prop. 29. del lib. 3. d’ Euclide. 
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PROPOSIZIONE xir. 

PROLEMA. TAV. V. FIG. 52» 

Dividere per mezzo un dato arco ( AMCRL ) dr 
cerchio . 

Tirili la corda AL, che ( prop. 12. iib. 2. ) fi di¬ 
vida per mezzo in B; indi (prop. i}* lib. 2. ) s’in¬ 
calzi la perpendicolare BC, dìe dividerà per mezzo in 
C il dato arco AMCRL. Si tirino le rette AC, CL. 

Dimostrazione. I due triangoli ABC , CBL intor¬ 
no agli uguali angoli retti ABC, CBL , hanno il lato 
CB comune, e ,. di cognizione , il lato B A=.BL ; dun¬ 
que ( prop. 6. lib. 1. ) farà AC=LC ; onde ( parte 

I - prop. antec. ) gli archi CMA , CRL ( fottefi dà 
eguali corde AC, CL ) faranno uguali fra loro, 

II che, ec.. 

E’ la prop. 30. del lib. 3. d* Euclide. 

PROPOSIZIONE XV : 

TEOREMA. TAV. V. FIG. 53. 

Se nel cerchio ( ALBC ) due linee rette ( AB, CL ) 
Sminate alla periferia , fi fegheranno fra loro ( come 
ln F ) ; il rettangolo contenuto dalle parti ( AF , FB ) 
una, farà uguale al rettangolo, che fi contiene dal* 
le parti ( CF, FL ) dell’ altra ( cioè farà 
A FxFB=CFxFL.) 

Dimostrazione. Imperciocché, tirate le rev* AC, 
}; B > i due triangoli AFC, FLR hanno ( prop. 17. lib. 2.) 
‘ angolo AFC=LFB ; e ( cor. 2. prop. 8. ) F angolo 
CLB, perchè s’ appoggiano fopra lo ftelTo arco 

'"'B ; e per la (Iella ragione è 1 ’ angolo ACL=AEL i 
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perciò i due triangoli AFC, FBL fono equiangoli ; on¬ 
de ( prop. 7. lib. 3. ) farà AF : FL : : CF : BF, e pe¬ 
rò [ prop. 1. lib. 1.] farà AFxBF=FLxCF. Il che, ec, 
E’ la prop. 35. del lib. 3. d’ Euclide. 
corollario [ Tav. IV. Fig. 33. ] Se dunque la 
corda AB di un arco dato AEB farà 1 z piedi, e la 
faetta, o fia perpendicolare CE , che divide per mez¬ 
zo in C la corda AB , fia 4 piedi, farà CB=CA 
di 6 piedi ; dovendo trovare la rimanente par¬ 
te CF del diametro , fi faccia il prodotto di 
CA in CB, o fia il quadrato 36 di CA , e fi di¬ 
vida per CE, che è 4, ed il quoziente 9 farà la lun¬ 
ghezza di CF : poiché dall* antecedente dimoftrazione 
abbiamo ACxCB=CExCF, cioè 6x6 = 4X9; laonde 
tutto il diametro EF farà 4+9, cioè 13 piedi; il rag' 

gio IE farà piedi 6-ì , la porzione CI farà piedi 2 . 

2 2 

PROPOSIZIONE xvl 

TOEREMA. TAV. V. FIG. 54. 

Se da qualfivoglia punto ( A ) fuori del cerchio 

S BCL ) faranno tirate due rette linee, delle quali una 
AL ] tocchi il cerchio ( in L ^, e l’altra (AB) lo 
leghi ; il quadrato della tangente ( AL ) farà uguale al 
rettangolo [ BAxAC ] contenuto da tutta la fegante 
(AB), e dalla fua parte ( AC ) pofta fuori del cer¬ 
chio , tra la periferia, ed il punto dato , [ cioè farà 

7 I 2 =ABXAC ]. Tirinfi le corde CL, LB. 

DIMOSTRAZIONE. L’angolo CLA del feginento mi¬ 
nore ( cor. 4. prop. 8 . ) è uguale all’ angolo LBC in- 
fcritto nel fegmento maggiore CIBL, e 1’ angolo in A 

\ 
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è comune ai due triangoli ALB , ALC ; perciò ( cor. 
7. prop. 24. lib. 2. ) il rimanente angolo BLA farà 
Uguale al rimanente angolo ACL ; laohde i triangoli 
ALB, ALC fono equiangoli, onde ( prop. 7. lib. 3. ) 
farà BA: AL:: AL: AC, cioè [ def. 9. lib. 1. ] fi avrà 
K BA : AL : AC. Dunque ( cor. prop. 1. lib. 1. ) farà 

AL 2 =BAxAC. Il che, ec. 

E’ la prop. 36. del lib. 3. d* Euclide. 
corollario i. ( Tav. V. Fig. 55. ) Se da un 
punto A prefo fuori del cerchio ad un punto S della 
circonferenza farà tirata una retta AS , ed un* altra ret¬ 
ta AB, che feghi il cerchio, fe farà BAxAC=AS 2 , 
allora AS farà tangente del cerchio. Perciocché ( prop. 
li. ) fi tiri dall’ altra parte la tangente AL, e ( antec. 

dimoftr. ) fi avrà BAxAC=AL 2 ; ma , d’ipotefi , ab¬ 
biamo BAxAC=AS 2 , perciò [ afT. 1. ] farà 

AS 2 =AL 2 ; onde ( aritm. 179. ) fi avrà AS=AL , 
e tirati i raggi MS , ML, e la retta MA , i triangoli 
AMS, AML hanno il lato MA comune , MS=ML 
( def. 15. lib. 2. ) , ed AS=AL di dimofirazione ; 
perciò ( propof. 9. lib. 2. ) farà l’angolo ASM=ALM; 
tua T angolo ALM ( cor. 2. prop. 6 . ^ è retto. Dun¬ 
que ( aff. 1. ) anche 1’ angolo ASM farà retto ; e però 
( cor. 1. prop. 6. 'J la retta AS è tangente del cerchio. 
E* la prop. 37. del lib. 3. d’ Euclide. 
corollario il. Adunque la tangente AL è media 
proporzionale tra la fegante BA, e la fua porzione CA 
pofta fuori del cerchio ; eflendofi dimoftrato eflere 
HBArAL: AC. 

COROLLARIO ili. Inoltre ( dimoftr. antec. cor. 1.) 
b dee conchiudere, che due tangenti del medefimo cer¬ 
chio tirate dallo fteffo punto prefo fuori del cerchio fo¬ 
no uguali fra loro. 
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COROLLARIO iv. ( Tav. V. Fig. 56. ) Se c!al me- 
delìmo punto A fi tirerà un’ altra Tegame AM, col me- 
defimo raziocinio , col quale fi è dimortrato effere 

ABxAC=AL , fi dimortrerà ancora effere 

AMxAS=AL X ; dunque ( aff. i. ) Tari 
ABxAC=AMxAS, e diflfolvendo ( cor. i. prop. 2 , 
*• ) fi avrà AB : AM : : AS : AC ; vale a dire qual- 
\ ^ e ? ante ^ cerchio ( AB ) ad un’ altra Tegame 
C AM ) , tirata dallo fteffo punto (A ) fiiori del cerchio; 
Ita reciprocamente come la porzione efieriore ( AS ) del¬ 
la feconda ( AM ) alla porzione efteriore ( AC ) della 
prima legame ( ÀB ) . 

COROLLARIO v. [ Tav. V. Fig. 57. ] Quindi dato 
un triangolo ABC, il cui Iato maffimo ha AB , ed il 
minimo CB , Te centro il punnto C, e col rag" 
gio CB fi depriverà il cerchio BRML, e fi prolun¬ 
gherà il lato medio AC fino alla periferia in R; indi' 
al centro C (prop. 14. lib. 2. ) fi tirerà la retta CS 
perpendicolare al lato mafiìmo AB , che da erta per¬ 
pendicolare rimarrà diviTo in due parti BS , SA. 
Ora perchè ( def. 15. lib. 2. ) abbiamo 
Vn e ( P ro P* 2 ‘ ) B S=SL, perciò Tara 

AR=AC+CB, AM=AC—CB, ed AL=AS-SB; ma 
( cor. antec. ) abbiamo AB : AR: : AM : AL, e Torti- 
tuendo cole uguali a coTe uguali fi avrà 
^ ^ "tì?® • • AC—CB : AS—SB . Adunque in un trian¬ 
golo rettilineo il lato mafiìmo fta alla Tomma degli altri 
due Iati, come la differenza di erti lati alla differenza 
tra le parti del lato mafiìmo , fatte dalla perpendicola¬ 
re tirata Topra di erto dall’ angolo opporto. 

COROLLARIO VI. Se dunque faranno dati i tre 
lati d’ un triangolo ABC , verbigrazia , ABmo 
piedi, AC=8, e BC=6, farà AC+CB=8+6= i 4 pie- 
di, ed AC— CB=8—6=2 piedi. Ora volendo ritrovare 
1 altezza CS di elio triangolo ; primieramente ( cor» 
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antec., c prop. io. lib. i. ) fi trovi la parte AS—SB, 
cioè AL , vale a dire facciali la proporzione 
AB : AC+CB : : AC-CB : AS-SB=AL, cioè 


1x14 2 8 , , , AT 28 14 

lo : 14 * : 1 :- — ; onde fara AL= — = — 

io io io 5 

= 2 ì.. In fecondo luogo fottraggafi AL da AB , 
cioè ì 4 dal io, o fia dal $2 ( aritm, 119. ) , e 

5 , 5 0 

sellerà BL= 3 -ì= 7 Ji, la cui metà BS farà _, o fia 

, 5 5 5 

3L. In terzo luogo dal quadrato 36, del lato BC=6, 

5 724 24 

fottraggafi -, o fia 12 , quadrato della parte 

o 2 5 2 5 C76 

, ilrefiduo 23 — , o fìa - (aritm. 119) 

5 25 25 24 

farà il quadrato della retta CS, la cui radice -J , o 

^4! farà la lunghezza della perpendicolare CS , la 

«ui metà li. moltiplicata per la bafe BA, cioè per 


*0, dà il prodotto 24 piedi quadrati, che faràTarea 
del triangolo ABC ( cor. 2. prop. 31. lib. 2. ) 
COROLLARIO VII. [ Tav. V. Fig. 58.] Dato qua¬ 
lunque triangolo ABC rettangolo in A, fe fatto cen¬ 
tro C, e coir intervallo del cateto CA fi depriverà 
1111 cerchio, e fi prolungherà 1 ’ ipotenufa BC fino alla 
Periferia in M ; farà BM la fomma dell’ ipotenufa BC 
C °1 cateto CA=CM , e BE farà la differenza tra 1* ipo- 
j^nufa BC, ed il cateto CA=CE; laonde facilmente 
* dimoftrerà , che il quadrato dell’ altro cateto AB è 
Aguale al rettangolo contenuto dalla fomma BM dell' 
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ipotenufa BC col cateto CA , e dalla differenza BE 
tra 1’ ipotenufa , e Io fteffo cateto. Perciocché la retta 
BA perpendicolare all’ eftremità del raggio CA ( cor. I 
i. prop. 6. ) è tangente del cerchio, e la BM è Te¬ 
game ; dunque, per quella proporzione, farà 

BMxBE=BA\ 

PROPOSIZIONE XV ir. 

PROBLEMA. TAV. V. FIG. <8. 

ata una linea retta terminata ( AB ) fegarla taf- 
mente , che il rettangolo contenuto da tutta la linea, 
e dalla parte minore lìa uguale al quadrato dell’ altra 
parte. Il che dicefì dividere una retta linea in media , 
ed ejlrema ragione . 

Sopra la data AB, e nel punto in elfa A s r innal¬ 
zi [ prop. 13. lib. 2.] la perpendicolare AC uguale al la 
metà della data retta AB . Pofcia fatto centro C, col 
raggio CA deprivali il cerchio AEM, e pei punti B\ 

C tirili la retta BCM. Finalmente dalla retta AB, fi 
leghi la parte BL uguale alla BE, parte di BM , che 
è fuori del cerchio. Dico, che la retta AB farà fe- 
gata in media , ed eftrema ragione nel punto L; vale 
a dire farà fr AB : BL : AL. 

DIMOSTRAZIONE. Il raggio CA , di cognizione', è 
la meta della retta BA, ed è ancora (def. 15. lib. 1. ) 
la meta del diametro ME ; perciò ( alT. 8. V farà la 
retta BA uguale al diametro ME ; ma la BA effendo 
perpendicolare, di coftruzione, all’ eftremità del rag" 
gio AC, è tangente del cerchio [ cor. 1 prop. 6 . ] » 
e la retta BM è fegante; onde (cor. 2. prop! antec.) 
farà MB : BA : : BA : BE, e dividendo (prop. 5. lib. i* ) 
fi avràMB-BA ; BA : : BA-BE ; BE. Ma fi è dimoftrato 
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to ME=BA, e di coftruzione abbiamo BL=BE; per¬ 
ciò foftituendo cofe uguali a cofe uguali, farà 
MB—ME : BA : : BA-BL : BL ; ma BA-BL lignifica AL, 
ed MB—ME lignifica BE , a cui fi foftituifca 1 * uguale 
parte BL , e fi avrà BL : BA : : AL : BL , ed inverten¬ 
do ( prop. 3. lib. 1. ) farà BA : BL : : BL : AL , cioè 
H BA : BL : AL . Adunque la data retta AB è fiata di- 
v -ifa in inedia , ed eftretna ragione . 11 che, ec. 

E’ la prop. 30. del lib. 6. d’ Euclide . 

Corollario. Eifendofi dimofirato efiere 

BA : BL : AL, perciò ( cor. prop. 1. lib. 1. ) farà 

BAxAL=BL 2 - Dunque la data retta AB fi è divifa 
talmente in L, che il rettangolo contenuto da tutta 
AB, e dalla parte AL è uguale al quadrato della ri¬ 
manente parte BL. 

E’ la prop. 11. del lib. 1. <T Euclide, 

PROPOSIZIONE XVI IL 

PROBLÈMA. TAV. V. F 1 G. 59. 

Date due linee rette ( AB , BG )> trovare la me- 
dia proporzionale. 

Si mettano le due date rette AB, BC per diritto in 
maniera, che formino una fola retta AC, che ( prop. 
ti. 1 b. 1. ) fi divida per mezzo in F, e fatto cen¬ 
tro F, col raggio FA, o FC defcrivafi il mezzocer¬ 
chio ALMC. Pofcia dal punto B ( prop. 13. lib. 1. ) 
lo pra la retta AC s* innalzi la perpendicolare BM, che 
fia terminata in qualche punto M dalla periferia ; farà 
&M la ricercata linea. 

dimostrazione. Tinnii le corde AM, CM, e 1 * 
angolo AMC infcritto nel mezzocerchio ALMC ( cor. 
3 - prop. 8 . ) farà retto. Dunque ( cor. 2. prop. 17. 
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lib. 3. ) la perpendicolare MB tirata dall* angolo ret¬ 
to AMC all* ipotenufa AC e media proporzionale tra 
le parti AB, BC della ftefla ipotenufa: farà perciò 
~ AB : BM : BC . Il che , ec. 

E’ la prop. 13. del lib. 6 . d* Euclide. 

COROLLARIO i. Adunque ( cor. prop. 1. lib. 1. ^ 

farà ABxBCrzBM 2 , cioè nel cerchio il quadrato di 
qualfivoglia linea (BM ) tirata perpendicolare al dia¬ 
metro da qualunque punto della periferia è Tempre ugua¬ 
le al rettangolo contenuto dalle parti del diametro 
( AB, BC ), nelle quali rimane divifo dalla medefima 
perpendicolare, la quale chiamali ordinata al diametro 
del cerchio . 

Inoltre eflendofi dimoftrato BM 2 =ABxBC, eftraen- 
do la radice quadrata [ aritm. 179. ) forà 

BM =l /ABxBC. 

Corollario il. ( Tav. V. Fig. 60. ) Adunque 
volendo deferivere un quadrato uguale ad un dato ret¬ 
tangolo ABCR, lì trovi tra i lati AB, BC la media 
proporzionale BL , e fopra di efla (prop. 30. lib. 1. ) 
fi deferiva il quadrato BM , che (cor. prop. 1. lib. i.j 
farà uguale al rettangolo ABCR contenuto dai lati 
AB, BC. 

Corollario ih. Ma dovendo deferivere un qua¬ 
drato uguale ad un parallelogrammo obbliquangolo 

ABST , allora fi tirino le perpendicolari AR, BC, e 

( prop. 31. lib. 1. ) fi avrà il rettangolo ABCR uguale 
al parallelogrammo obbliquangolo ABST, laonde (cor. 
antec. ) deferitto il quadrato BM uguale al rettangolo 
ABCR, effo quadrato [affi 1. ] farà anche uguale al 
parallelogrammo obbliquangolo ABST. 

COROLLARIO iv. Se dunque fi vorrà deferivere un 
quadrato, che fia uguale ad una data figura rettilinea } 
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dividati la figura data in triangoli ; indi a ciafcun trian- 
g°lo [ prop. 34. lib. 2. ] fi deferiva un rettangolo 
Aguale ; pofeia, per r antecedente corollario fecondo, 
a ciafcun rettangolo fi deferiva un quadrato uguale. 

Finalmente ( prop. 19. lib. 3. ) trovi fi una linea ret- 
ta » il cui quadrato fia uguale a tutti i ritrovati qua¬ 
drati inficine prefi , ed efio quadrato farà uguale al 
dato rettilineo ; e quello dicefi quadrare una figura ret - 
Alìnea . 

E’ la prop. 14. del lib. 2. d’ Euclide. 

COROLLARIO v. ( Tav. V. Fig. 59. ) Dalla dimo- 
^razione di quello problema facilmente h può conchiu¬ 
dere, che fe in un triangolo ACM, la perpendicolare 
tirata da un angolo AMC al lato fottopofto AC, 
*rà media proporzionale tra le parti AB , BC di eflò 
J? t0 i allora 1 * angolo AMC farà retto , e prendendo ef- 
0 lato AC per diametro, fe fi depriverà un cerchio, 
a periferia di efio paflerà pel punto M. Perchè fe così 
*°n fuccedefle* ne feguirebbe, che la media propor- 
^onaie non fotte di una determinata, e collante lun- 
gnezza, il che ripugna, poiché il tuo quadrato dee 
fagliare il determinato rettangolo contenuto dalle due 
Creine. 

PROPOSIZIONE XIX. 


TEOREMA. TAV. V. FI G. 


. . - una linea retta ( AB ) farà fegata per mezzo 
ln -C ) , e ad etfa fi aggiugnerà per diritto un’ altra 
c Uea retta terminata ( BL ), il quadrato della linea (CL) 
f 0l npotla dalla metà, e dall’ aggiunta farà uguale al 
^angolo [ ALxLB ] contenuto dalla data colla giunta 
fi ' e dall’ aggiunta ( BL 1 infieme col quadrato 
metà ( CB ). 


, J infieme col quadrato 
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Dal centro C col raggio CA, o CB deferitali il 
mezzocerchio AFB , e dal punto L ( prop. n. ) ti- 
rifi la tangente LF, ed il raggio CF al punto del con¬ 
tatto F . 

dimostrazione. La retta LF, di corruzione , è 
tangente del cerchio , ed AL lo Tega ; perciò ( prop. 

16 ) fara LF =ALxLB, a quelle cofe uguali aggiun¬ 
gaci i quadrati uguali ( aritm. 179. ) de’ raggi CF, 

CB, e ( alT. 1. ) farà LF 2 -f CF 2 =ALxLB-{-CB 2 ; m a 
1 * angolo CFL contenuto dalla tangente, e dal raggio 
( cor. 1. prop, 6 . ) è retto, e però nel triangolo 
rettangolo CFL ( cor. 1. prop. 18. lib. 3. ) farà 

LF 1 -fCF 2 =:CL 2 ; adunque ( alf. 1. ) farà 

CL 2 =ALxLB+CB 2 . Il che ec. 

£* La prop. 6. del lib. 2. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE XX. 

TEOREMA. TAV. V. FIG. 62. 

Se una linea retta (AB) farà fegata in parti uguali 
( in C ), ed in parti difuguali ( in L ) , il rettangolo 
( ALxLB ) contenuto dalle parti difuguali ( AL, LB ) > 
infieme col quadrato della parte ( CL ) frappofta tra 
i due fegamenti, faranno uguali al quadrato della me-, 
ta ( CA, o CB ) della data retta. Cioè farà 

ALxLB +CL 2 =CB 2 . 

Centro C, e col raggio CA, o CB deferiva^ il 
il mezzocerchio AIB , e dal punto L( prop. 13. lib. i-) 
s* innalzi la retta LI perpendicolare al diametro AB» 
e tirili il raggio CI. 

DIMOSTRAZIONE. Pel corollario primo della prop* 
18. noi abbiamo ALxLB=Ll 2 , ed aggiugnendovi il 
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quadrato della parte frapporti CL , [ art. 2.. ] avremo 

ALxLB+CL^^L^-l-CL 1 . Ma nel triangolo rettango¬ 
lo CLI ( cor. 1. prop. 18. lib. 3. ) abbiamo 

Cl 2 =LI?q_CL 2 ; dunque ( afT. 1. ) farà 

ALxLB+CL^CÌ 2 ; ed effendo ( def. 15. lib. 2. ) 
Cl~CB=:CA, farà ( aritm. 179. ) eziandio 

^•l 2 =CB 2 'r=CA 2 ; perciò (arti 1.) avremo 

ALxLB+CL 1 =:CB 2 =CA 2 '. Il che, ec. 

Erta prop. 5. del lib. 2. d’ Euclide. 

Corollario, ertendofi dimoftrato ertere 

ALxLB+CL 2 =CB 2 , per antitefi ( aritin. 106. ) farà 

ALxLB=CB 2 —CL 2 ; vale a dire quando una linea è 
le gata in parti uguali, ed in parti difuguali , il rettan- 
golo contenuto dalle parti difuguali è uguale alla dif¬ 
ferenza tra ’l quadrato della metà , ed il quadrato del- 
^ parte frapporta tra i due fegamenti. 

PROPOSIZIONE XXL 

TEOREMA TAV. V. FIG. 63. 

una linea retta terminata ( AB ) farà fegata in 
Wunque modo ( in C ), il quadrato di tutta la li- 
( AB ) farà uguale ai due quadrati delle parti 
v AC, CB ) , ed al rettangolo contenuto due volte 
date parti, ( cioè farà 

Alii =AC 1 +a 1 + 1 ACxCB) . 
j. La data retta AB feghifi per mezzo in F, e centro 
ap T o1 ra gg io FA, o FB defcrivafi il mezzocerchio 
e dal punto C ( prop. 13. lib. 2. ) s’ innalzi 


parte ii. 
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la retta CI perpend colare alla AB, e tirinfi le corde 
IA , IB. 

DIMOSTRAZIONE. L* angolo AIB ifcritto nel mezzo- 
cerchio [ c or. 3. prop. 8. J è retto; onde [ cor. 2 

prop. 17- hb. 3. ] avremo ACxCB=Cl 2 . Ma ne’ 
triangoli AIB, AIC, BCI rettangoli ( cor. 1. prop, 

1 &* bb. 3. ) noi abbiamo AB 2 = AI 2 + IB 2 , ed 

AÌ 1 =ÀC l +a i , ed TB^Cp+Op; perciò, folli- 
tuendo cole uguali a colè uguali, avremo 

-AB =AC -pCi 2 -l-Cl 2 -fCB - ; ed in luogo di CI 2 fo- 
flituendo 1* uguale rettangolo ACxCB, fi avrà 

Ab^^-i-ACxCB-fACxCB-fCB 1 , cioè 

AB =AC 2 4 -iACxCB + CB 2 . Il che, ec. 

E* la prop. 4. del lib. 2. <T Euclide. 

Corollario i. Quando la retta è legata per mez¬ 
zo in in F, allora i due quadrati delle parti uguali 
AF, FB { arirm. 179. J fonò uguali fra loro, e i due 
rettangoli contenuti dalle medefime parti uguali AF , 
FB fono amendue uguali al quadrato di una metà AF* 
o FB. Perlaqualcoi'a il quadrato di tutta AB è quadra-, 
pio del quadrato della fuà metà AF, óFB. Sarà dun¬ 
que AB 2, =4AF 2 . 

corollario ii. Giacche (cor. 1. prop. 17. lib. 3*) 
abbiamo ABxAC^AÌ 2 , e d ABxBGUÌI 1 , ed inoltre 

(cor. 1. Prop. 18. lib. 3.) abbiamo AB^ssAp+S* » 
perciò fouituendo colè uguali a cofe uguali avremo 

AB 2 =zABxAC-f ABxBC. Vale a dire il quadrato di tut¬ 
ta la linea fegata ( AB ) è uguale alla fomma de’ ret¬ 
tangoli contenuti da efia linea ( AB ), e da ciafcufl* 
delie fue parti ( AC, CB ). 

E* la prop. 2. del lib. 2. d’ Euclide. 
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PROPOSIZIONE XXII. 

TEOREMA. TAV. V. FIG. 64 . 

Se il quadrato d’ un lato (AC ) d’ un triangolo 
( ABC ) farà uguale ai quadrati degli altri due lati 
(AB, BC ), l’angolo [ ABC] contenuto dagli altri lati 
larà retto . 

Sopra il lato AB ( prop. 13. lib. 2. ) s’ innalzi la 
perpendicolare BE=BC v e tirifi AE. 
dimostrazione. Nel triangolo rettangolo ABE ( cor 

1. prop* 18. lib. 3. ) abbiamo AE 2 =AB 2 4-BE 2 ; 

*na ( aritin^ 179. ) abbiamo BÈ 2 ^BC 2 ; perciò fo- 
ftituendo BC 2 invece di BE 2 , farà 
-AE 2 =AB 2 4-BC 2 ; ma, d’ ipotefi abbiamo 
AC 2 =:AB 2 +BC 2 ; dunque ( aff. 1. ) farà 

AE 2 =AC 2 t onde ( aritm. 179. ) farà eziandio 
^E=:AC. Adunque i dvie triangoli ABE, ABC , han- 
n ° il lato AB comune, il lato BE=BC, di coftruzio- 
Jf® » e, di dimoftrazione, il lato AE=AC ; perciò 
V prop. 9. lib. 2. ) avranno T angolo 
^BE=ABC; ma l’angolo ABE è retto di coftruzione; 
^ P e . rò ( alt 1. ) anche 1 ’ angolo ABC farà retto, e 
c onfeguentemente il triangolo ABC farà rettangolo, 
che bifognava dimoftrare. 

E la prop. 48. del lib. 1. d’Euclide. 
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DEFINIZIONE I. 


— igure regolari , o rettilìnei regolari , o poligoni re¬ 
golari chiamanfì quelle figure rettilinee, che fono equi¬ 
latere , ed equiangole , cioè che hanno tutti i lati uguali, 
e tutti gli angoli uguali . 

Per efempio ogni triangolo equilatero , ed ogni qua¬ 
drato è figura regolare . 

coroll ario. Per la qual cofa tutti i poligoni regolari, 
che hanno lo fteflo numero di lati faranno ( def. I* 
hb. 3. ) fimili fra loro. 

DEFINIZIONE IL 

J_j a figura rettilinea dicefi inferma nel circolo , ov¬ 
vero il cerchio dicefi circof tritio alla figura rettilinea , 
quando cialcun angolo della figura ritrovali nella peri¬ 
feria del cerchio. 

COROLLARIO. Se dunque la periferia del cerchio 
farà legata in parti, o fieno archi, uguali, e quindi fi 
ti reranno le corde fottendenti elfi archi uguali, le qual* 
[ parte 1 . prop. 13. lib. 4. ] faranno fra loro uguali» 
e gii angoli da effe corde contenuti ( parte 2. ^prop- 
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i 2 ' 4 - ) faranno eziandio uguali fra loro ; allora 

1 fera infcritto nel cerchio un poligono regolare. 

DEFINIZIONE IH. 

La figura rettilinea dicefi circofcrina al cerchio , o il 
cerchio fi dice infermo nella figura raùUnea , quando 
ciafcun lato della figura 'è tangente del cerchio. 


DEFINIZIONE IV. 

Il cenerò cT un polìgono regolare è lo fteflb , che il 
centro del cerchio infcritto , o cireofcritto al medefi- 
*n 0 poligono . 

La retta linea tirata dal centro perpendicolarmente 
lopra qualfivogiia lato del poligono , o fopra una cor- 
** del cerchio chiamali cateto , o raggio retto . 

Angolo del poligono regolare è qualfivogiia angolo 
Contenuto da due Iati dello Hello poligono. 

Angolo al centro del poligono regolare chiamali quell* 
àngolo formato nel centro del poligono da due raggi 
terminati dagli eflremi d’ un lato del medefimo poli¬ 
gono ; e la mifura dello Hello angolo è 1* arco oppo¬ 
sto j fottefo dal lato del poligono. 


DEFIN IZ IO 


'td igure ifoperimetre chiamanli 
Perimetri uguali ( def. ij. lib. 
°mma de’ lati di una figura è 
kti dell’ altra. 


NE V. 

quelle, che hanno i 
) cioè quando la 
uguale alla fomma de* 


ELEMENTI della geometria 


\34 

DEFINIZIONE VI. 

rchi Jimili de* cerchi fono quelli, che hanno il me- 
defimo rapporto, o fia la fteffa relazione alle loro in¬ 
tere circonferenze ; cioè quelli, che contengono an¬ 
goli uguali [ def. 4. lib. 4. ]. 

DEFINIZIONE VII. 

or fiorii fimili , o fermenti Jimili de cerchi diconfi , 
quando hanno gli archi fimili, cioè quando ( def. 4. 
lib. 4. ) contengono angoli uguali. 

Per efempio tutti i mezzi cerchi fono fimili, perchè 
tutti gli angoli infcritti ne’ femicerchi ( cor. 3 . prop. S. 
lib. 4. ) fono retti, e però uguali fra loro. Inoltre 
qualfivoglia mezzocerchio ha la fteffa relazione al fuo 
intero cerchio, che ha qualunque altro mezzo cerchio 
al fuo intero circolo. 

DEFINIZIONE FIIL 

TAV. VI. FIG. 77. 

]Lia fuperficie, o area terminata da due circonfe-^ 
renze ( ILB, AMFE ) di xìue cerchi concentrici no~ 
mali armilla , o ^ona , o corona . 

La differenza ( AB ), che paffa tra il raggio ( CA ) 
del maggior cerchio, ed il raggio [ CB ] del cerchio 
minore 3 chiamali larghila della fona , o fia dtU& 
corona . 
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PROPOSIZIONE /. 

TEOREMA. TAV. V. FlG. 6 ì. 

C 5 

Oe dal centro C de’ cerchi concentrici ABEFG , 
SHILM fi tireranno quanti raggi 11 vogliono CA, CB, 

, CF, CG , che leghino 1* una, e 1* altra circon¬ 
ferenza ; indi lì condurranno le corde AB, BE , EF , 
, GA, ed HI, IL, LM, MS , SH ; i due poli- 
goni AB£FG, HILMS inferirti ne* medefimi cerchi fa¬ 
ranno fintili fra loro. 

DIMOSTRAZIONE. I due triangoli, ACB, HIC in¬ 
torno al comune angolo in C hanno i lati proporzio¬ 
ni AC : CB : : HC : CI ; perchè fono AC=CB , ed 
ffC—CI ( def. 15. lib. 2. ) ; perciò ( prop. 9. lib. 3.) 
e flì triangoli faranno limili fra loro ; farà dunque 1* an¬ 
golo CAB=CHI , T angolo CBA=CIH, e di più farà 
^B : HI : : BC : CI ec. Medelìmamente ne’ triangoli BCE, 
rCL fi dimolìra 1* angolo CBE=QL, l’angolo CEB=CLI, 
e BE : IL : : BC : CI, e però ( alf. 2. ) farà tutto l’angolo 
ABE=HIL. Inoltre ( aff. 1. ) farà AB : HI : : BE : IL. "Col 
toedefimo raziocinio dimortrafi l’angolo BEF=ILM, 1* 
angolo EFG—LMS, l’angolo FGA=MSH ec. e che Ila 
: IL : : EF : LM : : FG : MS : : GA : SH : : AB : HI ; 
j?°nde ( def. 1. lib. 3. ) i poligoni ABEFG, ILMbH, 
*°no limili tra di loro . Il che , ec. 

COROLLARIO i. Se tutti gli angoli al centro, cioè 
ACB, BCE , ECF, ec. follerò uguali fra loro, allora 
p archi opporti ( parte 1. prop. 11. lib. 4. ) fareb¬ 
bero anche tra di loro uguali, e le corde fottendenti i 
toedelimi archi uguali ( parte 2. prop. 13. lib. 4 fa¬ 
rebbero ancora Uguali fra loro ; perciò i poligoni fa¬ 
rebbero regolari, c limili. 
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COROLLARIO II. Adunque gli angoli ai centri de' 
poligoni regolari fimili, fono uguali fra loro. 

COROLLARIO in. ( Tav. V. Fig. 66. ) Se dal cen¬ 
tro C a ciafcun punto della periferia ABEFG s’inten¬ 
deranno condotti i raggi CA , CB, CE ec. effi coi> 
terranno nel centro C angoli uguali, ed infinitamente 
piccoli ; e fe fi concepiranno tirate le linee rette, che 
congiungano gli eftremi de’ medefimi raggi , effe linee 
rette faranno ancora infinitamente piccole, ed uguali 
fra loro , e fi adatteranno colla periferia , e coffitui- 
ranno un poligono regolare d’ infiniti lati. 

Similmente fe s’ intenderanno tirate linee rette, che 
congiungano i punti, ne’ quali gli fteffì raggi fegano 
la periferia del cerchio minore, e concentrico HILMS, 
effe rette linee faranno eziandio infinitamente piccole, 
ed uguali tra di loro, e fi adatteranno colla periferia, 
e formeranno un altro regolare poligono d’infiniti lati, 
che, per la dimoftrazione antecedente, farà fintile all' 
altro poligono ABEFG. Adunque i cerchi fono poligo¬ 
ni regolari fìntili d 1 infiniti lati „ 

PROPOSIZIONE IL 

TEOREMA. TAV. V. FIG. 67. 

Le figure regolari limili ( ABEFG, LMKRS ) in- 
fcritte ne cerchi fono fra loro come i quadrati de* 
raggi ( AC, LI, ec. ) , o fia de* diam«rri, o de’ ca¬ 
teti [ CX. IZ ) . 

dimostrazione. Ne’ triangoli ifofceli ACB, LIN^ 
gli angoli ACB, LIM ( cor. 2. prop. antec. ) fono 
uguali fra loro, e ( cor. 2. prop. 25. lib. 1. ) fono 
fegati permezzo.dalle perpendicolari, CX , IZ ; onde 
i triangoli ACX, ILZ ( aff. 9. ) hanno 1 ’ angolo 
ACX=LIZ, e ( aff. 16. ) 1 ’ angolo AXC=LZI, c 
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C c °r. 7. prop. 24. lib. 2. ) 1* angolo rimanente 
XAC=ZLI ; adunque ( prop. 7. lib. 3. ) fora 
AC : LI : : AX: LZ : : CX : IZ . Ma ( cor. 2. prop. 25. 
l*b. 2. ) AX è metà della retta AB, ed LZ è metà 
della retta LM ; laonde ( cor. 1. prop. 16. lib.‘1. ) 
farà AX : LZ : : AB : LM ; confeguentemente ( alf. 1. ) 
fora AC : LI : I AB : LM : : CX : IZ , e fi avrà [ prop. 

>4. lib. I. ) ÀC 1 : U 1 ::ÀB 1 :LM Z ::CX 1 : TP ; 
jna ( prop. 15. lib. 3. ) i poligoni limili ABEFG, 
LMKRS Ranno tra di loro come i quadrati de* lati omo- 

l°gi AB , LM , cioè : : AB 2, : LM 1 ; adunque ( aflf. 1. ) 
daranno eziandio fra loro come i quadrati de’ cateti 
CX, IZ, o de’ raggi AC, LI, o fia come i qua¬ 
drati de’ diametri; perciocché ( cor. 1. prop. 16. lib. 
*• ) la ragione de* diametri è uguale alla ragione del- 
e loro metà, cioè de* raggi. Dunque le figure rego¬ 
lari limili, ec. Il che ec. 

E’ la prop. 1. del lib. 12. d* Euclide . 

COROLLARIO I. Perchè, d’ ipotefi, abbiamo 
AB : LM : : BE : MK : : EF : KR, ec., e per 1 * antece¬ 
dente dunoftrazione egli è AB : LM : : AC : LI : : CX : IZ; 
Perciò i lati de* limili poligoni regolari ifcritti ne’ cer- 
c hi fono fra loro nella ragione de* raggi , o fia de* 
diametri, o dei cateti. 

COROLLARIO II. Inoltre perchè, «d’ ipotefi, abbia-* 
m ° AB: LM : : BE : MK : : EF: KR: : FG : RS : : GA:SL; 
^ però raccogliendo (prop. 9. lib. 1.) farà 

ffi+BE+EF+FG+GA : LM+MK+KR+RS+SL 
‘ * AB : LM ; ma fi è già dimoftrato , che fta 
AB : LM : : AC : Li : : CX : IZ ; adunque i perimetri de* 
Poligoni limili infcritti ne’ cerchi fono fra loro nella 
ta gione de’ raggi, o de’ diametri, o de’ cateti. 
j COROLLARIO ih. Perchè tntti i raggi del cerchio fra 
Qro > e tutti i lati d* pn poligono regolare, inlcritto 
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nel cerchio, tra di loro fono uguali ; perciò anche tut¬ 
ti i cateti d’ un poligono regolare faranno fra loro 
uguali effendoli dimo(Irato, che fono nella ragione de’ 
raggi, e de’ lati. 

COROLLARIO iv. Parimente i circoli fono tra di loro 
in ragione duplicata, cioè come i quadrati de* raggi, o dia¬ 
metri, perciocché i cerchi ( cor. 3. prop. 1.) fi deo- 
no confiderai come poligoni fintili d’ infiniti lati. 

E la propof. 2. del lib. 12. d’Euclide . 

corollario v. Ma le circonferenze de’ cerchi ef- 
fendo ( cor. 3. prop. 1. ) perimetri di poligoni re¬ 
golari limili d’infiniti lati, perciò ( antec. cor. 2. ) da¬ 
ranno fra loro come i diametri, o^i raggi. 

Corollario vi. Effendofi dimodrato, che i cerchi 
u ^ r ° 9 * P oli g° ni ùntili inferirti ne’ cerchi, an¬ 

che fra loro , danno come i quadrati de’raggi, o dia¬ 
metri, perciò ( affi 1. ) i cerchi Jlanno fra loro come 
1 poligoni Jìmili infcritti in effì cerchi . 

Corollario Vìi. Gli archi limili de’ cerchi ( def. 
6. ) fono fra loro come le intere periferie ; ma le 
periferie; ( antec. cor. 5. ) danno fra di loro co- 
me * ra ggt y o i diametri; adunque ( alf. 1. ) gli 
archi Jìmili de * cerchi Jono fra loro nella ragione de* 
ra gg L * o diametri . 

COROLLARIO Vili. I circoli ( antec. cor. 4. ) dan¬ 
no fra loro come i quadrati de* raggi ; e però un rag¬ 
gio doppio deferiverà un cerchio quadruplo ; un rag¬ 
gio triplo deferiverà un cerchio nonuplo del circolo 
deferitto dal raggio femplice, ec. Similmente la quinta 
parte d un raggio deferiverà un cerchio, che farà 
venticinquefima parte del cerchio deferitto da tutto 
raggio, ec. 
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PROBLEMA. TAV. V. FIG. 68 . 


el dato cerchio defcrivere un quadrato. 

Al diametro AB fi tiri un altro diametro perpendi¬ 
colare EF ; indi fi tirino le corde AE, EB , BF, FA, 
e farà AFBE il ricercato quadrato. 

Dimostrazione. I quattro angoli al centro C fono 
Eguali [arti 16. ] laonde ( parte i. prop. 12. lib. 4. ) 
gli archi opporti faranno anche uguali fra loro ; e 
Parte 2. prop. 15. lib. 4. ) le corde AF, FB , BE, 
JfA fottendenti gli fteflì archi faranno pure uguali fra 
° r ° 9 e gli angoli AFB, FBE, BEA, EAF [ cor. 3. 
P r °p. 8 . lib. 4. ) fono tutti retti , ed uguali, ef- 
*cndo infcritti ne’ mezzicerchi. Adunque la figura 
yEBF dimoftrata equilatera , e rettangola è un qua¬ 
drato [ def. 18. lib. 2. ] . Il che, ec. 

E’ la prop. 6. del lib. 4. d’ Euclide. 
annotazione. Se gli archi ALE, ElB , ec. ( prop. 
* 4 - lib. 4. ) fi fegheranno per mezzo in L, I, G,R, 
? lì condurranno le corde AL, LE, EI, IB ec. al- 
0r a fi farà ifcritto un ottangolo regolare nel dato 

Ce rchio. 


Che fe gli archi fottefi dai Iati dell’ ottagono fi 
^gberanno anche per mezzo, e fi tireranno le corde, 
jr'Ora farà infcritta nel cerchio una figura regolare dì 
e dici lati, e così continuando fi depriveranno le re- 
&°Wi figure di 32. lati, di 64. ec. 
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PROPOSIZIONE IN. 
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PROBLEMA. TAV. V. F IG. 69. 


- J* dat0 cerc hio deffcrivere un efagono regolare . 

Patto centro qualfivoglia punto F della periferia, 
e co medeamo raggio FC del dato cerchio defcrivafi 
un a ti o cerchio , o arco ACE , che feghi in due punti 
A F ^ 3 P eriferia deI cerchio d ato. Pofcia dai punti 
Fi’ E Fl tirino neI dato cercIli o i diametri AM, 

TU a/’ F,naImente “finii le corde FA, AB, BL, 
M, ME, EF, e farà infcritto nel dato cerchio ii ri¬ 
cercato efagono ABLMEF. 

dimostratone. Il triangolo CFE contenuto da’ 
ra ggi FC, FE, ECjdi cerchi uguali è equilatero; e 
pero ( cor. 4. pr0 p. 25. lib. 1. ) Y angolo ECF è 

Ja ì e T parte cIi due angoIi retti > e la fua mifura * 

cioè I arco EF è la terza parte della Temicirconferen- 
za EFAB , la quale ( cor. def. 7. lib. 4. ) è la mi- 
ura di due angoli retti ; vale a dire 1 ’ arco EF è di 
,, gradi. Similmente nel triangolo equilatero AFC, 
angolo ACF è la terza parte di due angoli retti, e 
1 arco AF fua mifura è un’ altra terza parte della fe- 
micirconferenza EFAB, cioè di 60 gradi,- in confe- 
guenza 1 rimanente arco AB farà la rimanente terza 
P a J^ de " a ^periferia EFAB, e 1 ’ angolo opporto 
ACB farà ancor erto la terza parte di due retti; cioè 
di 60 gradi; perciò i tre angoli ECF, FC'A , ACB 
'l I */ ,. ranno fra !oro uguali; e ad elfi fono art' 

C w^ ah gh aBgoIi aIk cima °PP°^ Ì bcl, LCM, 

MCE ( prop. 17. lib. 2. ] ; emendo adunque ugual» 
Ira loro 1 fei angoli al centro C, gli archi opporti ( par- 
te 1. prop. 12. lib. 4. ) faranno ancora uguali tra di 
loro, e le corde AB, BL, LM, ME, EF FA, che 
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gii lottendono [ parte i. prop. 13. lib. 4. ] faranno 
eziandio uguali tra di loro. 

Inoltre tutti gli angoli ABL, BLM, LME, MEF, 
ec * ( parte 2. prop. 12. lib. 4. ) fono fra loro uguali 
Perchè infiltono fopra archi uguali AFEML, MEFAB 
; mentre ciafamo di elfi archi contiene quattro fe- 
le p ar ti della periferia intera . Laonde 1’ efagono 
BLMEF è equilatero , ed equiangolo, cioè regolare, 
Scritto nel cerchio . Il che, ec. 

E’ la prop. 15. del lib. 4. d* Euclide. 

Corollario i. Dalla corruzione antecedente lì ve- 
** chiaramente, che il lato del felfagono ifcritto nel 
c erehio è uguale al raggio dello Hello cerchio. Perciò 
apehura del compalTo , con cui fi defcrive il cer- 
Chl °, applicata alla circonferenza la divide in fei parti 
pah; e per quella ragione il compalTo chiamafi an- 
c he fejia , o JeJle . 

Corollario ii. Se nel defcritto efagono lì tirano 
c corde AE, AL, LE, il triangolo infcritto E AL fa- 
equilatero , perchè i fuoi lati ìòttendono archi uguali, 
poltre fe gli archi fottefi chi lati uguali dell’ efagono 
fegherannó per mezzo, e li tireranno le corde , al- 
lora farà infcritto nel cerchio un dodecagono regolare. 

Annotazione. Ogni poligono' regolare infcritto nel 
cerchio divide la periferia, che è di 360 gradi, in 
frettanteSparti, o archi uguali, quanti fono i lati del 
P° igono infcritto ( def. 2. ) . Perciò il lato del trian- 
6°lo equilatero infcritto nel cerchio fottende un arco 
d’ 360 

1 gradi - , cioè di 120 gradi. Il lato del quadra- 

to fottende un arco di gradi -— , cioè di 90 gradi. 

^ lato del pentagono fottende un arco di gradi > 
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cioè di 72 gradi. Il laro dell* efagono (orrende un ar¬ 
co di 60 gradi, e cosi decorrendo degli altri. 

Inoltre perchè la mifura dell* angolo al centro del 
poligono ( def. 4. ) è Parcofottefo dal lato del me- 
defimo poligono; e però 1’ angolo al centro del poli¬ 
gono regolare fi ritrova dividendo la periferia, cioè 
360 gradi, pel numero de’ lati del dato poligono. Per 
efempio 1 angolo al centro del pentagono lira di gra- 


efempio P angolo 
ì 6 ° 

dl - > cioè di 71 gradi. L* angolo al centro del 

, * 360 

decagono lari di gradi - , cioè di 3 6 . gradi , e 

io 0 

così degli altri * 

PROPOSIZIONE V . 


PROBLEMA. TAV. VI. FIG. 70 . 

D ’ . 

intorno al dato cerchio ( SHM ) defcrivereufl 
rettilineo equiangolo ad un altro rettilineo dato ( ABC)* 
Si prolunghino a uno a uno tutti i lati del dato ret¬ 
tilineo in giro, verfo una parte folamente , e tutti gli an¬ 
goli efteriori ACE, FAB , CBi ec. [ cor. io. prop* 
2,4. lib. 1. ) infieme prefi faranno uguali a quattro an¬ 
goli retti. Pofcia nel dato cerchio tirifi un raggio LH> 
e facciali 1 angolo HLM ( prop. io. lib. 2. ) uguale 
all* angolo efteriore ACE ; indi fopra ML co/lituilcali 
P angolo MLS=FAB, e così continuando, fe la figura 
avrà più angoli, Farà il rimanente angolo CBI uguale 
all* angolo SLH; perchè tutti gli angoli, che fi pof" 
fono fare nel punto L, infieme prefi ( cor. 3. prop* 
15. lib. 2. ) fono anch’ efli uguali a quattro retti* 
Finalmente pei punti H, M, S ( prop. 6. lib. 4* ) 
tinnii le tangenti RZ, TZ, TR, che prolungate ó* 
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a mendue le parti ( cor. 3. prop. 24. lib. 2. ) s ’ in. 
Entreranno come in R, T, Z, e farà RTZ la ricer¬ 
cata figura. 

dimostrazione. I quattro angoli interni del qua¬ 
drilatero ZHLM infieme prefi ( cor. 8. prop. 24. lib. 

f° no uguali a quattro angoli retti ; ma di efii 1 due 
,MZ, LHZ fono, di coflruzione ambedue retti ; e pe- 
^ gii altri due HLM, HZM prefi infieme faranno 
Eguali ai due, angoli retti; cioè (affi 1. ) faranno 
piali a’ due angoli ACE, ACB, i quali infieme prefi 
°no (prop. 15. lib. 2.) parimente uguali a due retti, 
e da quelle fomme uguali levando gli angoli, di co¬ 
gnizione, uguali HLM, ACE, reflerà [ affi 3.1 V an , 
§°lo HZM, o fia TZR uguale all* angoloACB. Nel- 
fielfa maniera fi dimoflra 1* angolo T=CAB, e 1* 
^g°I° R=ABC , e cosi degli altri, fe la data fimi- 
ni avrà maggior numero d’ angoli. E pero la figura 
^|Z è equiangola alla figura ABC, ed i Tuoi lati RZ, 
r r » ( , c ° r ; prop. 6. lib. 4.) toccano il cerchio 
n H, S , ed M. Dunque la figura RTZ ( def. 3. ) 
j circofcritta al dato cerchio, ed è equiangola alla 
data figura. Il che , ec. 

H’ la prop. 3. del lib. 4. d* Euclide. 

L Tav. VI. Fig. 71. ] Nella medefima maniera al 
Erchio 5 PVHM fi circofcrive il poligono TZRGD 
piangolo al poligono ACBKN. 

'.. ^^R.OLLARIO I. Se il dato poligono farà regolare 
p ,)r <i tutti i li angoli T, Z, R, G, D del poligono 
lr coicritto al cerchio faranno eziandio fra loro uguali' 
tirate le rette LI , LZ , LR , LG ec., perchè ( cor. 
* prop. 16. lib. 4. ) abbiamo la tangente TSrrTM 
tcl d raggio SL=LM , ed il lato LT comune ai due 
^angoli STL, LTM ; perciò [ prop. 9. lib. 2. ] farà 
r angolo TLS=TLM , 1* angolo LTS=LTM ; cioè 
angolo LTS farà la metà di tutto T angolo STM. 
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Per la ftefla ragione 1 ’ angolo LDS è la metà dell* an¬ 
golo PDS ; laonde ( alT. 9. ) farà 1 * angolo LTS=LDS. 
Ma [ aff. 16.] abbiamo 1* angolo LST=LSD; perciò ( cor. 
7. prop. 24. lib. 2. ) il rimanente angolo TLS farà uguale 
all’ angolo rimanente DLS ; ed il lato LS, frappofto tra 
gli angoli uguali, è comune ai due triangoli STL, SDL; 
dunque ( prop. 5. lib. 2. ) farà ST=SD. Similmente 
dimoftrafi TM=MZ ; ma abbiamo TSz=TM ( cor. 3. 
prop. 16. lib. 4. ); laonde ( aff. 8. ) farà TD=TZ. 
Parimente dimoftrafi TD=DG—GR=RZ , e così con¬ 
tinuando , fe vi farà maggior numero di lati. Per la 
qual colà quando il poligono dato è regolare anche il 
poligono circofcritto al cerchio farà regolare. 

Corollario il. Inoltre condotte le rette VH , HM, 
MS, SP, ec. Il poligono PSMHV infcritto nel cer¬ 
chio farà anch’ eflo regolare. Perciocché efifendofi di¬ 
moierà ti uguali gl i angoli TLM, TLS , DLS, DLP, 
ec., anche gli angoli MLS, SLP, PLV, ec. doppi di 
elfi , faranno fra loro uguali, e fono contenuti dai rag¬ 
gi uguali LM , LS, LP,ec. ; dunque ( prop. 6. lib. 2.) 
le rimanenti cofe de’ triangoli MLS, SLP, PLV ec. 
faranno uguali fra loro, cioè i lati MS=SP=:PV, ec. * 
e gli angoli LMH=LMS=LSM=:LSP, ec., confeguen- 
temente faranno anche uguali i loro doppi , cioè gli 
angoli HMS=MSP=SPV=:PVH ec., perciò il poligo- 
no PVHMS farà regolare. 

corollario in. Dalle antecedenti cofe dimoftrate 
ne nafce , che 1* angolo del poligono regolare [ def. 4-J 
è uguale al refiduo, che rimane, fottraendo r angolo 
al centro del poligono dalla fomma di due retti, ci o£ 
da 180 gradi. Così P angolo del pentagono è di 
180—72 gradi, cioè di 108 gradi; perciocché 1’an¬ 
golo HMS è doppio dell’ angolo LMS, cioè è ugual* 
ai due angoli uguali LMS , LSM ; e dalla fomma di duo 
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Pett i LMS-fLSM-fMLS togliendo 1* angolo MLS al celi¬ 
lo , rimane la fornirla LMS+LSM uguale all’ angolo 
MS del poligono, come chiaramente fi vede . L’an¬ 
golo dell* efagono farà di 180—60, cioè di 120 gradi. 
L’ angolo del decagono farà digradi 180—36 , cioè di 
*44 gradi. Nella fteffa maniera, ritrovato l’angolo al cen- 
tr ° [ annotaz. prop. 4. ] di qualunque poligono regolare, 
€ fottraendólo da 180 gradi, fi avrà l’angolo di elfo 
Poligono. 

PROPOSIZIONE VI. 

PROBLEMA. TAV. VI. FI G. 72. 

-l 1 el dato triangolo ( RTZ ) infcrivere un cerchio. 

I due angoli RTZ, TRZ , [ prop. n. lib. 2. ] fi 
fidano per mezzo colle rette LT, LR, le quali 
V cor. 3. prop. 24. lib. 2 ) fi fegheranno in qualche 
P u nto , come in L da cui ai lati del triangolo ( prop. 
* 4 - lib. 2. ) fi tirino le perpendicolari LS , LM, LH. 
In oi fatto centro L, coll’ intervallo di una di effe per¬ 
pendicolari deferiva!! il cerchio HSM, che farà infcritto 
triangolo dato . 

Dimostrazione. Abbiamo di corruzione 1’ angolo 
^L^MTJL, e ( aff. 16.) l’angolo LST=LMT, e 
Pj- >r confeguenza ( cor. 7. prop. 24. lib. 2. ) 1’ angolo 
P—TLM , ed il lato LT pofto tra gli angoli uguali è 
°mune ai due triangoli LST , LMT ; laonde ( prop. 
U4 ' 2. ) farà LS=LM . Similmente dimoftrafi LS= 
p , "e* triangoli SLR, RHL; perciò le tre perpendi- 
e ° ar i LS, LM, LH (aff. 1. ) fono fra loro uguali, 
a circonferenza del cerchio aeferitto dal centro L 4 
iS ra gg 10 LH, pafferà pei punti H, M, S, edilcer- 
k !° HSM farà infcritto nel dato triangolo; perchè i 
1 del triangolo effendo, di coftruzione, perpendico- 
p ARTE il k 
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lari agli eflremi de’ raggi, fono tangenti del cerchi? 
( cor. i. prop. 6. lib. 4. ) . Il che, ec, 

E’ la prop. 4. del lib. 4. d’ Euclide . 

annotazione. Nello fteflb modo s’ infcrive il cer¬ 
chio in qualfivoglia dato poligono regolare . 

COROLLARIO i. Dall’ antecedente dimoflrazione ne 
fegue , che i cateti delle figure circofcritte al cerchio , 
cioè le perpendicolari LS, LH , ec. fono uguali al rag¬ 
gio del cerchio infcritto. 

corollario il. Inoltre egli è evidente, che il pe- 
rimetto di qualfivoglia figura circofcrnta al cerchi? 
( aff. 17 .j è maggiore dei perimetro, o fia circonfe¬ 
renza del cerchio infcritto. Per efempio le due rette 
TS , TM inlieme prefe fono maggiori cieli’ arco trap¬ 
polo SM, e co*>ì delie altre \ onde la fomma de' la- 
li RT , RZ , TZ farà maggiore della periferia del cer¬ 
chio infcritto HSM. 

PROPOSIZIONE VII, 

TEOREMA. TAV. VI. FJG. 1 \. 

T • 

X—. area, o fuperficie di qualunque poligono regola^ 
è uguale ad un triangolo rettilineo, la cui baie fa 
uguale al perimetro , e 1’ altezza fia uguale al catet? 
dei medefimo poligono . 

dimostrazione. Dal centro C del dato poligofl? 
tinnii i raggi CA; CB, CF , ec., ed il poligono r c * 
fiera fegato in altrettanti triangoli, quanti fo-no i l<* tl 
del poligono, e tutti efli triangoli fono uguali fra lor® 
{ prop. 9. lib. 2. ), perchè fono contenuti da’ ragg* 
uguali, e dagli uguali lati del poligono regolare, P&* 
ciò 1 ’ intero poligono ABEFG altrettante volte cor 
terrà uno di efli triangoli ACB, quanti fono i lati & 
elio poligono. 
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Si prolunghi AB verfo H , e facciali AH uguale al 
Perimetro del poligono ABEFG ; vale a dire il lato 
AH contenga tante volte un lato AB , quanti fono i 
lati del poligono. Si tirino la CH, ed il cateto CR. 

Il triangolo ACH ( parte 2. prop. 1. ]ib. 3. ) fta 
a triangolo ugualmente alto ACB come la baie AH 
alla bafe AB. Ma la bafe AH, per corruzione, con¬ 
ine, in quella figura, cinque volte la bafe AB*, adunque 
anche il triangolo ACH [ def. 8 . lib. 1. ] conterrà 
Cl «que volte il triangolo ACB ; ed il poligono ABEFG 
c ontiene parimente cinque volte 1’ iflefto triangolo ACB* 
Perciò ( aff. 8 . ) il poligono ABEFG farà uguale al 
^angolo ACH, la cui bafe AH è uguale alla fomma 
lati del poligono, e 1’ altezza CR è il cateto del 
^edefimo poligono . Lo flefTo fi dimoflra di qualun- 
Sne altro poligono regolare. Il che, ec. 

COROLLARIO I. Adunque 1 * area di qualfivoglia po- 
j^ono regolare fi troverà moltiplicando il cateto per 
' l metà del fuo perimetro , ovvero tutto il perimetro 
Ha metà del cateto ( cor. i. prop. 31. lib. 2. ) 
corollario il. ( Tav. VI. Fig. 74 . ) Il cerchio 
[j :or - 3 - P ro P- *• ] è un poligono regolare d’infiniti 
, n a che effendo infinitamente piccoli fi adattano col- 
* periferia, cioè formano la fleffa periferia , ed i ca- 
„ etl » o le perpendicolari tirate dal centro fopra gli ft e f. 

Uti infinitamente piccoli, fono gli fleffi raggi del 
^jchio. Per la qual cofa 1 ’ area di qualfivoglit cir- 
’° EFB farà uguale al triangolo ABC, la cui bafe 
> perpendicolare al raggio AB, fia uguale al peri. 
J** o* cloè alIa circonferenza, e V altezza fia il ra P - 
AB, del cerchio. ® 

area del triangolo ABC ( cor. 2. prop. 
è uguale allg metà del prodotto della* bafe 
altezza AB . Per la qual cofa /’ area ; o fia 
del cerchio è uguale alla metà del rettangolo 


Ma 1 ’ 
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contenuto dal raggio, e dalla periferia ; ovvero è ugua¬ 
le al rettangolo formato dal raggio, e dalla metà del¬ 
la circonferenza, o pure è uguale al prodotto , o fia 
rettangolo contenuto da tutta la periferia, e dalla me¬ 
tà del raggio, o fia dalla -quarta parte del diametro. 

Confeguentemente il rettangolo contenuto dal rag¬ 
gio , e dalla periferia è doppio dell* area del cerchio ; 
ed il rettangolo contenuto dal diametro , e dalla cir¬ 
conferenza è quadruplo dell* area del medefimo cer¬ 
chi io. 

annotazione I. La regola geometria di rettifica¬ 
re la circonferenza del cerchio , cioè di trovare una 
linea retta perfettamente uguale alla circonte r enza , fi¬ 
nora i Geometri non 1* hanno potuta ritrovare, e for¬ 
fè non mai fi troverà, perchè probabilmente il dia¬ 
metro , e la circonferenza del cerchio fono due linee 
t r a di Io ro incom/nenfurabili. Go non ottante, dato 
il diametro d’ un cerchio, fi trova la periferia colle 
tegole di approttimazione fiate inventate da Archime¬ 
le principe de’ Matematici, e da altri valentifiìmi Geo¬ 
metri .. 

Dato il diametro d* un cerchio , fi» fi dividerà in 
fette parti uguali, allora la fua periferia , come dimo- 
firo Archimede, conterrà ventidue delle medefime par 
ti incirca. 

Più efatta, e più profiima alla vera fi è la regola 
fiata ritrovata da Mezio* cioè dividendo il diametri 
in cento tredici parti uguali , la lunghezza della cir¬ 
conferenza fara circa trecencinquantacinque delle me* 
-definì e parti. 

( Tav. VI. Fig. 75. ) Dato adunque il cerchi 0 
ACBM, il cui diametro AB fìa di lunghezza 35. on¬ 
derà ritrovare la periferia facciafi la regola delle pr°' 
porzioni 7: *2-Il $5 al quarto termine proporzionale» 
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che (prop. io. lib. i.) farà — , cioè iio; vale 

7 

a dire la lunghezza della periferia del medefimo cer¬ 
chio ACBM, fecondo la regola d* Archimede, farà 
*io oncie in circa. 

Confeguentemente ( antec. cor. ) moltiplicando 

^ , metà del diametrtro , per *— metà della circon- 

Wnza; cioè ijJ. per 55 , il prodotto 962J, on- 
2 2 

Cle c[uadrate farà la- fuperficie del dato cerchio . 

Ma facendo la proporzipne 113 : 355 :1 3 5 al quar¬ 


to proporzionale, che (prop. io. lib. 1.) farà libili 
cioè 109 , li avrà una più efattta lunghezza dell» 




• 1 08 

periferia di oncie 109-^ . Laonde pel corollario 

113 

decedente , moltiplicando 54^/ » metà della peri-' 
226 

kria ; per 17 J. metà del diametro, li otterrà nel prò- 
^°tto 1’ area del cerchio dato di oncie quadrate 


%lU, 

45 *' 

Ma fe folle data la circonferenza, per efempio, di 
. n cie 8 8 , e li dovelfe trovare il diametro, allora fac*- 
^ ta regola del tre 22:7:188 al quarto proporzio¬ 
ni > il quale [ prop. io. lib. 1. ] farà 28 ; cioè in 
c afo la lunghezza del diametro làrà di oncie 28. 
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113X88 

ovvero facciali 355 : 113 :: 88 :-, e li troverà 

355 

una più efatta lunghezza del diametro di oncie 



Inoltre fe il diametro del cerchio li fupporrà divifo 
in 100,000 parti uguali, allora la circonferenza ne con¬ 
terrà 314172 di effe parti, e quella relazione del dia¬ 
metro alla periferia è molto più efatta delle due ante" 
cedenti, delle quali quella di Archimede eccede, e 
e quella di Mezio manca dalla vera ragione del dia¬ 
metro alla circonferenza, e quell’ ultima è maggiore 
di quella di Mezio, e minOTe di quella di Archimede , 
e pero più approffimante alla vera . Ma perchè tutte 
quelle diverfe ragioni fono poco differenti l* una dall’ 
altra, e la più facile di tutte fi è quella di Archime¬ 
de ; perciò i Geometri comunemente di effa fi fervono, 
quando non fi tratta di cofe, che richieggano una 
fomma efattezza. 

annotazione il. Dalla fopradetta regola di Archi" 
mede ne fegue, che il quadrato del diametro del cer¬ 
chio (la alla fuperficie, o area dello fteflò cerchio co* 
me il numero 14 al numero 11. 

Imperciocché fe il diametro del cerchio fi chiamerà 
a , fupponendo , che la ragione dei diametro alla peri" 
feria fia \ \m\n \ allora per ritrovare la periferia fi fac¬ 
cia la proporzione minila al quarto termine propor" 

zionale, che farà 22 [ prop. io. lib. 1. ] dunque 1* 

circonferenza del dato cerchio farà 22 , la quale mol' 

m 

tiplicata per 2., quarta parte del diametro il prò" 
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2 , 
dotto a n . pel corollario antecedente, farà l’area del 
4 m 

cerchio dato. Ma quando ci ferviamo della regola di 
Archimede; allora m lignifica 7, ed n lignifica 22, ab¬ 
biamo cioè /w=7, ed «=22; laonde ( aflf. 4. ) fi 
avrà 7/2=22/22, e moltiplicando quella equazione per 

la 1 , doppio quadrato del diametro, (affi 4.) avre¬ 
mo ifyi*n—AfAt^m\ e dividendo quell’equazione per 
2 

4^2 ( alf. 3. ) refterà l ^ a n — 1 ia 1 , e diffolvendo 
4/72 

( cor. 1. prop. 2. lib. 1. ) fi avrà 
2 

14: 11 Ha 1 : a n . Ma a 1 è il quadrato del diame* 
2 4 2/2 

e n è 1 ’ area del dato cerchio . Dunque il quadra- 

4272 

*o del diametro Ha alla fuperficie del cerchio :: 14: 11. 

Per la qual colà avendo il diametro d’ un cerchio, 
^ faccia il f«o quadrato [ aritm. 142. ]; indi s’infti- 
tuifca la proporzione 14 : 11 : : il quadrato del diame- 
tr o al quarto termine proporzionale, che farà 1’ area 
del dato cerchio ; vale a dire il quadrato del diametro 
f 1 moltiplichi per 11; ed il prodotto fi divida per 14, 
fi quoziente farà la fuperficie del dato circolo . Ver- 
fi'grazia a trovare la fuperficie del circolo , che ha il 
diametro di 3 5 onde , fi moltiplichi il quadrato di 3; 5 , 
c he è 1225 , per 11 , ed il prodotto 13475 fi divi¬ 
da per 14, ed il quoziente 962 Z farà 1’ area del 

*4 

dato cerchio, quale già 1’ abbiamo trovata nell’ anno-» 
Azione antecedente , 
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PROPOSIZIONE vili: 

TEOREMA. TAV. VI. FIG. 76, 

Jl cerchio e maggiore di tutte le figure regolari, che 
gh fono ifoperimetre. 

dimostrazione. Una figura circofcritta al cerchio 
non può eflere ifoperimetra al medefimo cerchio ; poi¬ 
ché ( cor. 2. prop. 6 . ) il perimetro d’ una figura cir¬ 
cofcritta è^ maggiore della periferia del cerchio infcrit- 
to ; e però la figura ABCDE ifoperimetra al cerchio 
FLGKM farà minore della figura circofcritta allo flcf- 
fo cerchio. Ma il cateto della figura circofcritta è il 
medefimo raggio del cerchio [cor. 1. prop. 6. ]; per¬ 
ciò il cateto SI della figura ifoperimetra al cerchio farà 
minore del raggio SL; ma 1 ’ àrea del cerchio ( cor. 
2- prop. antec. ) fi ritrova moltiplicando il raggio SL 
nella metà della periferia FLGKM ; e 1 * area del po¬ 
ligono regolare ( cor. 1. prop. antec. ) fi ottiene mol¬ 
tiplicando il cateto SI nella metà elei perimetro 
ABCDE ; e fi è dimoftrato , che il raggio SL è fem- 
^re maggiore del cateto SI, e la metà della periferia 
c uguale alla metà del perimetro del poligono, per¬ 
che , d ipotefi, fono figure ifoperimetre. Adunque il 
rettangolo contenuto dalla femicirconferenza, e dal rag¬ 
gio e maggiore del rettangolo contenuto dalla metà del 
perimetro del poligono, e dal cateto ; cioè il cerchio 
è maggiore del poligono ifoperimetro allo fleffo cer¬ 
chio . Il che, ec. 
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PROPOSIZIONE IX. 

TEOREMA. TAV. VI. FI G. 77. 

Il cerchio ( AEFM ) fta alla zona ( EIALF ) ad 
e ffo infcritta, come il quadrato del raggio ( AC ) 
dello Beffo cerchio al rettangolo ( ABxBF ) conte¬ 
nuto dalla larghezza [ AB ] della zona, e dalla rima¬ 
nente parte ( BF ) del diametro ( AF ) dello Beffo 
cerchio . 

dimostrazione. Il diametro AF è fegato in parti 
Uguali nel punto C , ed in parti difuguali in B ; e pero 

( prop. 20. lib. 4. ) farà AC 2 =ABxBF+BC 2 , e per 

untiteli ( aritm. 106. ) rimarrà AC 2 —BC 2 =ABxBF , 
' nia ( cor. 4. prop. 2. ) il cerchio AEFM fia al cer¬ 
aio ILB ::AC 2 :BC 2 , cioè 

AEFM:ILB::AC 2 :BC 2 , e convertendo [ cor. 1. 
P ro p. 5. lib. 1. ) fi avrà 

AEFM : AEFM-ILB : : ÀC 2 : ÀC 2 -BC 2 . Ma dal cer¬ 
aio AEFM levando il cerchio ILB rimane la zona 
ElALF , cioè abbiamo AEFM—ILB=EIALF, e fi è 

^•ntoflrato effere AC 2 —BC 2 =ABxBF ; perciò , nell* 
Untecedente ultima proporzione foftituendo colè uguali 

\ cofe uguali, farà AEFM : EIALF: : AC 2 : ABxBF ; 
cioè il cerchio AEFM fia alla zona ad effo infcritta, 
c °me il quadrato del raggio AC al rettangolo ABxBF 
Contenuto dalle parti ÀB, BF del diametro AF. 

** che, ec. 

Corollario i. ( Tav. VI. Fig. 77. 78. ) Qualun¬ 
que altro cerchio STV [ cor. 4. prop. 2. ] fia al cerchio 
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AEFM : : RS 2 : AC 1 , e , per F antecedente dimoftra- 
zion^, abbiamo il cerchio AEFM alla zona 

EIALF: : AC 1 : ABxBF; perciò ordinando ( prop. 7. 
lib. 1. ) farà il cerchio STV alla zona 

EIALF : : Rb : ABxBF ; vale a dire qualfivoglia cir¬ 
colo da a qualunque zona , come il quadrato del rag¬ 
gio di elfo cerchio al rettangolo comprefo dalla lar¬ 
ghezza della zona , e dalla rimanente parte del diame¬ 
tro del maggior cerchio, che contiene la zona . 

COROLLARIO il. Se dal punto B fopra il diametro 
AF s’ innalzerà una perpendicolare BZ terminata dalla 
periferia in Z; allora ( cor. 1. prop. 18. lib. 4. ) 

lì avrà ABxBF=BZ 2 . Ma per F antecedente corolla¬ 
rio abbiamo il cerchio STV alla zona 

EIALF: : RS 2 : ABxBF; laonde, fodituendo BZ 2 in¬ 
vece dell’ uguale rettangolo ABxBF , lì avrà 

STV : EIALF : : S 1 : BZ 2 . Ma il cerchio STV ( cor. 
4 - prop. 2.) fta al cerchio, che fi defcrive dal raggio 

BZ::RS 2; BZ 2 . Adunque ( afT. 1. ). farà 
STV : EIALF : ; STV al cerchio defcritto dal raggio 
BZ, or efiendo il primo termine di quefta proporzio- 
ne uguale al terzo, ( cor. 2. prop. 3. lib. 1. ), a«- 
e 1 fecondo farà uguale al quarto , cioè la zona 
1 11 u 8 ua l e cerchio defcritto dalla ordinata 9 
o fia dalla perpendicolare BZ, la quale ( prop. i$- 
lib. 4. ) e media proporzionale tra le parti AB, BF 
del diametro delia medefiina zona. 

COROLLARIO ili. Dunque per trovare T area delk* 
zona EIALF baftera ( cor. 2., edannotaz. 1. prop. 7• ) 
ritrovare la fuperficie del cerchio, il cui raggio fia 1* 
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Perpendicolare BZ, ed ella fuperficie farà quella della 
*ona, effendofi dimoftrato effo cerchio uguale alla zona. 

PROPOSIZIONE X. 

PROBLEMA. TAV. VI. FIG. 79. 

el dato cerchia infcrivere un triangolo equiango¬ 
lo ad un triangolo dato ( ABC ) . 

Tirili la retta DEF ( prop. 6. lib. 4. ) tangente del 
Cerchio nel punto E. Pofcia ( prop. io. lib. 2. ) fac¬ 
eti P angolo DEL uguale all’ angolo C , e P angolo 
MEF=A, e il tiri la retta LM ; farà ELM il ricerca¬ 
to triangolo. 

dimostrazione. Imperciocché 1 * angolo DEL ( cor. 
4 - prop. 8 . lib. 4. ) è uguale all* angolo M, e , di 
^oftruzione, è uguale all* angolo C; perciò ( alT. 1.) 
* r à 1 * angolo M=C. Nella Beffa maniera dimoftrafi 
angolo L=A, perchè tutti due fono uguali all’ an¬ 
golo MEF; laonde ( cor. 7. prop. 24. lib. 1. ) farà il 
^manente angolo LEM uguale all* angolo rimanente B, 
il triangolo LME infcritto nel cerchio farà equian¬ 
golo al triangolo dato ABC. Il che, ec. 

E* la prop. 2. del lib. 4. d’Euclide. 

COROLLARIO I. [ Tav. VI. Fig. 80. ] Ma fe fi do- 
fegare dal dato cerchio una porzione , o fegmento, 
C |j e contenga un angolo uguale ad un angolo dato 
JJora tirata, come fopra, la tangente EAL , e fatto 
v àngolo EAB={, il fegmento BMA farà il ricercato, 
^ciocché fe a qualfivoglia punto M dell’arco di effo 
.fomento lì tireranno le corde BM, AM formeranno 
^ angolo BMA ( cor. 4. prop. 8 . lib. 4. ) uguale ali* 
"Solo E AB , e confeguentemente (all. 1. ) anche 
all* angolo dato {. 

: E* la prop. 34. del lib. 3. d’ Euclide. 
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COROLLARIO il. Se fopra una data linea retra AB’ 
bifognaflfe delcrivere un fegmento di cerchio , che con¬ 
tenere un angolo uguale ad un angolo dato EAB , o Ila 
£ ; allora fopra la retta EL [ prop. 13. lib. 2. ] s’in¬ 
nalzi una perpendicolare AC . Quindi l'opra la retta AB, 
e nel punto B ( prop. io. lib. 2. ) coftituifcalì l’an¬ 
golo ABG=BAC; indi fatto centro il punto C, in cui 
b fegano le rette AC, BC, e coll’ intervallo di una 
di effe AC, o CB ( elfendo CB=CA per la prop. 27. 
del lib. 2. ) deferìvafi il cerchio BMAS, il cui fegmen¬ 
to BMA conterrà 1 * angolo BMA ( cor. 4. prop. 8. lib. 
4. ) uguale all’ angolo EAB, e per confeguenza anche 
uguale (aff. 1. ) all’angolo dato etfendochè la linea 
EL perpendicolare all’eftremità del raggio AC è tan¬ 
gente del cerchio ( cor. 1. prop. 6. lib. 4.) 

Se il dato angolo folle l’ottufo a:, a cui lìa fatto ugua^ 
le 1’ angolo LAB; in tal cafo fatta la cognizione, co¬ 
nte fopra, per 1’ angolo confeguente acuto {, o te 
per P uguale angolo EAB , rimarrà deferitto il fegmen¬ 
to ASB fopra la data retta AB , che contiene 1 ’ an¬ 
golo BSA uguale all’ angolo LAB [ cor. 4. prop. 8. 
hb- 4 - ]; e però [ aff. :. ] uguale all’ angolo a- . 

Ma quando il dato angolo è retto, allora dividali in* 
due parti uguali la data retta, e fopra di erta deferiva^ 
un mezzo cerchio , che ( cor. 3. prop. 8. lib. 4. ) con¬ 
terrà 1 angolo uguale al dato angolo retto . 

PROPOSIZIONE XI. 

TEOREMA, TAV. VI. FIG. 8l. 

Se il raggio AC d’ un cerchio ABRGE farà fegato in 
media, ed eftrema ragione nel punto L [ prop. i7* 
lib. 4. ] , e dall’ eftremo A del raggio CA fi tirerà la 
corda AB uguale alla porzione maggiore CL; condotto 
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d raggio CB * fi avrà ii triangolo ifofcele ACB , in cui 
ciafcuno de’ due angoli uguali CAB, C'BA alla bafe 
farà doppio del rimanente angolo verticale ACB ; e la 
«afe AB farà nn lato del decagono regolare infcritto 
n <dlo Beffo cerchio . 

Tirili la retta BL, ed intorno al triangolo BLC 
( cor. prop. 4. lib. 4. ) fi deferiva il cerchio BLCM. 

DIMOSTRAZIONE. Perchè, d’ipotefi, abbiamo 

AC : GL: AL* perciò ( cor. prop. 1. lib. 1. ) farà 

ACxAL=t.CL 2 ma, per cognizione, abbiamo 
AB=CL; onde ( aritin. 179. ) farà AB^CL 2, ; per- 

c ‘ó ( afT. 1. ) farà ACxAL=AB 2 ; e pero ( cor. 1. 
P r op. 16. lib. 4. ) la retta AB è tangente del cerchio 
oLCMS, e BL io fega ; laonde ( cor. 4. prop. 8 . 
T- 4. ) farà 1 * angolo ABL=LCB, o fìa ACB, e ag- 
8'ugnendovi 1 * angolo comune LBC ( a(T. 2. ) fi avrà 
ABL-f LBC=LCB-f-LBC ; ma nel triangolo BLC ( parte 
2 * prop. 14. lib. 1. ) abbiamo 1* angolo efteriore 
{^A=LCB-f LBC ; dunque (affi 1. j farà P angolo 
«LA=ABL-1-LBC, cioè BLA=ABC, o fia =BAC ; 
Pcicliè , di coftruzione, egli è 1’ angolo ABCcrBAC * 
^dunque il triangolo ABL è ifofcele , ed ha il lato 
"L^BA, ma, di coftruzione, abbiamo BA=CL, onde 
( affi 1. ) farà BL=CL, e ( prop. 25. lib. 2. ) f ar à 
^ n cora 1 * angolo LCBmLBC ; ma abbiamo già dimo¬ 
iato P angolo ABLrrLCB , confeguentemente ( affi 1.) 

P angolo ABL^LBC; per la qual cofa P angolo 
^C, o il foo uguale BAC farà doppio dell’ angolo 
:?L’B, che ft £ dimoftrato ugnale all’ angolo ABL, o 
la LBC. Dunque il triangolo ifofcele ABC ha cialcun 
? n S°lo della bafe doppio dell* angolo verticale. 

1 che, ec. 

E’ la prbp. io. del lib. 4. d’ Euclide. 
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Inoltre perchè tutti i tre angoli d’ un triangolo ret¬ 
tilineo infieme prefi ( prop. 24. ‘lib. 2. ) fono uguali 
a due retti, la mifura de* quali ( cor. def. y lib. 4. ) 
è di 180. gradi ; perciò ciafcun angolo alla bafe 
dei triangolo ACB farà di 72 gradi, e 1’ angolo ver¬ 
ticale ACB farà di 36 gradi ; poiché 724-724-36=180; 
laonde il lato oppofto AB fottendente un angolo di 
36 gradi ( annotaz. prop. 4. ) farà un lato del de¬ 
cagono regolare ; che però fegando gli archi BS , SR, 
RI, IH, HG ec. uguali all’ arco AB, e tirando le 
corde BS, SR , RI, IH, HG, ec. fi avrà il decago¬ 
no ABSRIHGFED infcritto nel dato cerchio. Il che, ec. 

corollario i. La mifura dell’ angolo LCB alla 
periferia del cerchio LCMSB ( prop. 8. lib. 4. ) èia 
metà dell’ arco oppofto LB ; ma 1’ angolo LCB fi è 
dimoftrato edere di 36. gradi, il cui doppio è 72; 
laonde 1’ arco oppofto LB farà di gradi 72, e la corda 
fottendente LB ( annotaz. prop. 4. ) farà un lato del 
pentagono regolare infcritto nel cerchio CLBSM ; ma, 
di corruzione, e dimoftrazione, abbiamo CL=LB=BS; 
fe dunque fegheraftì 1’ arco CM=CL, tirate le corde 
CM, CS, fi avrà il pentagono CMSBL infcritto nel 
cerchio CLBSM. 

corollario 11. ( Tav. VI. Fig. 82.) Avendo de- 
fcritto , come fopra , il triangolo ilofcele CAB, 1 * ar¬ 
co AB è di 36. gradi, e però, fe dal centro A, col 
raggio AB fi fegherà 1 * arco AD=AB, e fi condurrà 
la corda DB, fara quella un lato del pentagono re¬ 
golare [ annotaz. prop. 4. ] , perchè fottende un ar¬ 
co DAB di 72. gradi; onde fegando gli archi DEF, 
FGH ec. uguali all’ arco DAB, e condotte le corde 
DF, FH, HR, RB, fara infcritto nel cerchio il pen¬ 
tagono regolare DFHRB . Inoltre fe nel medefimo cer¬ 
chio [ cor. 2. prop. 4. J s’ infcriverà il triangolo eq^' 
Utero HES, allora 1 ’ arco EIFGH fottefo dal lato HE 
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del triangolo equilatero farà di no gradi ( annotaz. 
Pj°P- 4 ) ? e P arco DEIFGH fottefo da due lati DF, 
fH del pentagono farà di gradi 72+72, cioè di 144, 
£ la differenza di erti archi DEIFGH—EIFGH , cioè 
arco DE farà di gradi 144-120, cioè di 24 gradi, 
^a il 24 è la quindicefima parte di 360 gradi; e pe- 
r ° tirata la corda ED, farà effa un lato del quinde¬ 
cagono regolare infcritto in effo cerchio; laonde fe lì 
fugheranno gli archi EI, IF, FG, ec. uguali all’ ar- 
Co ED, e fi tireranno le corde fiortendenti elfi archi , 
av raffi il quindecagono infcritto nel dato cerchio. 

E’ la prop. 16. del lib. 4. d’ Euclide. 

COROLLARIO in. Adunque fe 1 ’ angolo verticale d* 
Ua triangolo ifofcele farà di 36 gradi, allora ciafcun 
a "golo alla bafe farà di 72 gradi ; e vicendevolmente 
pendo ciafcun angelo alla bafe di 72 gradi, Fango- 
0 verticale farà di 36 gradi . 

PROPOSIZIONE XII . 

TEOREMA. TAV. VI. FIG. 83. 

una linea retta ( BR ) farà comporta dalla fom- 
*ppel lato [ RI ] del decagono, e del lato [ IR 1 
efagono inferirti nel medefimo cerchio (ADIBM); 
retta ( BIR ) farà fegata ( in I ) in media, ed 
prema ragione, ed il lato ( IR ) dell' efagono farà 
a porzione maggiore; farà cioè ~ BR : RI : IB 

irinfi il diametro BCA, il raggio CI, e la retta 

Dimostrazione. Perchè d’ipotefi, IR è lato dell’ 
e ‘ a gono infcritto nel cerchio ADIBM , perciò ( cor. 
‘ P r op. 4. ) effa retta è uguale al raggio CI, ed il 
^«angolo CIR è ifofcele . Inoltre effendo, d' ipotefi , 
retta BI lato del decagono infcritto nello rteffo cer- 
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chio ; e pero nel triangolo ifofcele BCI ( annotar, 
prop. 4. ) P angolo verticale ICB farà di 3 6 gradi f 
in confeguenza ( cor. 3. prop. antec. ) ciafcun angolo 
CBI, CIB alla bafe farà di 72. gradi. Ma del trian¬ 
golo CIR P angolo efteriore CIB [ parte 2. prop. 
24. lib. 2. ] è uguale ai due angoli interiori, ed 
oppofti R, ed ICR infieme prefi, i quali (prop. 25. 
lib. 2. ) fono uguali fra loro ; laonde ciafcuno di elfi 
farà di 36 gradi, cioè la metà dell’ angolo CIB di 
72 gradi; perciò P angolo RCB farà di 72 gradi, per 
eflfere RCB=:ICR+ICB ( affi 11. ); e fi è dimoftrato 
l’angolo CBR anch’ elfo di 72 gradi. Dunque il trian¬ 
golo CRB ( parte prop. 27 lib. 2. ) farà ifofcele, e 
fi è dimoftrato equiangolo al triangolo BCI ; onde 
( P ro P- 7. lib. 3. ) ftarà il lato BR oppofto all* ango¬ 
lo BCR , al lato BC fottopofto all’ ugual angolo BlC $ 
come lo fteftb lato B <3 oppofto all’ angolo R nel trian' 
golo BCR, al lato BI fottopofto all* ugual angolo BCI 
nel triangolo BIC ; cioè farà H BR : BC : BI, ed inve- 
ce del raggio BC foftituendo 1 * ugual retta RI, fi avrà 
T7 BR : RI : IB . Adunque la retta BR ( prop. 17. lib. 4 *) 
è fegata in media , ed eftrema ragione nel punto I - 
U che, ec. 

E’ la prop. 9. del lib. 13. d* Euclide. 

corollario. Per la qual cofa fe la parte maggia 
re di una retta linea fegata in media, ed eftrema ra- 
gione, fara lato dell* efagono , cioè raggio del cerchi 0 » 
allora la parte minore farà lato del decagono inferi^ 0 
nel medefimo cerchio. 

PROPOSIZIONE XIII. 

TEOREMA. TAV. VI. FI G. 84. 

Il quadrato del lato del pentagono regolare inferi^ 0 
nel cerchio è uguale ai due quadrati de* lati dell’ 
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g°no, e del decagono infermi nel inedefimo cerchio 
Sia AB lato del pentagono infcritto, e 1 * arco fot- 
e o ASLB di gradi 72 fi feghi per mezzo in S [ prop 
14. hb. 4. J, ciafcun arco AS , SB farà di 36 gradi! 

mnfi le corde AS, BS, che ( annotaz. prop.4) fa- 
* a nno lati del decagono. J 

Dal centro C al lato SB ( prop. 14. Iib. 2 fi 
y[ l H ra gg io perpendicolare CRIL, il quale ( prop. 2 

Tu 4 % C C °n 2 ‘ ài efTk ) fe g herà P er mez zo il lato 
^ in I, e 1 arco SLB in L; onde 1’ arco BL=LS 
£ra di gradi 18, metà dell’ arco BLS di 36 gradi 

Punì PU c t0 r 5 , Ìn CUÌ Ì!/ aggÌ °, CL fe S a U lato AB al* 
^ unt0 ^ tirili la retta RS , e fi tirino i raggi CA CB 

« prendafi il raggio CA per lato dell* efagono ( cor! 

*• P ro P- 4 - )• Dico eflere AB^znÀC 1 +BS 1 
dimostrazione. V angolo ACB al centro del pen- 
a gono [ annotila, prop. 4. ] è di 71 gradi; c però 
^ triangolo ifofcele ACB gli angoli uguali CAB, 
eh' a .baie, faranno ciafcuno di 54 gradi; percioc- 
e'gradi 72+54+54 uguagliano 180 gradi, fomma 
1 due retti. Ma 1 * angolo ACR, o fia ACL è pari- 
"»nte di 54. gradi; poiché la fua mifura è 1’ arco 
p L, o fia AS+SL di gradi 56+18=54 ; perciò è 
■.angolo ACR=RAC, , emendo dinXti amendue 
tj 4 gradi; in confeguenza il rimanente angolo ARC 
7 * grad', e ( parte 1 prop. 27. iib. 1. ) (ari 

a^ RC ,’ e ! d , ue tr,an g o1 ' ACB, ARC faranno equi- 
4 goli ; laonde ( prop. 7. hb. 3. ) f ar à 

: AC : :^AC : AR . dunque ( prop. 1. Iib. 1. ) fi avrà 

WrCo? =ACl ' Inoltre * clue trian g oIi RIS ^ R IB hanno il 
” K1 comune, il lato IS=dB, di coftruzione, e gli an- 

16 * retti ^ coftruzione, ed uguali ( aflf. 

I* \ P e ; ciò ( P ro P- 6. Iib. 2. ) farà il lato RS=Rb! 
golo RSI=RB1, ed in confeguenza il triangolò 

PARTE li. 1 
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$RB è ifofcele ; ma il triangolo ASB è parimentte ifofcele ; 
perchè , di coftruzione , è il lato SA=SB . Sicché i due 
triangoli RBS , BAS faranno equiangoli ; poiché hanno 
V ango:o in B comune, e 1 # angolo RSB=SAB, per- 
chè fono tutti due uguali allo fteffo angolo in B ; on¬ 
de il rimanente angolo SRB ( cor. 7. prop, 24. lib. 2. ) 
farà uguale al rimanente angolo ASB ; e però ( propc 
7. lib. 3. ) farà AB : BS : : BS : BR , in confeguenz* 

[ prop. 1. lib. 1. ] avremo ABxBR^Bo 2 ; ma ante* 
cedeiitenjente fi è dimoftrato ABxAR=AC 2 . Dunque 

( a ir. 2. ) farà ABxAR+ABxBR=^ 2 +Bb 2 . Ma 
( cor. 2. prop. 21. lib. 4. ) abbiamo 

ABxAR+ABxBR=AB 2 ; adunque ( all. 1. ) farà 

A.B 2 =AC 2 -fBi 2 . Il che ec. 

E’ la prop. io. del lib. 13. d’ Euclide. 
COROLLARIO. Adunque quella linea retta, il cui 
quadrato è uguale ai due quadrati de’ lati dell* efago* 
no , e del decagono infcritti nel medefimo cerchio ♦ 
farà un lato del pentagono infcritto nello ftefifo cerchio* 

PROPOSIZIONE XIV , 

PROBLEMA. TAV. VI. FIG. 85. 

N- dato cerchio £ ARBM ) inferi vere un peti**'' 
gono regolare. 

Tirifi il diametro AB, al quale f prop. 13. libi** J 
s’ innalzi il raggio perpendicolare CR. Pofcia dividi 
per mezzo il iènudiametro CB in L ( prop. 12. lib. z* )’ 
e fi tiri LR, e feghifi LS=LR , e giungafi la retta 
che farà il lato del pentagono regolare da inferi^ 1 
nel dato cerchio ARBM. 


libro quinto. ,6j 
DIMOSTRAZIONE. La retta CS fta per diritto alia 
r «tta BC , che è fegata per mezzo in L; perciò (prop. 

19 - lib. 4. ) farà LS 2 =BSxSC+CL 2 ; ma eflendo di 

«oftruzione, LS=LR, farà ancora LS 2 =LR 2 (aritm. 
* 79 - ) i e nel triangolo rettangolo LCR ( cor. 1. 

^op. 18. lib. 3. ) abbiamo LR 1 =CR 1 +CL 2 ; fio- 
( aff. 1. ) fara LS =CR -bGL 2 , ed abbiamo già 
«Woftrato LSj=BSxSC+CL 2 ; dunque ( a fT. 1. ) 
?ar à < BSxSC+CL r=CR +CL , e togliendo il comu¬ 
ne CL 2 ( afT. 3. ) refterà BSxSC=CR 2 - ed effendo il 
Ta ggio CR=BC , farà eziandio CR 2 =BC 2 ; perciò ( aff. 

) f ara BSxSC=BC , e diffolvendo fi avrà 
p BS : BC : SC [ cor. 3. prop. 2. lib. 1. ]; e pero 
l prop. 17. lib. 4. ] la retta BS è fegata inCinme- 
p a , ed eftrema ragione, e la parte maggiore BC è 
a ggio del circolo, o fia lato dell* efagono ; perciò la 
Parte minore SC ( cor. prop. 12. ) farà lato del de¬ 
tono. Ma CR è raggio, o lato deir efagono, e 
QeI triangolo rettangolo SCR [cor. i.prop. 18.lib. 3.] 

^biamo RS 2 =CR 2 +CS 2 ; dunque la retta RS (cor. 
t pr op. antec. ) farà lato del pentagono regolare inferiti 
f nel medennio cerchio, eflendofi dimoftrato, cheli 
10 quadrato uguaglia i due quadrati de’ lati dell’efa- 
5 °n 0 , e del decagono inferirti nello fteffo cerchio. 

Ber la qual cofa fe coll’ intervallo RS fi fegheran- 
aI archi uguali RG, GM, ME, EF, e fi con- 
^ranno k corde RG, GM, ME, EF, FR, farà 
pMEF il ricercato pentagono regolare. Il che, ec. 
libr Uefta P ro P oflzione & dimoftrata da Tolommeone! 

0 primo del fuo Almageflo . 
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COROLLARIO. Se coll’ intervallo SC fi fegheranne 
fucceflìvamente archi uguali, e fi tireranno le corde , 
fi avrà il decagono regolare infcritto nel cerchio . 

PROPOSIZIONE XV . 

PROBLEMA. TAV. VI. FIG. 86. 

D ividere il cerchio in i io parti, o archi uguali » 
ciafcuno di tre gradi. 

Nel dato cerchio AEBN fi tirino due diametri AB» 
EN perpendicolari 1 * uno all* altro, che fegheranno il 
.cerchio f def. 8. lib. 4. ) in quattro quadranti, e 1? 
periferia in quattro archi uguali, ciafcuuo di 90 gradi. 
Fatto centro E. coll’ intervallo del raggio ÉC fi fé" 
ghi nel punto F la periferia, e tirili la corda EF, che 
{ cor. 1. prop. 4. ) farà lato dell’ efagono, e 1’arco 
ELF ( annotaz. prop. 4. ) farà di 60 gradi , e 1 ’ ar* 
co FRA , fuo complemento farà di gradi 30 ( def. 9* 
lib. 4. ) feghifi 1 ’ arco FIH=FRA di 30 gradi, rimar" 
tà T arco HSE anche di 30 gradi. Inoltre ( prop" 
antec. ) ritrovili il lato del pentagono regolare da i* 1 " 
icriverfi nel medefimo cerchio, e dal punto E tirili & 
corda EM uguale ad efib lato del pentagono , 1 * arco 
MFLE fottefo da efifa corda farà di 71 gradi ( annota 
prop. 4. ) ; e però il fuo complemento, cioè 1* arco 
MRA farà di gradi 18. Dall’ arco ELFM di 72 grao* 
togliendo Y arco ELF di 60, rimarrà Y arco FZM^J 
12 gradi. Indi centro M, dall’ arco MRA di 18 gr aC ì 
fi feghi F arco MRG^MZF di 12. gradi, refterà j 
arco GA di 6 gradi. All* arco GA fi facciano ugO at 
gli archi GR , MZ, FV, FI, ID , DL , HS , SK, f. 
e V arco del quadrante ACE farà divifo in quino ,c 
parti uguali, ciafcuna di 6 gradi, cioè la lèfTantefi^ 
parte di tutta la circonferenza . Quindi 1* arco G A ® 
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gradi ( prop. 14. lih. 4. ) fi feghi per mezzo in /, e 
l arco /A=/G di gradi 3 , laonde fe i rimanenti 
.[chi , RM, MZ, ZF, ec. del quadrante fi re¬ 
gneranno anche per mezzo; allora 1» arco del qua¬ 
drante ACE farà divifo in trenta parti uguali ciascuna 
1 3 * gradi , cioè la centoventefima parte di tutta la 
c,r conferenza . 

Se dai punti ritrovati nelT arco del quadrante ACE 
^ pel centro C fi tireranno i diametri /C3 , GC6, 
C11, MC18., ec. T oppofto quadrante CNB farà 
■‘neh’ erto divifo in tante parti uguali, in quante è fla- 
cli vHo il quadrante ECA ; poiché gli angoli in C 
I a c ' ma opporti ( prop. 17. lib. 1. ) fono uguali fra 
7°> e g*> archl opporti ( prop. 11. l,b. 4) fonopa- 
finente fra loro uguali . 1 

Dividali nella fteflk maniera il quadrante CRE, e 
Ir ”ifi 1 diametri, che divideranno 1* oppofto quadran¬ 
ti v ^ Ìn altrettante parti uguali; ed il cerchio farà 
i! v, *° i ]1 cento venti parti uguali, ciafcuna di tre gra- 
qi • Il che , ec. 


annotazione. Nella geometria piana non fi è fi- 
°ra trovata la maniera di dividere geometricamente 
i 1 tre parti uguali qualunque arco, o angolo dato. 
er cio quando fi debbono trovare tutti i g?adi del cer- 
, fi divida in primo luogo in archi di 3 gradi 1* 
j» °» come abbiamo mfegnato antecedentemente ; indi 
arco tk col comparto praticamente fi divida in tre 
JrJ. » e Io facciafi degli altri archi di tre 

8 a< Ji, ed il cerchio farà divifo ne’ fuoi 360 gradi. 

^ Corollario i. Dividendo in due parti uguali 1* 
tr rCo di tre gradi , fi avrà un arco di un gra'do, e 
e nta minuti, che farà la dugenquarantefima parte di 
la periferia. 
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Dividendo novamente per mezzo ;la metà dell’’ 
arco t\ fi avrà un arco di 45 minuti, che farà 
la quattrocentottantefima parte di tutta la periferia. 

COROLLARIO H. L’ angolo al centro del poligono 
regolare di venti lati ( annotaz. prop. 4. ) è di 18 
gradi; perciò la corda dell’ arco MG A eli 18 gradi 
farà un lato del medefimo poligono . 

La corda dell* arco MZF di 12 gradi farà un lato 
del poligono di trenta lati , il cui angolo al centro è 
di 12 gradi. 

Similmente la corda dell’ arco AG di 6 gradi è u ft 
lato del poligono di 60 lati. 

La corda del lato At di 3 gradi è il lato d* un po¬ 
ligono regolare di 120 lati. 

La corda delia metà dell’ arco At farà lato d’ un 
poligono regolare di 240 lati ; e la corda della quarta- 
parte dell’ arco A/, di minuti 45 , farà un lato del 
poligono regolare di 480 lati. Confeguentemente fatti 
la divifione del cerchio, come fopra fi è dimoffrato , 
fi poflbno infcrivere nel cerchio moltiflimi poligoni re" 
golari. 

COROLLARIO hi. Quando il dato cerchio è molto 
piccolo ; come PX , allora dal fuo centro C fi deferì" 
va un cerchio concentrico maggiore AEBN, che 
divida ne’ fuoi gradi, e tirati i raggi tC , OC, ec« 
divideranno il cerchio minore PX ne’ fiioi gradi, co" 
me occulartnente fi vede. 

COROLLARIO iv. Dall’ antecedente divifione 
cerchio fi vede, che 1* arco del quadrante, o fia Fan' 
golo retto ACE è fiato geometricamente divifo in tr« 
angoli uguali ACF, FCH, HCE, come anche Tango* 
lo ACM, o T arco AGRM, di 18 gradi, e T ang°t 
lo ACV, o T arco AMV di 36 gradi ec. fono 
divifi in tre parti. uguali. 
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PROPOSIZIONE XVI. 

T PROBLEMA. TAV. VI. FIG. 87. 

7 

rovare Y area d’ un fettore ( CBFR ), ed’ uri 
Segmento ( BFR ) di cerchio, e la mifura dell’ arco 
M eno fettore, o fegmento dato . 

Primieramente, avendo il raggio CB, ed in confe- 
gue.iza il diametro Tuo doppio, fi trovi ( cor. 2. , 
ann °taz. 1. prop. 7. ) la circonferenza di tutto 
cerchio ABFR. Pofcia per mezzo d’un cerchio con¬ 
centrico divilo F prop. antec. ] ne’ fuoi gradi fi trovi 
1 quanti gradi fia 1’ arco BFR; poi facciali la regola 
proporzione; fe 360 gradi mi danno la già ritro¬ 
sa circonferenza, il numero de* gradi dell’ arco dato 
«FR quanta lunghezza mi darà; ed il quarto ter¬ 
gine, che fi troverà ( prop. io. lib. 1. ) farà la di- 
ftienfione dell’ arco BFR; indi fi moltiplichi 1 ’ arco 
provato BFR per la metà del raggio CB, o CR, ed 
1 rettangolo , o fia prodotto , farà la fuperficie del fet¬ 
ore CBFR. 

Perciocché tutta la circonferenza moltiplicata per la 
metà <kl raggio ( cor. 1. pr0 p. 7. ) dà nel prodotto 
tutta 1 ’ area del cerchio ; laonde qualunque arco BFR 
Moltiplicato per la fuddetta metà del raggio darà net 
Prodotto 1 ’ area del fettore confonderne CBFR. 

Trovata P area del fettore CBFR , fi trovi [ cor. 
£ prop. 31. lib. 2. ] quella del triangolo rettilineo 
.^oR, la quale fi fottragga dall’ area del lettore, ed 
11 refiduo farà la fuperficie del fegmento BFR, come 
Ocularmente fi vede. Il che, ec. 
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Sia il raggio CB di piedi io-i , farà il diametro 
2 

piedi li, e tutta la periferia ( annotaz. r. prop. 7. ) 
farà piedi 66. Siali trovato 1 ’ arco BFR di gradi 120, 
e facciali la regola del tre 360:661! 120 al quarto 
proporzionale, che ( prop. io. lib. 1. ) làrà piedi 22 , 

che lì moltiplichi per piedi 5-^ metà del raggio , ed 
4 

il prodotto di piedi quadrati 115^, farà 1* area 

2 

del fettore. Pofcia ( cor. 2. prop. 31. lib. 2. ) li tro¬ 
vi la fuperficie del triangolo rettilineo CBR, e fi At¬ 
tragga dall’ area trovata del fettore , ed il refiduo fa¬ 
rà la fuperficie del fegmento BFR . 
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della geometria 

LIBRO SESTO. 

DELLE FIGURE SOLIDE 


DEFINIZIONE 1. 


V. 


tav. vii. fig. I. 


na lìnea retta ( AC ) dicefi perpendicolare ad un 
P}*no ( STMI ) , quando fa angoli retti con tutte le 
*nee rette ( CB, CE, CF, CL ec. ) tirate nello fteffo 
Piano al punto ( C ), in cui efifa cade fui piano. 

DEFINIZIONE IL 

TAV. VII. FIG. 2. 

*• ad ;i d0 UD f i^ nea retta obbliquamente fopra un 
110 ST, fe dal punto fublime A farà tirata la retta 
^perpendicolare al piano ST, e dal puntoC alpun- 
« fi Un in elfo piano la retta BC, L’ angolo ABC 
Mainali inclinazione della linea AB al piano ST. 
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DEFINIZIONE III. 

tav. vii. FIG. 7. 

T 

XI piano BKRC fi dice perpendicolare, o retto, al 
piano AMGL, fé qualfivoglia retta EI tirata nel piano 
BR perpendicolare alla retta BC ( la quale chiamali co - 
munt fedone , o comune fegamento de 1 piani AG, BR ) 
farà anche perpendicolare all’ altro piano AMGL. 

DEFINIZIONE IV. 

TAV. VII. FIG. 4. 

Se nell’ uno, e nell’ altro pi?no AMGL,BCRK, alfa: 
comune fezione BC, e dal punto, in ella, I s’innal-' 
zeranno le due perpendicolari, EI nel piano BR, ed SI 
nel piano AG, le quali facciano 1* angolo EIS obbli* 
quo, allora il piano BKRC fi dirà obbliquo , o indi’" 
nato al piatto AG ; e 1 ’ angolo acuto EIS contenuto 
da effe perpendicolari è /’ inclinatone d' un piano all' 
altro piano . 


DEFINIZIONE K 
tav. vii. FIG. C. 

n 

X ioni paralleli fono quelli, che prolungati per o£ nJ 
parte non fi congiungono mai infieme, e confervano fe 01 * 
pre tra di loro la medefima diftanza. Quali fono i pi anl 
MG, ST, che in ogni luogo confervano fempre la 
defima lontananza AC, AC, ec* 
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DEFINIZIONE FI. 

TAV. VII. FIG. 6. 

Ij prifma è una figura folida, comprefa da due piani 
Apporti ( ABC, EFL ), o poligoni paralleli, uguali, fi¬ 
dili , e ùmilmente polii, e da altrettanti parallelo- 
drammi ( ABFE, BFLC , AELC ), quanti fono i lati 
ciafcuno degli opporti piani. 

Si chiama prìfma triangolare , quando i due opporti 
Piani ( che diconfi eziandio baji oppojle , o fedoni op - 
P°fte ) fonò due triangoli ; come il prifma ABCLFE. 

Di cefi prifma quadrangolare , o quadrilatero , quan¬ 
do gii opporti piani fono figure quadrilatere; quale è 
d prifma ( Tav. VII. Fig. 7 ) ABCDEFGL. 

Prifma pentagono , o quinquangolo finoma, quando 
8‘i opporti piani fono due pentagoni uguali , -limili, e 
umilmente porti, e così degli altri. 

definizione vii. 

TAV. VII. FIG. 8. 

4 l parallelepipedo è un prifma, i cui piani opporti fo- 
110 due parallelogrammi uguali, fimi li , e limiimente 
Porti, e perciò è contenuto da fei parallelogrammi, 
ct *e a due a due, gli opporti, fono paralleli, uguali, 

. umili ; qual è il folido AL terminato da fei parai- 
‘«•ogrammi AM, AI, AC, LE, LB, LF. 
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DEFINIZIONE ri IL 


TAV. VII. FIG. ù. 

T 

l cubo , o efutdro è un parallelepipedo contenuto 
da fei quadrati uguali. Come la figura folida AM, la 
cui lunghezza BC è uguale alla larghezza CM, ed uguale 
all altezza CL , ed è comprefa da fei quadrati « AC * 
AF, AE, BM, ML, MI. 

DEFINIZIONE IX. 

T > 

J-a angolo fohdo fi dice quello, che è formato da 
più di due linee rette concorrenti in un medefimo 
punto , e che non- fono pofte in un medefimo piano, 
ovvero 1* angolo folido fi definifce quello , che è con¬ 
tenuto da più di due angoli piani, che non fieno nel 
medefimo piano, e fi terminino ad un punto . Così 
nel cubo LF 1’ angolo formato in C dai tre angoli 
piani BCL, BCM, LCM ; o fia coftituito dalle tre li^ 
nee rette CB , CM, CL non elìdenti in un medefimo 
piano , è un angolo folido , 

DEFINIZIONE X. 

TAV. vii. FIG. IO. 

Se fi concepirà, che un parallelogrammo rettangola 
( A BCL ) fi rivolga intorno intorno ad un fuo lato 
C ^L ) ^flb, ed immobile, finattantochè fi reftituifc* 
nello nello fito, da cui incominciò il luo movimento, 
lafciando in ogni luogo il vefiigio di fe fiefiò ; il 
lido ( EC ) defcritto da elfo parallelogrammo addimi - 
dafi cilindro . 
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I cerchi Uguali ( ESBR, IMFC) deferirti dagli’op- 
porti , ed uguali lati ( AB, LC ) nel rivolgimento del 
parallelogrammo fi chiamano piani oppofii , o ferioni 
oppoftc , o bufi del cilindro . 

La fuperficie converta defcritta dal lato CB nel ri- 
volgimento dei parallelogrammo dicefi fuperficie cilin¬ 
drica . 


II lato AL, che rta fermo, ed unifee i centri A 
L delle bali , o cerchi oppofti ERBS, FCIM fi noma’ 
a JJc del cilindro. 


-Quando 1 * arte AL è perpendicolare alla bafe ESBR 
d cilindro fi dice retto . Ma quando V affé cade ob¬ 
liquamente fopra la bafe, il cilindro nomarti inclinato 
ovvero obbliquo . Come FG. Tav. VII. Fig. n. * 
Sifone , o tubo chiamali un cilindro traforato, fia ret- 
0 , fia obbliquo , o incurvato , come ( Tav. VH 
«'ig. li. 13. ) fono AB, e CEF. 


DEFINIZIONE XI. 


tav. vii. fig. 14. 

piramide è una figura rtolida comprerta da una 
afe poligona, e da altrettanti triangoli concorrenti in 
Un medefimo punto, quanti fono i lati dellaftertabafe 

Il punto, in cui concorrono i triangoli , s’ addi- 
^anda vertice , apice , cima , o punta della piramide . 

Quando la bafe è un triangolo ( BCD ), la pi'ra- 
* ldt trilatera , 0 triangolare ; qual’ è la pirami- 

e ABCD. 

Se la bafe ( Tav. VII. Fig. 15. ) è una figura di 
Sottro lati ( CIGF ) ; allora la piramide ( Bfci-GI ) 
•Cefi quadrilatera o quadrangolare . Se la bafe farà un 
Pentagono, fi nomerà piramide pentagona . ec. 
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DEFINIZIONE XII . 

TAV. VII. FIG. 1 6 . 

Se 1111 triangolo ALB rettangolo in L fi gira intor- 
no al cateto AL , che Ila fermo, finche fia riportata 
di nuovo ai medefimo luogo, da cui cominciò a muo¬ 
verli , lafciando in ogni fito il fuo veftigio ; deprive¬ 
rà una figura folida AECFB, che dicefi cono . 

Se il cateto AL è uguale all’ altro cateto LB, il co - 
no farà rettangolo ; ma fe AL farà minore di LB, il 
cono farà ottufiangolo ; e fe AL è maggiore di LB» 
il cono farà acutangolo . 

Il cerchio CFBE deferitto dall* altro cateto LB chia¬ 
mali bafe del cono . 

La fuperficie convella deferitta dall’ ipotenufa AB fi 
noma fuperficie conica . 

Il punto l'ublime A dicefi apice > vertice , cima , 0 
punta del cono . 

Il lato, che fta fermo AL ; cioè la retta linea tira¬ 
ta dal vertice A del cono al centro L della bafe fi 
chiama afe del cono . 

Qualfivoglia linea retta tirata fulla fuperficie conica 
dal vertice A del cono a qualfivoglia punto della eh" 
ferenza della bafe, dicefi lato del cono; quali fono 
rette AB, AE, AF ec. 

Inoltre il deferitto cono fi noma retto , perchè 1 * & 
fe AL è perpendicolare alla bafe CFBE. 

Cono obbliquo nomali ( Tav. VII. Fig. 17. ) quell®* 
il cui alfe non è pèrpendicolare , ma obbliquo ^ 
bafe, come il cono AFCBM . 
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DEFINIZIONE XIII. 

TAV. VII. FIG. 1$. 


vu. t le». 15. 

■La sfera, o gioie è una figura folida terminata da 
«na fuperficie conveffa , che ha tutti i punti della me- 
«efima fuperfice ugualmente dittanti da un punto, che 
ritrovali entro la sfera, e chiamali centro della sfera. 

einT A EBLSI fi , conce P‘ fce delcriverfi dal rivol¬ 
gimento del femtetreo o ASB intorno al diametro, che 
fermo, AB, finché ritorni al medefimo luogo da 
CUl cominciò a muoverli. & ’ 

La fuperficie curva deferitta dalla femicirconferenza 
-«^.rvolg,mento del femicircolo fi noma Juperfi- 

,Ji Centr ° C^'/emicircolo generatore ASB chia¬ 
mi. centro della sfera, da cui tutte le linee rette ti¬ 
nte alla fuperficie sferica fono uguali fra loro, e fi 

CÀTCE "cb’ ° femidiametri della sfera; quali f 0 „ o 

Il diametro fiffo , AB, intorno al quale fi rivoleeil 
etnie,scolo, o la sfera medefima , die eli afe della sfera- 

rfer? 8 '”/ 1 ^ fa’ Ch f P el ""*0 della 
rfer c’ *?■ tu 7 V * amb ' * parti dalla fuperficie 
er,Ca S addnnanda diametro della sfera r 

Ogni cerchio, che ha la fua periferia'nella fuperfi. 

della f A ’ e n- ^ ?" Centr0 '* centro medefimo 
'la siera, chiamafi cerchio maffimo della sfera, quali 
° n “ i cerchi AEBS, AIBL, EISL, ec. q 

li ^gni cerchio maflìmo fega la sfera in due parti ueua- 
8 : Ch ?, n J omanfì *»isfirì. Sicché r emisfero é una fi. 
o ida comprefa dalla metà della fuperficie sferica, 
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e da un cerchio maflimo della sfera; qual è 1’ emh 
sfero AEISL, che fi concepifce generato dal rivolgi-* 
mento del quadrante ACS intorno al raggio immobile 
AC ; e come chiaramente fi vede , 1 * arco AS del qua¬ 
drante defcrive la metà della fuperficie sferica AISLE, 
ed il raggio CS defcrive il cerchio maflimo SIEL, che 
è la bafe dell* emisfero. 

DEFINIZIONE XIV. 

C^^ ualfivoglia figura folida terminata da più figure pia¬ 
ne rettilinee fi chiam ^.poliedro . 

Dicefi poliedro regolare , quando è contenuto da più 
figure piane regolari, uguali, e Amili, ed ha tutti gl* 
angoli folidi uguali fra loro. 

Cinque foltanto fono i poliedri regolari, cioè i. U 
tetraedro , o fia piramide regolare , comprefo da quattro 
triangoli equilateri, ed uguali. 2. L ' efaedro, ocubo con¬ 
tenuto da fei quadrati uguali. 3. L* ottaedro terminato 
da otto triangoli equilateri , ed uguali. 4. Il dodecac - 
dro comprefo da dodici pentagoni regolari , ed uguali* 
5. L* icofa&dro contenuto da venti triangoli equilateri» 
cd uguali. Tutti gli altri poliedri chiamanfi irregolari' 

DEFINIZIONE XV. 

figure folide fimili nomanfi quelle , che fono con¬ 
tenute da figure piane fimili, e ùmilmente porte, ^ 
uguali di numero. 

definizione XVI. 

ri/mi fimili fono quelli, le cui bali fimili fono tfjf 
di loro come i quadrati delle loro altezze , le 
hanno la rteflfa inclinazione alle loro bali. 
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Ji medefima cofa fi dee intendere delle piramidi fimilì 
cilindri fimili , e de’ coni fimili 

DEFINIZIONE XVII. 

-CLfìfendofi dimofirato nel corollario 4 della prop 2 
y \ib. 5., che i cerchi, che fono bafi de* cilindri' 
« de coni, rtanno tra di loro come i quadrati de’ 
^ggi > 0 diametri ; perciò cilindri fimili, -e coni fimili 
Jono quelli, i cui quadrati delle altezze danno tra di 
joro come 1 quadrati de’ raggi, o diametri delle bafi 
IVla P erchè le ^dici de’ quadrati proporzionali [ pr0 p. 
* 4 - lib. 1. ] fonò anche proporzionali; perciò i cilin- 
tra loro » ed Ì coni anche fra loro faranno fimili, 
e avrano le altezze proporzionali ai raggi , o diame- 
1 delle loro bafi. Inoltre acciocché i cilindri, o i co- 
fiepo fimili bifogna , che i loro affi abbiano la me- 
'* e hma inclinazione alle loro bafi. 

Ì DEFINIZIONE XVIII. 

* 

t ulte^a un prifma , o cilindro è una linea retta 
r* ata a piombo, cioè perpendicolarmente dai piano 
Seriore fopra il piano della bafe. Dunque nel cilin. 
r °t , rett0 ^ a JF e ^ Vaitela del cilindro. 

Vaitela d' una piramide, o d un cono è la per- 
^ndicolare tirata dal vertice fopra il piano della bafe 
er ciò nel cono retto 1 * altezza di effe è V alle dei 
ne defimo cono. 


*ARTE li. 
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definizione XIX,. 


TAV. VXJ. FIG. 19. 


L 

jia , 


a fedone <T una figura folida è quella figura pia- 
che rimane defcntta nel folido , quando efla fi¬ 


gura folida è fegata da un piano traverfale . Se, per 
elempio, il cilindro retto AB farà fegato da un piano 
EG parallelo alla baie AC , il cerchio EG , che in 
quel fegamento retta defcritto nel cilindro , fi chiama 


fedone del cilindro . 

Inoltre gli oppofti piani, o bafi d* un cilindro , f 
d* un prifma, fi chiamano anche fedoni oppofie del d* 
lindro 9 o del prifma. 

Ma fe il cilindro retto AB farà fcgato da un piano 
obbliquo DI, la fezione DI farà una figura ovale chi*' 
mata elifie; della quale parleremo nel feguente libro. 

Se un cono retto AFBEC ( Tav. VII. Fig. 2 o- / 
verrà fegato ^a un piano, che palli per 1* atte AL » 
cioè che fia perpendicolare alla baie CEBF, la fe( l< f 
ne del cono farà un triangolo ABC , o AFE ec. , 
avrà per bafe il diametro della bafe del cono.. . 

Se il piano, che lega il cono farà parallelo alla 
CB , la fezione farà un cerchio , come SM , a cU» 
perpendicolare 1 ’ atte AL nel centro Z . . 

Che fe il piano fegante il cono farà obbliquo . 
bafe, ma non la incontrerà , Ce non è prolungata 
del cono, allora la fedone farà un elifie , qual è 

Ma fe il piano, che fega il cono fegherà la ba Ce 9 e f 
un lato AB, e farà parallelo all* altro lato AC del cofl^’ 
' allora la fezione farà una figura miftilinea KPV 
quale chiamafi parabola ; e la retta PQ tirata 
cim^ P al punto Q , che divide per mezzò la bafe 
nomafi affé della parabola . 
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Finalmente fe il piano, che Tega il cono fegherà an¬ 
che la bafe, e farà, o parallelo all’ affé AL, o tale 
che prolungato feghi fuori del cono il lato BA prolun¬ 
go ; allora la fezione GHR addimandafi iperbola , e 
la retta HO è il fuo affé , e GR la Tua bafe . 

Le proprietà principali delle due prime fezioni, cioè 
«el triangolo, e del cerchio le abbiamo vedute negli 
antecedenti libri, e non ci fiamo ferviti del cono per 
Jhmoftrarle. Nella ffeffa maniera efporremo alcune del- 
7 principali proprietà, ed accidenti delle rimanenti tre 
ezioni, cioè dell* eliffe, della parabola, e della iper- 
? a ne i Seguente libro fettimo, fenza punto fervirci 
cono per dimoftrarle. 

DEFINIZIONE XX. 

Il cilindro circoferitt 0 alta sfera , è quello, che ha 
1 affé comune colla sfera, ed il cui diametro della ba- 
le e uguale al diametro, o affé della medefima sfera. 

Cilindro circojcritto all ’ emisfero è quello , che ha 
Jj bafe comune coll’ emisfero , e la cui altezza c uguale 
1 raggio della sfera, cioè uguale all’ altezza "dell’ 
'Onsfero. 


PRO POS IZ 10 NE 1 . 


teorema. 

p:' Ogni linea retta giace mtta in u " medefimo 
C1 ° è è ""poffibile , che una parte di una 


in un piano foggetto, il 
dalle definizioni del piano, 
., e 6 lib. i. ). 
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i. Ogni triangolo rettilineo giace Tempre tutto in 
un medefirao piano; perciocché*il triangolo rettilineo 
£ ,def. 18. lib. i. J è una figura piana; onde (def. 6 * 
lib. 2. ) ripugna , che una parte di effo triangolo giac- 
eia in un piano fbggetto, e I* altra parte fia polla in 
un piano elevato. 

3. Se due linee rette ( Tav. VII. Fig. 21. ) fi Te- 
gheranno fra loro, faranno eziandio fituate in un me- 
defimo piano, vale a dire tra due linee rette AB, AC, che 
fi Teghmo fra loro , fi può fempre eftendere un piano; 
poiché tirando una linea retta BC, -che unifea due 
punti B , e C preli a piacere in effe linee, Ti avrà » 
triangolo ABC, il quale, per 1 * antecedente paragrafo, 
tutto" giacerà nel medelimo piano ABC ; e però anche 

I Tuoi lati AB, AC faranno podi nel medelimo piano* 

4. Medefimamente qualfivoglia altra figura piana già' 
-ce Tempre tutta in un medefimo piano. Il che, ec. 

Sono le prop. 1. e 1. del lib. 11. d’Euclide . 

PROPOSIZIONE IL 

TEOREMA. TAV. VII. FI G. 21 . 

comune Tegamento [ BA J di due piani ( FG* 
BM ) , che fi legano fra loro ; è una linea retta . 

dimostrazione. Imperocché fe la comune fe zl ° 
ne BA non foffe una linea retta, perchè i punti 
ed A fono comuni all* uno, e all* altro piano , fi ?° 
trebbe (' poftulato primo. ) tirare nel piano BM 
linea retta BLA, e nell* altro piano FG un’ altra ^ 
nea retta BEA, e però due linee rette chiuderebbe^ 
uno fpazio ; il che ripugna ( cor. def. 13. lib. ^ 
Dunque le due linee BLA, BEA non fono rette, 
la fola linea BA, comun fegamento de’ piani è r et 

II che , ec. 

E* la prop. 3. del lib. xi. d* Euclide. 
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proposizione III, 


TEOREMA» 


TAV. VII. FIG. 2J. 


i- e una retta linea ( AC ) farà perpendicolare a due 
re « e [ BE, CF ], Che fi fegano fra loro ( in. 
, ) - efla lmea retta ( AC ) farà eziandio perpendi- 
«neTrcne' 0886 " 0 P ' a "° ^ ST ) » in eui giacciono effe 

dimostrazione, imperciocché tirata al punto fu- 
i lnie A la retta LA ; fe concepitali, che il triango- 
0 rettangolo ACL fi rivolga intorno intorno al ca & te- 
0 immobile AC, finché ritorni al luogo , dal quale 
°mmciò a muoverli , 1 ’ altro cateto CL in effo ri- 
°igimento defcnverà il piano circolo LMEFB, a cui 
Z r P er P en ^ 1C olare la retta CA; perciocché m ogni 
Politura del triangolo ACL, la retta AC è Tempre per- 
P£nd,colare alla retta CL, cioè a tutti i raggi del cer- 
Jo : ma nello ftefTb piano del cerchio delcritto dalla 
ter ? L ritrova " fi ,e «ette BE, LC; effendo , d’ipo- 
1 ? la retta AC perpendicolare alle medefime rette 

Di! pu "'° C ? e le rette LC fono , d’ipotefi, nel 
™no ST ; adunque il cerchio delcritto dalla retta LC 
r ce " el P iano ST ; P erc ’° la retta AC dimoftrata 
f'fpend,colare al piano del cerchio è parimente per- 
Malleolare al piano ST. Il che ec. 

E* k prop, 4. del lib. n. d’ Euclide. 

COROLLARIO I. Adunque fe una linea retta AC fa¬ 
lò P er P en< Lcolare a tre linee rette, che fi fegano fra 
0 nel punto C, quelle tre linee rette giaceranno in 
niedefimo piano. E’ la prop. 5. del lib. 11 . d’ Euclide. 

^ Corollario ii. Inoltre refta evidente, che una fo- 
, Perpendicolare CA fi può innalzare fopra il piano ST 
aI Punto C, r ' 
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PROPOSIZIONE IV. 

TEOREMA. TAV. VII. FI G. 24 

X—linee rette ( AB , CL ) perpendicolari ad un 
medcfimo piano ( EF ) Fono parallele fra loro. 

DIMOSTRAZIONE. Nel piano EF tirili la retta BC ? 
a cui faranno ( def. 1. ) perpendicolari tutte due le 
rette AB , CL. Concepiscali la retta AB muoverli , e 
fcorrere perpendicolarmente al piano EF fopra la ret¬ 
ta BC, finché giunga al punto C, in cui neceffaria- 
mente fi combacierà colla CL , perchè altrimenti o 1 ’ 
una* o 1’ altra di effe non farebbe perpendicolare al 
piano ( cor. 2. prop. antec. ), il che è contro l’ipo^ 
tefi . Inoltre effa retta AB nel luo movimento avrà de- 
fcritto il piano ABCL, nel quale fono polle le r ette 
AB, CL, e fono fegate dalla retta BC, che fa con 
effe gli angoli interni ABC, LCB retti, e però ( prop* 
18. lib. 2. ) le rette AB, CL fono parallele. Il che ec» 
E r la prop. 6. del lib. 11. cT Euclide. 
corollario I. Adunque le linee rette parallele ( A#> 
CL ), e la retta ( BC ), che cade fopra di effe, So¬ 
no polle in un medesimo piano. 

E* la prop. 7. del lib. 11. d’ Euclide. 
corollario 11. Se due linee rette AB, CL larnfl- 
no parallele, e una di effe, AB, farà perpendicolari 
ad un piano EF, anche V altra CL farà perpendicO' 
lare al medefimo piano. Perciocché [ cor. 2. prop' 
antec. ] dallo ffeffo punto C una fola perpendicolari 
al piano EF fi può innalzare , la quale , per 1 * ante' 
cedente dimoffrazione, farà parallela alla perpendicO 
lare AB ; dunque effendo la retta CL, d’ ipotefi, P 3 "* 
*allela alla retta AB, farà anche perpendicolare al p' 3 ' 
no EF, perchè, fe ciò non foffe, da uno ffeffopun ta 
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G fi condurebbero due linee parallele alla fteffa retta 
AB, il che è imponìbile . 

•E’ la prop. 8. del lib. n. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE V. 

TEOREMA. TAV. VII. FTG. 

C ’ 

Oe ad una medefima linea retta ( EM ) faranno pa¬ 
llide altre due linee rette ( AB , CL ) che non fono 
Pofte nel medelìmo piano con elLi ; dico, che elfe due 
linee faranno eziandio parallele fra loro . 

Nel piano AM , in cui giacciono le due rette pa¬ 
llide AB, EM tirili la retta EA perpendicolare alla 
r etta EM ( prop. 13. lib. 1. ). Similmente nel piano 
GM, in cui fono polle le due rette parallele EM, CL 
fi tiri la retta EC perpendicolare alla medefima tetta 
£M , e giungali la retta AC . 
dimostrazione. Perchè, di colìruzione , la retta 
è perpendicolare alle due rette AE, EC, che li 
%ano fra loro in E ; perciò ( prop. 3. ) ella retta 
fora perpendicolare al piano A EC , in cui giacciono 
rette ; in confeguenza tapto la retta AB , quanto 
fo retta CL, che fono, d’ ipotefi , parallde alla lìdia 
re *ta EM ( cor. 2. prop. antec. ) faranno ancora per- 
P e ndicolari al medefimo piano AEC ; onde [ prop. 
an tec. ] faranno parallele tra di loro . Il che, ec. 

E* la prop. 9. del lib. n. d’ Euclide. 
COROLLARIO. Da quella dimolìrazione nefegue, che 
a comune fezione , ME, di due piani AB ME, EMLC, 
c fi e palfano per due linee parallele AB , LC, farà pa¬ 
mela all* una , e all* altra delle rette parallele AB * 




l$4 ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 

PROPOSIZIONE VI. 

TEOREMA. TAV. VII. FIG. 2 6 . 

Se due linee rette ( AB , BE ), che fi fegano frs 
loro in un piano ( FT ) faranno parallele a due altre 
linee rette ( CL, CG ) , che fi fegano tra di loro in 
un altro piano ( MR ) ; que’ due piani ( TF, HM ) 
faranno paralleli fra loro. 

DIMOSTRAZIONE. Le due rette AB, CL offendo , 
d’ ipotefi, parallele faranno porte nel medefimo piano 
ABCL ( cor. i. prop. 4. ). Per la fteffa ragione le 
rette parallele BE, CG giacciono nel medefimo piano 
EBCG ; perciò i due piani TF, MH non poffono con¬ 
correre infieme nè prolungati fecondo 4e direzioni del¬ 
le rptte AB, CL, nè fecondo le direzioni delle rette 
EB, CG ; perchè fe concorreffero infieme , anche le 
linee parallele AB, CL, o pureBE, CG concorrereb¬ 
bero infieme, il che è impoflìhile [ def. 11. libi 2.} 
Dunque necertaria/nente i piani TF, MH ( def. 5. ) 
fono paralleli. Il che, ec. 

E’ la propof. 15. del lib. 11. d’Euclide . 

PROPOSIZIONE VII. 

teorema. 

Se una linea retta [ BC } farà perpendicolare a due 
piani (TF, MH), erti piani faranno paralleli fra loro. 

dimostrazione. Tirifi la retta EG parallela all® 
retta BC, e farà erta E G ( cor. 2. prop. 4. ) anche 
perpendicolare ai due piani TF, MH; indi fi tirino 
in erti piani le rette BE, GC , che faranno parafici 
fra loro [ parte 3, prop. 19. lib. 2.], effóndo amen* 
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retti gli angoli interni EBC, GCB . Similmente 
tj rata la retta AL parallela alla data BC, e condotte 
*}egli fteffi piani le rette BA , CL fi dimoftra la retta 
«A parallela alla CL; perciò ( prop. antec. ] il pia- 
*° TF farà parallelo al piano MH . Il che, ec. 

E’ la prop. 14. del lib. 11. d’ Euclide. 

PROPOSIZIONE Vili. 

TEOREMA. TAV. VII. FIG. 27 . 

O . 

gni prifma poligono fi divide in altrettanti prifmi 
triangolari , quanti fono i lati della bafe , meno due. 

Sia dato il prifma pentagono AM , e dagli uguali 
àngoli GBC, SAF , delle oppofle bali uguali ( def. 6. ), 
e umili, e Umilmente polle, fi tirino agli angoli op¬ 
porti le linee rette BM, BL, AI, AE, e ciafcuna ba- 
le ’ o rta ciafcun pentagono rimarrà divifo in tre trian- 
§°|i, de* quali i due GBM, SAI fono uguali, e limili; 
Poiché ( def. 6 . ) hanno i lati uguali GB=AS, GM=IS, 
^ angolo BGM^ASI ; onde ( prop. 6. lib. 2. ) fa - 
** fì M=AI, 1 ’ angolo GMB=AIS, ec. ; ficchè dagli 
^ n goli uguali GML, EIS togliendo gli angoli dimoftrati 
guali GMB, AIS ( aff. 3. ) rerterà 1 * angolo 
j,^E=:AIE; ma fi e dimortrato BM—AI, ed abbiamo, 
ipotefì, il lato ML=IE ; perciò il triancolo BML 
V Prop. 6. lib. 2. ) farà uguale, e [ def. 1. lib. 3. ] 
rnile al triangolo IEA . Per la rterta ragione fono ugua- 
> e ùntili i due triangoli BCL, AEF, che hanno gli 
n goh in C, ed in F uguali contenuti da lati uguali. 
Inoltre perchè le due Vette AB, IM fono d’ipotefì. 
Parallele, ed uguali alla rterta SG , perciò [prop. 5., 
^ art. 1. ) faranno parallele, ed uguali fra loro ; laon- 
r 6 L P ro P* 2 9 - rtb. 2. ] le uguali rette BM, ed Al 
ra nn© parallele . Medefimamente le uguali rette BL, 
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AE faranno parallele tra di loro ; confeguentemente t 
due piani ABMI, ABLE fono parallelogrammi, e fe-" 
gano T intero prifma AM in tre parti ABLEFC, 
ABMIEL, ABMISG, che ( def. 6 . ) fono tre prifmi 
triangolari , perche fono contenuti dagli opponi piani, 
triangoli paralleli, e dimoftrati uguali, limili, e fimil- 
mente porti, e da tanti parallelogrammi, quanti fono 
i lati della bafe. . 

Col medelimo raziocinio dimoftrafì, che il prifma 
efagono fi divide in quattro prifmi triangolari ; il prif- 
ma ettagono in cinque ; il prifma ottangolo in fei 
prifmi triangolari, e così fucceflìvamente. II che , ec. 

COROLLARIO. Dunque fe due piani paralleli farad* 
no fegati da un altro piano, le fezioni de’ piani fa" 
ranno parallele ; come le fezioni BM, AI fatte dal pia" 
no AIMB fegante i due piani opporti, e paralleli 
BCLMG, ISAFE fi fono dimoftrate parallele. 

E’ La propri6 . del lib. n. d’Euclide. 

PROPOSIZIONE IX. 

TEOREMA TAV. VII. FIG. 1 8. 

i. Se un prifma triangolare ( AM ) farà fegato da 
un piano ( BCL ) parallelo alla bafe ( AEF, o GRM ) •> 
la fezione ( BCL ) farà uguale, e limile alla bafe. 

DIMOSTRAZIONE. I piani paralleli BCL, AEF fo no 
fegati dal piano AR, perciò ( cor. prop. antec. ) * 
fegamenti BC, ed AF faranno paralleli. Per la flelfr 
ragione la fezione LC è parallela alla FE, e la & 
parallela alla AE. Ma la retta AB, d’ ipotefi, è parai" 
Jela alla FC, e la FC parallela alla retta EL, che è p 3 " 
rallela alla AB ; onde ( prop. 28. lib. 2. ) farà 
BC=AF, CL=FE, e BL=AE, e però ( prop» 9 ‘ 



lib. 2. ) farà 1’ angolo BCL=AFE, 1 * angolo 
CBL=EAF, e BLC=AEF ; confeguentemente la fezione 
BCL farà uguale, e limile alla bafe AEF. 

2. ( Tav. VII. Fig. 29. ) Se un prifma poligono 
( RS ) farà fegato da un piano ( EFGL ) parallelo 
a jla bafe ( RBCI ), la fezione [ EFGL ] farà ezian¬ 
dio uguale , e limile alla bafe . 

dimostrazione. Perciocché il prifma poligono fi 
divide ( prop. antec. ) ne’ prifmi triangolari RBITZV, 
BCITZS, ed i piani oppofti ZVTS, RBCI fi divido- 
n ° in ugual numero di triangoli TVZ , STZ, RBI, 
> de’ quali gli oppofti, due a due, fono uguali, 
Ornili, e fimilmente porti ; perciò 1* intera fezione farà 
Aguale , e limile alla bafe. Il che, ec. 

COROLLARIO. Perchè i cerchi ( cor. 3. prop. 1. 
"b. 5. ) fono* poligoni limili d* infiniti lati, e le bali 
°ppofte del cilindro ( def. io.) fono due cerchi uguali/ 
Perciò il cilindro fi puó^ confiderare come un prifma 
Poligono d* infiniti lati, e però la fezione del cilindro 
Parallela alla bafe farà parimente un cerchio uguale, e 
Wile alla baie. 

PROPOSIZIONE X. 


! 


TEOREMA. TAV. VII. FIG. 30. 

gni prifma li concepire comporto da altrettanti 
P la ni paralleli, ed uguali alla bafe, quanti fono i punti, 
^ fia elementi nell* altezza del medefimo prilina ; ed il 
Prodotto della bafe nell’ altezza farà la folidità dello 
prilma. 

dimostrazione. Dato qualfivoglia prifma AM, fe 
c ° a mente concepiamo, che il piano, o bafe ASEF 
° n un movimento collantemente a fe parallelo s’ in- 
21 fino all* altezza, o lia ultima polìzione GKRM, 
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lafciando in ogni punto dell’ altezza AK, o fia in ogni 
pofizione BCLÌ, il veftigio di fé rtefla ; egli è eviden* 
te , che la bafe AE depriverà il folido prifma AM, 
Lo rtefid fi dee intendere di qualunque altro prifma . 

Inoltre eflenaofi dimofirato , che il prifma è com¬ 
porto da altrettanti piani uguali alla bafe, e fintili, e 
fimilmente porti, quanti fono gli elementi, o fia pun¬ 
ti nell’ altezza AK ; perciò la l'olidità di qualfivoglia 
prifma farà uguale al prodotto della baie ASEF nell’ 
altezza AK, o FR ec. Il che ec. 

corollario. Il cilindro ( cor. prop. antec. ) è un 
prifma poligono d* infiniti lati, e però anche del cilin¬ 
dro fi verifica quanto fi è dimoftra^ del prifma . Se 
dunque fi troverà( cor. i. ed annotaz. prop. 7. lib. 5.) 
r area del cerchio bafe del cilindro, e fi moltipliche¬ 
rà per F altezza di elfo, fi avrà la folidità del cilin¬ 
dro. Perciocché il cilindro è comporto da altrettanti' 
piani circoli, quanti fono gli elementi, o punti nella 
fua altezza.. 

PROPOSIZIONE XL 

TEOREMA. TAV. VII. FIG. ri. 

c 

nna piramide triangolare [ ABCM ] farà fegato da 
un piano [ EFL ] parallelo alla bafe ( BCM ), lafe' 
zione ( EFL ) farà fintile alla bafe . 

Ma la bafe ( BCM ) a qualunque fezione parallela 
( EFM ) rtarà come il quadrato dell* altezza ( AZ ) 
di tutta la piramide, al quadrato dell’ altezza ( AI ) 
della piramide fegata [ AEFL ). 

Dai lati CB, CM feghinfi le parti CR=EF, c 
CD=FL ( prop. 3. lib. 2. ), e tirinfi le rette ER> 
LD,eDR. 
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DIMOSTRAZIONE. Il piano ABC legando i due pia¬ 
tti paralleli BCM, EFL fa le fezioni RC, EF [ cor, 
prop. 8. ) parallele fra loro , e fono uguali di corru¬ 
zione; perciò ( prop. 29. lib. 2. ) le rette ER, CF 
faranno uguali, e parallele. Similmente le uguali ret¬ 
te FL , CD fi -dimoftrano parallele ; onde le rette FC, 
LD faranno ancora uguali, e parallele; laonde ( prop. 
5 - ed all'. 1. ) le rette ER, LD faranno eziandio pa¬ 
rallele , ed uguali fra loro ; Acchè [ prop. 29. lib. 2. ] 
ja retta EL farà parallela, ed uguale alla retta RD. 
Dunque [ prop. 9. lib. 2. ] farà F angolo RCD=EFL, 
1 *-angolo CRD=FEL, ec. ed il triangolo EFL limile, 
e d uguale al triangolo RCD. Ma ( cor. prop. 8. ) la 
rec ta BM è parallela alla retta EL, a cui lì è già di- 
inoftrata parallela la retta RD ; e però [ prop. 5. 1 
farà RD parallela al lato BM. Perciò ( cor. prop. 7. 

3. ) il triangolo RCD farà fimile al triangolo 
®vM, ed è flato dimoftrato anche Amile al triangolo 
^FL ; laonde ( cor. def. 1. lib. 3. ) farà il triangolo 
LFL Amile al triangolo BCM . 

Ma il triangolo BCM fta al Amile triangolo 

£FL : :CM 2 : FL 2 ( prop. 13. lib. 3. ); e ne’trian¬ 
goli ACM, AFL [ cor. prop. 7. lib. 3. ] Amili fra 

W 0 abbiamo CM 2 : FL 2 : : AM 2 : AL 2 , e ( tirate le 
tette LI, ZM ) ne’ Amili triangoli AZM, ALI abbia¬ 
do AM 2 : AL 2 : : AZ 2 : AI 2 . Adunque ( aflT. 1. ) fta- 
ra la bafe BCM alla fezione parallela EFL 

• • AZ 2 : Al 2 ; cioè come i quadrati delle diftanze di 
piani dal vertice della piramide. II che , ec. 
corollario l ( Tav. VII. Fig. 32. ) Lo fteflo 
. l verifica delle piramidi poligone perchè A dividono 
«Frettante piramidi triangolari ugualmente alte, quan- 
1 fono i lati della bafe, meno due . 
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Così la piramide quadrilatera BCFGI fi divide in 
*iue piramidi triangolariBCFI , BIFG ugualmente alte, 
e qualfivoglia fezione AEML parallela alla bafe fi dir 
modra fimile alla della bafe CFGI . Perciocché i due 
triangoli IFC , FGI, per la dimodrazione antecedente, 
fono limili ai triangoli AEL , ELM, e Umilmente po¬ 
lli ; perciò tutta la bafe ICFG farà limile a tutta la 
fezione AEML ; e così delie altre. 

corollario il. ( Tav. VII. Fig. 31.) Per la qual 
cofa in ogni piramide le fezioni parallele alla bafe, co¬ 
minciando dalla della bafe, e profeguendo lino al ver¬ 
tice decrefcono nella ragione de’ quadrati delle loro di* 
danze dalla cima. Se, verbigrazia , tutta P altezza, o 
didanza AZ farà tripla della didanza AI, in tal cafo 
la fezione EFL farà la nona parte della bafe BCM; 

efifendofi dimodrato BCM : EFL : : AZ 1 : AI 2 ; cioè 
• *9:1» * n efempio ; onde invertendo abbiam® 

EFL : BCM : : AI 1 : AZ 2 , cioè : : 1 :9 . 

COROLLARIO in. Inoltre perchè il circolo bafe del 
cono ( cor. 3-prop. 1. lib. 5 ) è un poligono regolare 
d* infiniti lati, perciò il cono fi dee confiderai come 
una piramide poligona d’ infiniti > lati, e le fezioni del 
cono parallele alla bafe faranno limili alla dada bafe» 
cioè faranno circoli dalla bafe fino al vertice decre¬ 
menti nella ragione dei quadrati delle loro didanze dal 
vertice. 

COROLLARIO iv. ( Tav. VII. Fig. 31. ) Data l’al¬ 
tezza. ZI d’ una piramide tronca BELMCF, fi troverà 
facilmente I* altezza AI della mancante porzione, o & 
piramide AEFL . Imperciocché dall’ antecedente di' 
modrazione abbiamo CM : FL : : AZ : AI, e dividendi 
( prop. 5. lib. 1.) farà CM-FL : FL : : AZ-AI : & » 
cioè CM—FL : FL : : IZ : AI. Sicché ai tre termini c °' 
gniti, e dati CM-FL, o fia DM, FL , IZ fi trov* 
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\ prop. 6 . lib. 3., o prop. io. lib. 1.) il quarto ter- 
proporzionale, che farà 1’ altezza ricercata AI 
Similmente ( Tav. VII. Fig. ao . ) data 1 ’ altezza 
del tronco dicono retto MSCEBF, fi troverà Fai- 
* ezza AZ del cono mancante ASM, facendo la regola di 
Proporzione BL—ZM : ZM : : ZL al quarto proporzio- 
? c *?. e rara A ^> come facilmente fi può compren¬ 

ere dalle antecedenti dimoftrazioni. 

PROPOSIZIONE XII . 

TEOREMA. TAV. VII. FIG. 33. 34. 

■Lie piramidi ugualmente alte fono fra loro nella rai 
gioire delle loro bali. 

UouH rT_ P A Ì 7 an ’ Ì A ™,ABCDL abbiano le altezze 

ABrni ELAZ * fl r v amide EFHM all» piramide 

A 15 CDL come la bafe FHM alla bafe BCDL. 

Dimostrazione. Imperciocché l’una, e l’altra pi¬ 
an cV* ,nte ? d * comporta da altrettanti piani paralleli 
a bafe, e fiatili, e Umilmente podi, e decrefcenti 
1 ragione quadrata delle loro diftanze dal vertice 
Stani, lono gli elementi, o fia punti nell’altezza EI ’ 
" AZ ; che pero dalle uguali altezze EI, AZ fi men¬ 
tano a piacere parti uguali ES, AR, e pei pumi S , 

FHM nrnT ! T” TVXY Paralleli alle bafi 

Sù B ( CDE ’ efez,on ; GK p. TVXY (prop.antec.) 
iranno limili alle cornfpondenti bali ; onde farà 

: GKO : : Ei 1 : ÈS 1 , o fia : : ÀZ 1 : ATf 1 ( effen- 
« di coftruzione, e d’ ipotefi EI=AZ, ed ES=AR ) 
^defimamente ( cor. 2. prop. antec- ) farà 

&fl^ XY:: ^ 1:A ^ 2 ’ e P erò ( a(r - «■ ) ^ 

HM: GKO:: BCDL: TVXY, e permutando (prop. 
J - «D. I. ) farà la bafe FHM alla bafe BCDL come 
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la fezione GKO alla fezione ugualmente alta 7 VXY; 
il che Tempre fi verifica di tutte le fezioni ugualmen¬ 
te ahe; perciò raccogliendo [ prop. 9. lib. 1. ] farà 
la bafe FHM alla baie 3 CDL, come la fomma di 
tutte le fezioni, o piani, che coftituiicono la piramide 
EFHM , alla fomma di altrettanti piani, o lezioni, che 
compongono tutta la piramide ABCDL; cioè farà la 
piramide ad un’ altra piramide ugualmente alta, come 
la bafe -delia prima alla bafe dell’ altra. Il che, ec. 

Sono le prop. 5., e 6 . del lib. 12. d’Euclide . 

COROLLARIO I. Dunque le piramidi ugualmente al¬ 
te faranno uguali fra loro, fe avranno le bali uguali » 

COROLLARIO il Parimente i coni ugualmente al» 
fono fra loro, come le loro bafi, cioè come i cerchi» 
bali di efli coni; poiché i coni ( cor. 3. prop. li. ) 
fono piramidi poligone d’ infiniti lati. 

E* la prop. 11. del lib. 12. d* Euclide. 

Confeguentemente fe i circoli, bafi de’ coni, faran¬ 
no uguali tra loro, anche i coni ugualmente alti fa' 
ranno uguali. 

COROLLARIO IH. Perchè i cerchi, bafi de’ con 1 
( cor. 4. prop. 2. lib. 5. ) fono tra di loro come 1 
quadrati de* loro raggi, o diametri ; perciò i coni ugual' 
mente alti, che, per dimoftrazione, Hanno tra di lo»* 
nella ragione delle bafi, fiaranno ancora fra loro cO' 
me i quadrati de* raggi, o de’ diametri delle bafi • 

PROPOSIZIONE XIII. 

TEOREMA TAV. VIII. FIG. 35. 

Il prifina è triplo della piramide, che ha la flelTa» 
o ugual bafe, e la medefima, o uguale altezza. 

1. Sia dato il prifma triangolare BCLEFA, nel 
le fi tirino i diametri BE, AB, AL de’ fuoi paralleli'’ 
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grammi * e fi avranno i due piani triangoli ABL, ABE 
Che fegherarniQ il prifma nelle tre piramidi ABLc! 
“FEA, ABLE uguali fra loro. 

dimostrazione. Le due piramidi ABLC, BFEA 
V cor. I. prop antec. ) fono uguali fra loro, perchè 
hanno ( def. 6. ) le bali BCL, AFE Uguali, elame- 

Brt icc tHZ > effe ? d ° P° fle tra 1 P' an ‘ paralleli 
ARpì? A r £ ' n ° tr ? fe per ver,,ce dei,a piramide 
ri pd/' P re / nd€ra 11 P unto A, allora la fua bafe fa¬ 
ri.. EBF ’, * V° r -. '• P ro P- antec. ) farà effa pirami¬ 
de uguale alla piramide ABLE ( il cui vertice è il 
punto a, e la bafe EBL ) perchè hanno le bari EBF, 

la ft ir F ,° P- l8 ‘ ! lb ' ,*• J u g uali fra loro, ed hanno 
ltefla altezza , che è la perpendicolare tirata dal ver- 

in com “” e t fopra a P iano EFBL > in cui ritrovane 

ABO ucci" A°m f p gU c nZa ( a<r - ’■) le ,re Piramidi 
A°CL, BFEA, ABLE fono uguali tra loro, ed in- 

fif rcI erC is aff ‘ "• ) coft Knifcono 1’ intero prifma 
^LEFA. Dunque elfo prifma è triplo della pirami- 
e inferma, cioè che ha la rteffa bafe , e la rteffa 
,1 e2za 1. de * prifma ’ e perchè le piramidi ugualmente 
fo C ’ r C ^ anno . ^ uguali ( cor. i. prop. antec. ) 
t r ;' ? , ^ oro u g ua ^ » perciò il pridna triangolare farà 

•Pio di ogni piramide , che abbia la bafe, e 1* W 
“ uguali a quelle del prifma. Il che ec. 

, P ro P- 7 - deI ii. d’ Euclide, 
fi n’ Y ì 1 Pnfma farà P oIi g° no i a Uora ( prop. 8. ) 

luah? dlv, . d f e pnfmi Angolari, ciafcuno de’ 
tj j‘ tri P l0 aeH» piramide triangolare, che glifa- 
Prefi / Wa ; e pe ? t , uttl 1 prlfmi tria ngolari, indente 
t()i ‘« faranno tripli di tutte le piramidi triangolari ad 

hinlò i r n te, . infleme prefe « cioè 11 P rifma poligono è 
hjf e de la P'ramide poligona , che ha la frettalo ugual 
> e la frena, o uguale altezza del prifma. Ilcheec. 

p ARTE 17. 
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-Come il prifina poligono CH (Tav. Vili. Fig. 36.) 
è triplo della piramide poligona AFBCDE . Percioc¬ 
ché il prifma triangolare ADBILC , per la dimoflra- 
zione antecedente è triplo della piramide ADBC ; il 
prifma triangolare ADBIHF è triplo delia piramide in- 
lcrittagli AFBD; ed il prifma triangolare ADElHG è 
triplo della piramide ADEF *, ficché tutto il prifma CH 
è triplo di tutta la piramide AFBCDE . Lo (ledo s 
inrende di qualunque altro prifma poligono. Il che ec. 

COROLLARIO l. Medefimamente il cilindro è .triplo 
del cono inferitogli, cioè che abbia la medefima , o 
ugual bafe, e la Beffa , o uguale altezza del cilindro* 
perciocché il cilindro è prifma , ed il Cono è pirami* 
de d* infiniti lati. 

E’ la prop. io. del lib. 12,. d’Euclide. 

COROLLARIO il. Dunque la piramide è la terza parte 
«del prifma, ed il cono è la terza parte del cilindro t 
quando hanno bali, ed altezze uguali. 

Ma la iolidirà del prifma, o del cilindro ( prop. 10» 
e cor. ) fi ritrova moltiplicando, la fuperficie della h& e 
nell’ altezza ; dunque la folidità della piramide, o del 
cono fi otterrà moltiplicando la fuperficie della ba^ 
per la terza parte della fua altezza. 

Se la piramide farà tronca , come ( Tav. VII. E 1 ?* 
31. ) BELMCF , a trovarne la folidità, fi trovi p rl " 
inamente ( cor. 4. prop. ti. ) T altezza AI della p a j' 
te recifa AEFL, per avere tutta F altezza AZ de* 1 ^ 
antera piramide, pofeia trovifi, come fi è detto 
anzi, la iolidità di tutta la piramide ABCM, e q lie . 
della parte recifa AEFL, e Éottraggafi quella AEFL 
tutta ABCM, il refiduo farà la folidità della pira# 1 
tronca B LMCF. 0 

Nelli# Beffa maniera fi trova la folidità d’ un c ° n 
tronco MSCEBF ( Tav. VII. Fig. 10. ) fegato da 1 
piano SM parallelo alla bafe CEBF ; trovando P rl11 
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V'« 7 - 4- prop. II. ) r altezza AZ del cono recifo 
ASMj indi la folidità di tutto il cono ACEBF e i, 
“t" 1 paTO recita ASM, che fottratta dal 
MSCEBF^' re ^ em a Po,cbta ^ e * cono tronco 

PROPOSIZIONE X ir. 

TEOREMA. TAV. Vili. FIG. 37. 

v 5 e un prifma ( AM) farà fegato da un piano ( KLZ ^ 
Parallelo alla baie ABC ; le pafti, o fegmenti ( AK^ 
M ) di elio, faranno ira Joro nella ragione delle al- 
*ezze [ SI, 1F ], o Bei lati ( BZ, ZF f.i 
te DI ^ OSTRAZIONE - Imperciocché la folidità della par¬ 
ca cr ( m P 7;- è U S uale al P™dotto dell’ altez- 

• SI nella bafe ABC ; e la folidità della parte LM 
guagha d prodotto dell’ altezza IF nella bafe KLZ 
^dunque il prifma AK al prifma LM : : ABCxIS : 

Anr XlF vt 7 d 1 J Vldendo V ult,I P a ragione per le bafi 
C, KLZ ( prop 9 . ) uguali fra loro , rimarrà 

ri? 't* V ^ J 1 pnln,a ’ 0 P arle AK al prifma 
SM.. IS.-IF. Inoltre ( tirate le rette BS, ZI ) per - 

<-1 piani ABC,KLZ fono fegati dal piano BFS, per- 

£■ ( C °7t pr ,° P ' ?• ) ' a fez,one B S farà parallela alla 

BZ 7 F ìr V r ? P -S- lib - ?• ) eterno 

• •, S , r , p ’ e ~ è 8' a tlimoftrato il prifma AK 
' pifma LM: SI : IF, e però [ ,ff. ] Vara anche 
prifma AK al prifma. LM : : BZ : ZF o • • AT . T c 
ec - eifendo BZ=AL, e ZF=LE ec. 

0 £ or OLLARIO i. Abbiamo dimoftrato, che la parte 
«3 prifma AK, ila alla parte, o prifma LM, co- 
] at e 1 altezza SI all’ altezza IF, o come il lato AL ai 
Ài?,, ’ e com ponendo ( prop. 4. lib. 1. ) f ar à 

cioè 1* intero priima 


tC)6 elementi duella geometria 
AM Ha alla parte LM , come il lato AE alla parte LE, 
o ila come 1 ’ altezza FS alla Tua parte FI . Nella 
He fifa maniera li dimoftra AM : AK : : AE : AL : : FS : SI. 

corollario li. ( Tav.VIII. Ftg. 38. ) Lo Beffo 
dimoftrafi de’cilindrj, perchè fono prifmi d’infiniti lati. 

Inoltre in qualunque cilindro AM fegato da un pia¬ 
no EF parallelo alla baie AB farà la parte, o cilindro 
AF alla parte, o cilindro EM, come 1 * alfe SI all’ af¬ 
fé IZ ; poiché ( prop. 28. lib. 2. ) è il lato AE=^SI> 
ed il lato EC=IZ. 

E’ la prop. 13. del lib. 12. d* Euclide* 


PROPOSIZIONE Xr. 


1 


prifmi ugualmente alti fono fra loro nella ragione 
delle bali. 

DIMOSTRAZIONE. I prifmi ( prop. 13. ) fono tri¬ 
pli delle piramidi in effi infcritte ; ma le piramidi 
ugualmente alte ( prop. 11. ) fono fra loro come l c 
bafi . Dunque ( prop. 11. lib. 1. ) anche i prifm 1 
che fono tripli delie piramidi ftaranno tra di loro nel¬ 
la ragione delle proprie loro bali, quando fono ugual' 
mente alti . Il che, ec. 

E* la prop. 32. del lib. 11. d* Euclide . 

COROLLARIO. I. Dunque fe i prifmi ugualmente A' 
ti avranno la Beffa bafe , o bafi uguali, faranno ugnai 1 
fra loro. 

Sono le prop. 30., e 31. del lib. 11. d* Euclidi; 

corollario II. Le medefime cofe fi verificano de 
cilindri, che fono prifmi d* infiniti .lati* 
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PROPOSIZIONE XVI. 

TEOREMA. TAV. Vili. FIG. 39; 40. 

^ r GL ) ’ Che hanno le bafi u S uaIi 

\ ABC, GHI ) fono fra loro nella ragione delle loro 
altezze ( AE, GZ ). 

dimostrazione. Dalla maggiore altezza AE fi ta¬ 
gli la parte AT uguale alla minore GZ , e pel punto 
* fi conduca il piano TRM parallelo alla bafe ABC; 

prifma AM ( cor. 1. prop. antec. ) farà uguale al 
Pnfma GL. Ma il prifma AD fta al prifma 
1 : cor * r - prop. 14. ) ; ficchè loftituen- 

«o il pnfma GL all’ ugual prifma AM e GZ invece 
di uguale altezza AT, farà il prifma AD al prifma 
^L r come 1 * altezza AE all* altezza GZ . Il che, ec. 
v Corollario i. Le piramidi ancora, perchè fono 
^nple de* prifmi ad effe circofcritti, fe avranno la 
effa, o uguali bafi, daranno tra di loro nella ragìo* 
ne delle altezze ( cor. 1. prop. 16. lib. 1. ). 

corollario 11. Lo dello s* intende dimodratode* 
5 1,n dri, e de’ coni, perchè i cilindri fonò prifmi, ed 
c oni fono piramidi d’ infiniti lati. 

E* la- prop. 14. del lib. 12. d* Euclide . 

PROPOSIZIONE Xril. 


TEOREMA. TAV. Vili. FIG. 41. 41. 

in c I ualunc I ue P rifmi ( AD , GL ) fono fra loro 
ragione compoda dalle ragioni delle bafi ( ABCXY, 
}> e delle altezze ( AÈ, GZ ). 


ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 
Dal prifma più alto AD , come nella prdpofizione 
antecedente, fi tagli con un piano la parte , o fia \\ 
prifma AM ugualmente alto, che il prifma GL. 

DIMOSTRAZIONE. Dei tre prifmi AD, AM , GL il 
primo AD ( cor. i. prop. 14. ) fia al fecondo 
AM : : AE : AT , cioè , foftituendo GZ , per 1 ’ uguale 
AT , fia il prifma AD : AM : : AE : GZ. 

Il fecondo prifina AM ( prop. 15. ) fia al terzo 
ugualmente alto GL, come la bafe ABCXY alla bafe 
GHI. Dunque ( prop. 17. lib. 1. ) ftarà il primo AD 
al terzo prifma GL irr ragione comporta dalle due ra¬ 
gioni AE:GZ, del primo al fecondo, ed 
ABCXY : GHI del fecondo al terzo ; vale a dire( cor. 
5. def. 6 . lib. 1. ) ftarà il prifma AD : GL : 1 ABCXY 
XAE : GHIxGZ . Il che , ec. 

COROLLARIO I. ( Tav. VIII. Fig* 43. 44. ) Se t 
prifmi AD, GL faranno limili, cioè terminati da ugual 
numero di piani fimili, e fimilmente pofti ; vale a dire 
fe farà AE : GZ : : AK : GV : : AB : GH : : BC : HI ec., 
e gli angoli corrifpondenti faranno uguali EAB=:ZGH * 
EÀK=ZGV, KAB=VGH , ec. allora ( prop. 13., e 

lib. y. ) fi avrà la bafe ABCK : GHIV : : AB 2 : GH ♦ 

o ::AE 1 :GZ 2 ’ ec. ; ma per 1 ’ antecedente dimoftra' 
zione, abbiamo AD : GL : : ABCKxAE : GHIVxGZ, * 

foftituendo la ragione AE 1 : GZ 2 in luogo della t*** 
gione uguale ABCK : GHIV, avremo 

AD : GL: : A£ 2 XAE : GZ\GZ , cioè farà 

AD : GL : : AE^ : GZ^. Ma, d’ ipotefi , abbiamo 
AE : GZ : : AK : GV : : AB : GH ec. ; laonde [ prop. M* 

lib. 1. ] farà eziandio AE^ : GZ^ : : AK^ : GV^ 

: : AB 3 : GH* ec. ; adunque ( aflioma 1. ) farà 


1 S _ R ° s F * T °- m 
AD :GL::ÀK* :GV* ::AB 5 :GH ! ec. ; cìoAiprifim 

, m 'l' tanno fra loro come i cubi de’ lati omologhi, o 
«elle altezze. 

Se dunque i lati dì un prifma faranno quadrupli de* 
kti omologhi d’ un altro prifma limile, in tal cafo il 
Primo farà feflantaquattro volte maggiore del fecondo 
pnlma ec. 

Contiene la- pop. 33. del lib. n. d’ Euclide. 

Corollario H. Le medefnne cofe fi verificano del-* 
, piramidi , perchè [ prop. 13. ] fono sùtriple 

« e i prilini circofcritti . 

COROLLARIO ni. Lo (ledo fi dimoftra de’’ cilindri 
«mili r e de* coni limili, perchè i cilindri fono prifmì 
1 conr fono piramidi d’ infiniti lati. Per là qual 
1 cilindri, o i coni daranno fra loro come i cubi 
e he loro altezze, o come i cubi de’ diametri,0 rag- 
8 1 delle loro bafi ; poiché ( def. 17. ) hanno i dia- 
nietri 9 o raggi delle bali nella ragione delle altezze, 

PROPOSIZIONE X V JEL 


Y TEOREMA. TAV. Vili. F1G. 45. 46. 

^prifmi [ AD, GL ], che hanno le bali in recipno- 
lord agÌl ° ne ^ altCZZe ^ AE ’ GZ )> fonò uguali fra- 


Scambievolmente i prifmi uguali hanno le bali in 
*S l °ne reciproca delle lóro altezze. 

^JMOStraztONE. Imperciocché abbiamo, d’ipotefi, 

Afìr^ HI: ‘ * oncle ( P ro P- *• llb - *• ) 

U&, f< A E=GHIxGZ; cioè (prop. io. ) il prifma AD 
§ u ale al prifma. GL . Il che ec. 

Se 11 P r,fina A ^> farà uguale al prifma GL, cioè 
^XAE=;GHIxGZ, allora diffolvendo ( cor. 1 prop. a 
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lib. i. ) fi avrà ABC : GHI : : GZ : AE ; cioè i prifinr 
uguali hanno le bafi in ragione reciproca delle altezze. 
Il che, ec. 

COROLLARIO. Lo fteflo fi verifica delle piramidi r 
de’ cilindri, e de’ coni , come refta evidente dalle an» 
tecedenti dimortrazioni * 

PROPOSIZIONE XIX. 


TEOREMA. TAV. Vili. FTG. 47. 

jLa sfera è uguale a due terze parti del cilindro cir- 
cofcritto. 

Sia ABCL un quadrato in cui fi tiri il diametro AC, 
e dal centro A col raggio AL , o AB defcrivafi T ar' 
co LFB, che farà ( def. 7. lib. 4. ) la quarta parte 
della periferia del cerchio, ed il triangolo miftilinetf 
ALB [ def. 4. lib- 4. ] farà un quadrante del cerchi o* 

Tirili il raggio AF , e pel punto F la retta ST pa" 
rallela al lato AB (prop. 23. lib. 1. ) . Concepitali, che 
il quadrato ABCL col triangolo ALC, e col quadrai^ 
te ALFB del cerchio , fi rivolgano intorno intorno a * 
lato immobile AL finattanto che ritornino al medefim^ 
luogo, da cui cominciarono a muoverli, lafciando lfl 
ogni politura il loro vertigio . In elfo rivolgimento 
quadrato ABCL ( definizione io. ) defcriverà il citi* 1 ' 
dro CD ; il triangolo rettangolo ALC ( def. 1 t- ) 
defcriverà il cono ACQMX, ed il quadrante ALo 
C def. 13. ) defcriverà l* emisfero LBIDZ . Il cilind^ 
( cor. prop. io. ) è comporto da altrettanti piani ci*' 
coli uguali, i cui raggi fono AB, LC, ST ec., 
ti fono gli elementi, o punti nella perpendicolare AL» 
Il cono è parimente formato da ugual uumero di cer< * 
chi decrementi [ cor. 3. prop, n. ] dal punto Ln fl 



libro sesto. zoi 
al punto A, 1 cui raggi fono le rette LC, SR ec., 


.i * . 7 — •> ec., 

cit)e gli clementi del triangolo ALC. Medefimamente 
i emisfero è comporto dallo fteflo numero di cerchi * 

». _:_: /*_ a n ri? • ... 


r ——~ ““iiit.u ut sereni y 

» cui raggi fono AB, SF ec. decrefcenti dal punto A 
fino al punto L. In confeguenza i tre defcritti iolidi 
fono comporti da ugual numero di elementi cioè di 
piani circoli. 

dimostrazione. Sia ST il raggio di uno degli 
uguali circoli coftituenti il cilindro, farà SF il raggio 
del corrifpondente circolo nell’ emisfero, ed SR farà 
d raggio del circolo corrifpondente nel cono . Ma per¬ 
chè i cerchi ( cor. 4. prop. 1. lib. 5. ) fono fra lo¬ 
ro come 1 quadrati de* raggi ; perciò i cerchi deferir¬ 
ti dal raggio ST nel cilindro, dal raggio SF nell’ emi¬ 
sfero, e dal raggio SR nel cono faranno tra di loro 
come i quadrati de’ raggi ST, SF, SR; ed emendo 
«1 cortruzione ST=AB, ed AB=AF, però ( aff. 1. ) 
larà ST=AF. Abbiamo inoltre ( cor. prop. 7. lib. ? 1 
AL : LC : : AS : SR , e d’ ipotefi è AL=LC, onde fa¬ 
ta ancora AS=SR ; e però, alle linee ST „ SR fofti- 
tuendo le uguali rette AF, AS, allora i cerchi deferit- 
h da’ raggi ST, SF, SR, i quali di dimoftrazionefo- 
n ° fra loro come i quadrati di erti raggi, ftaranno an¬ 
cora tra di loro come i quadrati delle rette AF, SF 
ASj ma ( cor. 1. prop. 18. lib. 3. ) abbiamo * 

AF = SF 2 -f AS 1 ; adunque anche il cerchio de¬ 
fitto dal raggio ST nel cilindro farà uguale ai due 
<*rchi defcritti da’ raggi SF nell’ emisfero, ed SR nel 
fono Se dunque dal cerchio deferitto dal raggio ST 
e cilindro li toglierà il cerchio corrifpondente de¬ 
critto dal raggio SR nel cono, rimarrà il cerchio de- 
«Itto dal corrifpondente raggio SF nell’ emisfero. La 
rif H C °k dimortrafi di tutti i corrifpondenti cerchi, 
* e compongono i fuddetti tre iolidi. Dunque fottraendo 
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la Solidità del cono da quella del cilindro, il refiduo 
farà la folidità dell’ emisfero. Ma il cono ( cor. i. 
prop. 13) è la terza parte del cilindro circofcritto, cioè 
che fi a ugualmente alto, ed abbia la ftefla baie; con- 
Tegnentemente 1’ emisfero farà uguale alle rimanenti due 
terze parti del circofcritto cilindro . 

Quanto lì è dimoftrato dell’ emisfero , s’ intende' 
anche dimoftrato del fuo doppio, cioè di tutta la sfe¬ 
ra , il cui cilindro circofcritto è doppio del cilindro 
circofcritto all’ emisfero, come fi può oflervare nella 
Fj g. 48. 

Dunque la folidità della sfera è uguale a due terzi 
del circofcritto cilindro . Il che , ec. 

E’ il corollario della prop. 32. del libro della sfera,, 
e del cilindro di Archimede. 

COROLLARIO I. Per la qual colà la sfera fta al cilin—- 
dro circofcritto : : 1: 3 , ed invertendo il cilindro fta 
alla sfera infcritta :: 3 : 2. 

COROLLARIO II. Adunque trovata (cor. prop. io.) 
ia folidità del circofcritto cilindro, fe da efta fi to¬ 
glierà la terza parte, il refiduo farà la folidità della 
stera. Inoltre perchè il cono è la terza parte del ci¬ 
lindro circofcritto, perciò la sfera è doppia di eftb 
cono; confeguentemente i fuddetti tre folidi, cioè il 
cilindro circofcritto , la sfera , ed il cono ftanno fi* 
loro come i numeri 3,2,1. 

COROLLARIO ni. lì diametro della sfera, che ^ 
uguale al diametro della bafe del cilindro circofcritto, 
fi chiami a , e fupponiamo, che la ragione del dia¬ 
metro alla periferia del cerchio fia : : m : n ( eflfa ra¬ 
gione fècondo Archimede è proflimamente : : 7 : H t 
c fecondo Mezio è ri 1 1 3 : 3 55 > e più appròflìmant® 
alla vera è :: 100000 : 314172 ; come già * abbiamo 
detto nell’ annotaz. 1. della prop. 7. del lib. 5. ), 6 
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fi avra la proporzione minila al quarto temine —— 

m 

( prop. io. lib. r. ) ; laonde la circonferenza del cer¬ 
chio inaflìmo della sfera, o fia del cerchio bafe del 

cilindro circofcritto farà Z?-, e 1’ areà , o fuperficie di 

e fio cerchio ( cor. i. prop. 7. lib. 5. ) farà 

^ X-, , cioè _* ( il cui quadruplo è a 71 ). 

4 m A m m 

Or perchè 1 * alfe del cilindro circofcritto ( def. 20.) 
* parimente a , perciò la folidità di elfo cilindro (cor. 

P r op. iOi ) fara aX — Z, cioè Z n , la cui terza par¬ 
afa x 4^ Ani 

^ -- farà la folidità del cono infcritto al medefimo 

i 2 m ^ 

^indro, e la folidità della sfera farà la n , cioè 

( al» llm 

\ aritm. 116. ) farà_, doppia della folidità del co- 

6 rn 2 

pel corollario- antecedente . Ma jZ xZZZ dà pari- 
J ^ m 

^ente il prodotto--Per la qual cofa la folidità 

r 6 m 

tl1 * sfera fi troverà ancora moltiplicando il ter^o del 

a 8 gio y 0 fio. la fejla parte del diametro _? > per 
Q n 6 

» c ^ c l d quadruplo del cerchio maffimo della me* 

TTl M 

dt f l ma .fera. 
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Inoltre moltiplicando — , cioè i due terzi del dia - 
3 

2 

metro della sfera per _ fupetficie del cerchio majfir 

3 

mo , il prodotto ( aritm. 133. ) farà eziandio _ * 

. ixm 

cioè - vale a dire la medefìma folidità della sfera • 

6m 

COROLLARIO iv. Perchè la ragione m : n del dia¬ 
metro alla circonferenza fecondo Archimede, è 7:22-, 
cioè abbiamo ^=7, ed /z=i2, offìa.m:n : : 7 :12 , per- 
cià (prop. 1. lib. x.) farà jn=2im, e moltiplicandi 

quella equazione per 3 a) , triplo cubo del diametri 
( all. 4. ) avremo 21 a) n=66a^m, e dividendo que" 

fta equazione per 6 m ( aff. 5. ) farà 2Ia * n = n g} f 

6 m } n 

e diflolvendo avraflì la proporzione 21:11 Ila} : ’ 

ma è il cubo del diametro, ed è la folidità 

6m 

della sfera, come abbiamo dimoftrato antecedentemente* 
Adunque dato il diametro della sfera , fe il cubo 
ejfo diametro fi moltiplicherà per 11, ed il prodotto fi & 
viderà per 11 , il quoziente Jarà la folidità della sfi rai 
ovvero fecciafi la regola di proporzione 11 all’ ll ’ 
come il cubo del diametro della data sfera al quat t£> 
termine proporzionale, che farà la folidità della med e " 
/ima sfera • 


libro sesto . 


zoS 


PROPOSIZIONE XX ; 


TEOREMA. 


Le sfere fra loro danno in ragione triplicata, cioè 
some i cubi, de’ loro diametri, o fia de* loro rae<ri. 

dimostrazione . Tutti i cilindri circofcritti alle 
sfere ( def. io. ) fono retti , ed hanno i diametri 
|J*lle bali uguali alle loro altezze ; e però ( def. iy. ) 
feno limili. Ma (cor. i. propof. antec. ) il cilindro 
? ta alla sfera infcntta : : 3 :1; perciò ( ad. 1. ) un c j_ 
j|ndro da alla sfera in eflo infcritta come un altro ci- 
«ndro alla sfera , che gli è infcrkta ; ed alternando 
VProp. 3. lib. 1. ) darà un cilindro ad un altro 
male cilindro, come la sfera infcritta nel primo alla 
ste ra infcritta nel fecondo; ed i cilindri limili ( cor. 
3 * prop. 1 y. ) danno fra loro come i cubi de’ dia¬ 
metri, o raggi delle bad ; adunque ( alf. 1. ) anche 
e sfere daranno tra loro come i cubi de* loro dia- 
j metri > c ^e [ def. 10. ] fono uguali ai diametri del- 
* e hafi de’ medefimi cilindri ; ovvero daranno tra di 
• ° r ° come i cubi de' propri raggi; eflendo che (cor. 
• prop j 6. lib. 1. ) la ragione de’ raggi è la me- 
. UI Da di quella de diametri. Adunque le sfere ec 
1 che ec. 


E* la prop. 18. del lib. 11. d’ Euclide. 

6 Corollario. Dunque la sfera, il cui diametro è 
a U’ »} all Y fera ’ cui diamet ™ da 1 , come 216 
ti-i l 9 ma 11 ^ * ^ : 1 ’ e P er ° un d * am ctrO 

di 0 ’ 0 ^ un raggio triplo defcrive una sfera ven- 
v °l te maggiore di quella defcritta dal raggio fem- 
ti c Ce ' ra SS'° quintuplo defcrive una sfera ccntoven* 
e ,n uue volte maggiore della sfera defcritta dal raggi© 
o ^Phce, e così difcorrendo degli altri. 


lofl elementi della geometria 

annotazione. Le mifure noflrali, di cui ci fervia¬ 
mo per mifurare le figure folide fono i cubi, ed i paral¬ 
lelepipedi coltituiti dalle mifure lineari, di cui abbiamo 
fatta menzione nel corollario terzo della def. 36. del 
lib. i. ; cioè 

L* oncia cubica , che è un cubo, il quale ha un* 
oncia di lunghezza , un’ oncia di larghezza , ed un’ on¬ 
cia di altezzza , o ila di groflezza, e perchè 1’ oncia 
lineare è # divifa in dodici punti lineari , 1* oncia cubi¬ 
ca conterrà 1718 punti cubici , o fieno cubi aventi lun¬ 
ghezza , larghezza, e groflezza di un punto lineare. 
E per la fteffa ragione ciafcun punto cubico contiene 
1718. atomi cubici . 

IL piede cubico , che è il cubo d’ un piede liprando» 
e contiene 1718 oncie cubiche . 

IL trabucco cubo , che ha fei piedi li prandi di lui** 
ghezza, fei di largheza, e fei di groflezza, e perciò 
contiene 116 piedi cubici. 

IL piede del trabucco cubo è un parallelepipedo , eh* 
ha un trabucco di lunghezza, un trabucco di larghezza» 
ed un piede di groflezza, e però contiene trenta^ 1 
piedi cubici. 

L* oncia del trabucco cubo è un parallelepipedo lu* 1 " 
go un trabucco, largo un trabucco , e alto un’ oncia i 
onde contiene 5184 oncie cubiche. 

V oncia del piede cubico è un parallelepipedo I*?*' 
go un piede, largo un piede, ed alto un’ oncia ; p erCl ° 
contiene 144 oncie cubiche. Lo fteflo fi dee intenda 
re de* punti, ed atomi del piede cubico ; e del 
bucco cubo ec. 

La ufa cubica è un cubo, che ha cinque piedi 1^. 
nuali di lunghezza, cinque di larghezza, e cinqu e . . 
groflezza; laonde contiene 115 piedi manuali cubi cl * 
e ciafcuno di eflì piedi contiene 511 oncifc cubici * 
perchè effo piede ha foltanto ott’ oncie di lungh e 
za ec. 
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Se h lunghezza AB [ Tav. Vili. Fig.43.] del prif- 
AD farà, verbigrazia, di onde 6, e la larghezza 
' y ’ o ( che s’ intende perpendicolare alla lun¬ 
ghezza AB ) ha di oncie 4, 1* are a della bafe ABCK. 
> c ® r * /* P ro P* 3 1 * Hb» ) larà 24 oncie quadrate; 
a 1 altezza AE di 20 oncie; moltiplicando la bafe 
provata di 24 oncie fuperficiali peri’altezza 20 (prop. 

o- ) il prodotto 480 efprimerà la Solidità - del dato 
Ptilnia AD, cioè farà 480 oncie cubiche 

Similmente (Tav Vili. Fig. 48. ) fe'il diametro 
«1 cerchio GN, bafe del cilindro GC, farà di 42 
n cie, la fua periferia ( annotaz. 1. prop. 7. ljfc>. c ì 
‘ira 1 3 2 oncie lineari, e 1 ’ area di etto cerchio ( cor 

ciùnS r ° P * 5 ) fl tr0verà e(Tere di 2386 onde 

2 *"* L altezza GM, o fiaHL del cilindro ha pari- 
4 "‘ e J' 0,,Cie 41 ’ ìa fua rolidità (cor. prop. io./farà 
S) 86 >^ J* 11 , 1 onc,e cubiche - Ma Eccome il 
f e V r °’ Ch v h \ alte2za u S ,,alc al diametro della ba- 
1 ‘ 10, )P UÒ e » e te circofcrittoalla sfera HBIDZL 
R abbia ugual diametro DB, o HL ; ed effendo la 
^^ dita cldla sfera ( prop. 19. ) iguale ai due ferri 

sfera HfittrT T f T *, P erc " la , folidirà della 
A r , btBlDZL, che abbia il diametro di 42 ondo 

di 38808 oncie cubiche, che fono i due terzi di 
J -11 » folidità ritrovata del cilindro circoferitto CC 
è # ,ne ddì»na folidità della sfera ritrovali, come /j 

T? C °V* P T moltiplicando 1386, 
Ho i , le tlel cerchio maflìmo DZBI per 28, che fo- 

ss/gg™ terzl del d,ametro DB, e (Tendo i 8 xi } 86 

la f'n tre mo| t>pl'Cando la quarta parte de’due terzi, cioè 
cioè , Par ' e del dia,netr0 > che é 7 , pel 4x1586, 
'erri i V t 44, t I uadru P l ° <M cerchio maflìmo, fi ot- 
la HelTa lolidità della sfera ; effendo 

^5544=38808. 


elementi bella geometria 

Finalmente, Te il cubo del diametro 42 , che c 
74088, fi moltiplica per 11., ed il prodotto 814968 
fi divide per 11, ( cor. 4. prop. 19. ) il quoziente 
38808 farà la medefima folidità della data sfera . 

PROPOSIZIONE XXL 

TEOREMA TAV. Vili. FIG. 46. 

T i a fuperficie di quallìvoglia prifma retto [ HL ], 
efclufe le bali, è uguale al rettangolo contenuto dilli’ 
altezza, o lato (GZ) e dal perimetro ( GH-fHI+IG ) 
della bafe ( GHI ). 

DIMOSTRAZIONE. Prifma retto dicefi quando i pia¬ 
ni parallelogrammi (def. 6 . ), che lo coftituifcono , 
fono rettangoli, e perpendicolari alla bafe ; laonde la 
fuperficie del prifma retto HL, efclufe le bafi, è com¬ 
porta da altrettanti rettangoli GZSH , GZLI, HSLl 
ugualmente alti, quanti fono i lati della bafe GHI, e 
1’ altezza di ciafcun rettangolo è V altezza medefima 
del prifma; ficchè-moltiphcando l’altezza, o lato GZ» 
o HS nel perimetro GH+HI-I-GI della bafe GHI, il 
prodotto farà la fuperficie di tutti erti rettangoli * 
cioè del prifma, efclufe le bafi. Lo fterto s’intende di- 
moftrato di qualunque altro poligono retto. Dunque 
la fuperficie ec. Il che ec. 

COROLLARIO. La fuperficie convefla del cilindri 
retto è parimente uguale al rettangolo, o fia prodot¬ 
to dell’ altezza, o lato, o arte del cilindro nella per 1 " 
feria della bafe, perchè il cilindro [ cor. prop. i 
è prifma poligono d* infiniti lati. 
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PROPOSIZIONE XXII. 

TEOREMA. TAV. Vili. FIG. 49 

fuperficie della piramide retta ( ABCD),efclu- 
k la baie , è uguale al rettangolo contenuto dal peri¬ 
metro ( BC+CD-fDB ) della bafe ( BCD ) nella 
metà della retta ( AL ), che dal vertice ( A ) della 
piramide è tirata perpendicolarmente (opra un lato 
\ BC ) del perimetro della bafe ( BCD ) . 

Dimostrazione. La piramide dicefi retta, quando 
,utt i i triangoli concorrenti al vertice fono ifofceli, ed 
Egualmente alti . Laonde la fuperficie della piramide, 
^tta ABCD, efclufa la bafe BCD, è comporta da al¬ 
lettanti triangoli ABC, ACD, ABD ugualmente alti, 
guanti fono 1 lati della bafe BCD, e ciafcuno di erti 
àngoli ( cor. 2. prop. 31. lib. 2. ) è uguale al ret¬ 
tangolo contenuto dalla fua bafe, che è un lato del 
Perimetro della bafe BCD, e dalla metà della perpen- 
mcolare, o fia altezza AL. 

, Dunque moltiplicando BC+CD+DB perimetro della 
a e nella meta dell’ altezza AL, il prodotto farà ugua¬ 
glia fomma de* triangoli ABC , ACD, ABD, cioè 
*1 intera fuperficie della piramide, efclufa la bafe 
CD. La rtefla cofa fi dica di qualunque altra pirami- 
e poligona retta . Dunque ec. Il che ec. 

Contiene le prop. 7, ed 8 del lib. 1’ della sfera 
Archimede . 

.Corollario i. Adunque la fuperficie della pirami- 
retta, eccettuata la bafe, è la metà del rettangolo 
mprefo dal perimetro della bafe BCD e da tutta P 
ezza AL di uno de’ triangoli ugualmente alti, ABC. 
° C R0LLARI ° 11 ‘ ( Tav/VII. Fig. 16. ) La curva 
r eie del cono retto ACEBF è parimente uguale 

PARTE II. n 
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al prodotto, o fia rettangolo contenuto dalla periferia 
CEBF della bafe, e dalla metà del lato AC, o A E del 
cono ; perchè il cono è una piramide poligona d’in¬ 
finiti lati, nella quale la perpendicolare tirata dal ver¬ 
tice ad uno degl* infiniti lati del perimetro della bafe 
è il lato del medelimo cono , cioè la retti AE, o 
AB ec. 

Confeguentemente il rettangolo comprefo da tutto 
il lato AC nella periferia della bafe BFCE è doppio 
della conica fuperficie curva. 

PROPOSIZIONE XXIII . 

TEOREMA. 

Lrfa sfera è uguale ad un cono , la cui altezza fi» 
uguale al raggio, e la bafe fia uguale alla fuperficie 
della ffeflà sfera ; e la fuperficie della sfera è quadrupla 
del cerchio maffimo di effa. 

DIMOSTRAZIONE. La sfera può concepirli comporta 
da infinite piramidi , o coni infinitamente piccoli t 
ugualmente alti, che abbiano per vertice comune. *1 
centro della sfera, e le bali infinitamente piccole, che 
coffituifeano tutta la fuperficie della sfera , ed effe pi" 
ramidi, o coni hanno per altezza comune il raggio del" 
la sfera. Per la qual cofa fe fi concepirà defcritto 
cono, o piramide, la cui bafe fia uguale a tutta 1* 
fuperficie della sfera, e l’altezza fia il raggio della m e ' 
defima sfera, il defcritto cono ( cor. 2. prop. ir-) 
farà uguale a tutti i coni infinitamente piccoli , ^ 
compongono la sfera ; cioè effo cono farà uguale all* 
sfera. Ma la fòlidità del cono ( cor. 1. prop. 13. )* 
uguale al prodotto della bafe nella terza parte della fe* 
altezza. Che però fe il diametro della sfera fi chi*" 
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mera a, il raggio farà i, e la terza parte di etto 

raggio fara . Supponiamo, che la fuperficie della 

We del fopraddetto cono fi chiami x 1 ; e farà _ 

la folidità del medefimo cono uguale alla sfera ; ina la 
olidità della sfera, il cui diametro fia a ( cor. 3. 

P r op. 19. ) fi è trovata eflere ; perciò avremo 
«x 1 a 3 „ 

"——- 9 e dividendo tutta 1* equazione per J? (aff. 

6 6m % 6 v 

5 - ) reftera x =_—, ma x 1 è , d’ ipotefi, la bafe 
, m 

del cono, la quale è uguale alla fuperficie della sfera, 

^-è il quadruplo del cerchio maflimo della sfera 

m 

^ Cor - 3. prop. 19 ). Adunque la fuperficie della sfera 
quadrupla del cercliio maflimo delia medefima' sfera 
* c he ec. 


c OrollaRIO I. Eflfendofi dimoftrato ( cor. 1. prop. 
/hb. 5. ) c he il rettangolo contenuto dal diametro 
cerchio nella fua periferia è quadruplo della fuper- 
J e del medefimo cerchio ; perciò la fuperficie della 

Zii C UgUaU d rcttan S ol ° cont ^uto dal diametro , e 
p 7 circonferenza del cerchio maffimo di efTa sfera. 
J & 1 ( Tav - Vili. Fig. 48. ) moltiplicando il diametro 
di 14 oncie per la circonferenza BLDH, che farà 
Df , C * e 44 » d prodotto 616 oncie quadrate farà la fu- 
“ Crfi cie della sfera LZBIDH. 

^Corollario 11. Inoltre perchè il rettangolo, o pro- 
to fatto dal diametro nella circonferenza del cerchio 
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maffimo della sfera è uguale alla fuperficie della sfera 
medefima ; perciò il rettangolo , o prodotto contenuto 
dalla periferia del cerchio maffimo , e dalla metà del 
diametro farà uguale alla Superficie curva dell' emisfe¬ 
ro ; la quale fi ottiene ancora moltiplicando la metà del¬ 
la fuddetta periferia per tutto il diametro. Come (Tav. 
vm. Fig. 50. ) moltiplicando la periferia ABFD, 0 
BCDE del cerchio maffimo pei raggio AS, altezza dell* 
emisfero , il prodotto farà la curva fuperficie dell’ emi¬ 
sfero ABCDE, la quale parimente fi troverà moltipli¬ 
cando tutto il diametro AE , o BD per la femicircon- 
ferenza BAD . 

Per la medefima ragione ( Tav. Vili. Fig. 51. ) 
moltiplicando la periferia ADBL del cerchio maffimo 
per la parte AR del diametro , la quale è l* altezza 
del fegmento ADELI ; o moltiplicando il diametro AB 
per 1 * arco DAL, il prodotto farà la fuperficie curva 
del fegmento sferico ADELI. 

COROLLARIO ni. Quando il diametro della sfera» 
che uguaglia il diametro della bafe del cilindro circo' 
fcritto fi chiama a; allora ( cor. 3. prop. 19. ) ^ 
circonferenza della bafe del cilindro circofcritto , o fa 

del cerchio maffimo della sfera è a IL ; e perchè 1* ab 

m 

te zza di elio cilindro circofcritto ( def. lo. ) è ugu a " 
le all’ afife , o diametro della sfera , perciò effa alte 2 ' 
za farà anche a , ed in confeguenza la fuperficie cut' 

va di etto cilindro ( cor. prop. 21. ) farà , 

cioè _*, ma la fuperficie sferica fi è parimente & 

m 


V 
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^ofirata —-. Adunque la fuptrfi.de sferica k uguale 

m 

«■Ila fuperficie curva del cilindro circofcrino . 

Inoltre perchè, fecondo il ritrovato di Archimede, 

abbiamo m=y , ed n=z 22 , perciò làrà = 12g2 

Sicché dato il diametro a della sfera, fe fi Là la 

Ie gola del tre 7: 12 ila 1 , quadrato del diametro, al 
2 

Scarto termine proporzionale r farà quello la fu- 

Perfide della medefima sfera. Adunque la fupcrficU 
P s fi ra ritrovaci ancora moltiplicando il quadrato deì 
J -}° diametro per ii y e dividendo il prodotto per 7, ed 
/ quoziente fura la fuperficie sferica ; e farà anche la 
^perficie cun/* del circofcritto cilindro. Sia, verbigra- 
,a il diametro delia sfera oncie 12, il fuo quadrato 
J 44 fi moltipllchi per 22, ed il prodotto 316S fi 

^vida per 7 , ed il quoziente 4f2-i , cioè oncie 

quadrate 451, 6 punti, e io atomi circa farà la fu- 
Pcrficie della sfera. 

AhB R i - 0LlAI J 10 IV ' neI me77 ° cerchio mattino 

Ann r condurranno le corde BD , DA, 1* aneolo 
fo r [ CO , r- 3 ' pr0p - 8 - ,ib - 4 - ] farà retto, e daef- 
'opra 1 ipotenufa AB è tirata la perpendicolare 

R; onde ( prop. 17. lib. -j. ) farà BAxAR-AD 1 ; 
"e pero fe faremo il diametro BA=«t, e la fua por- 
°ne AR=c, avremo BAxAR=ac ; e perchà abbia- 

BAxAR=AD\ farà [ aff. «. J ancora À 5 W, 
efiraendo la radice quadrata [ aritm, 179. ] avre- 
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ino AD=i/<zc. Supponendo inoltre, che la ragione 
del diametro alla circonferenza fia llm: n , per ritro¬ 
vare la periferia dei cerchio defcritto dal raggio 

AD , o fia dal raggio \/ac [ il cui doppio, cioè il 
diametro farà 2\/o f c J facciali la regola di proporzio¬ 
ne ( prop. io. lib. i. ) m:n:Z2y/ac al quarto ter- 
2 ny/ac 

mine proporzionale , che farà —~— , e quello farà 

la ricercata periferia , la quale ( cor. 2. prop. 7. lib* 
5. ) moltiplicata per la metà del raggio AD r cioè 

per il prodotto ; cioè o 

2 , m 2 2 m 


fia - ( aritm. 13,3. 171. 116. ) farà la fuperficie 

m 

del cerchio defcritto dal raggio AD. 

La fuperficie curva del fegmento sferico ADED 
[ antec. cor. 2. ] è uguale al prodotto di tutta la ci*'" 
conferenza ADBL nella parte AR del diametro, che è 
l* altezza del fegmento sferico ; ma ( cor. 3. prop' 

19. ) la periferia del cerchio maffimo ADBL è 

m 


ed elfendo d’ ipotelì la porzione AR=c ; perciò la fa 
perfide curva dello fteflb fegmento sferico farà 


ADBLxAR=ffxc 9 cioè farà -, vale a dire ugu a " 

m m 


le alla fuperficie ritrovata del cerchio defcritto dal rag - 
gio AD. 
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Adunque dato qualfivoglia fegmento di cerchio 
ADELl , e tirato il diametro DL del cerchio DELI 
tafe di effo fegmento, e dal centro R innalzata la per¬ 
pendicolare RA, e dal punto A al punto D tirata là 
corda AD, 1 * area del cerchio defcrittto dal raggio’ 
AD farà uguale alla fuperfìcie curva dello Beffo feg- 
Wiento sferico ADELl. 

PROPOSIZIONE XXIV . 

PROBLEMA. TAV. Vili. FIG. «2. 

a un punto fublime dato ( A ) tirare una linea 
*etta perpendicolare al foggetto piano [ XZ ] . 

Nel piano XZ tirifi qualunque linea retta BE, a cui 
dal punto dato A ( prop. 14. lib. a. ) tirili la per¬ 
pendicolare AL . Pofcia nel piano XZ tirili dal punto 
^ la retta LH perpendicolare alla Beffa retta BE . Fi¬ 
nalmente dal punto fublime A lì tiri la retta AC per¬ 
pendicolare alla retta LH ; e farà effa AC perpendico- 
are al piano XZ , nel quale tirili pel punto C la ret¬ 
to RCS parallela alla retta BE ( prop. i}. lib. 1. 

Dimostrazione. Effendo di eoffruzione la retta BE 
Perpendicolare alle due rette LA,LC, perciò (prop. j.) 

perpendicolare al piano LAC, in cui effe rette 
l° n ° poBe ed in confeguenza anche la retta RS 
\ cor. 2. prop. 4. ) farà perpendicolare allo Beffo pia- 
?° LCA , perchè è parallela alla retta BE ; ficchè 
* def. j. ) gli angoli ACR..ACS faranno retti , e di 
^Irruzione gli angoli ACL,ACH fono parimente retti, 
^nque la retta AC effendo perpendicolare alle due 
Ì ette LH,RS, che fi' fegano fra loro nel piano XZ 
j, P r °P- 3* ] farà perpendicolare al medefimo piano, 
che bifognava fare , e diinofirare. 

E’ la prop. 11. del lib. 11. d’ Euclide. 
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COROLLARIO. Se da un punto G dato in un piano 
XZ fi dovette innalzare una linea perpendicolare allo 
fletto piano; allora fi dovrebbe primieramente da qualche 
punto fublime A tirare una retta AC perpendicolare al 
(oggetto piano XZ , come poc’ anzi fi è dimoflrato , 
e quindi pel punto dato G tirare una retta GM pa¬ 
rallela alla AC, la quale ( cor. 2. prop. 4. ) farebbe 
la ricercata perpendicolare , 

E’ la prop. il. del lib. 11. d’ Euclide. 
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&£LLE PROPRIETÀ* DELLA ELLISSE , DELLE EVO¬ 
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DELLA PARABOLA , E DELL ’ IPERBOLA , 
DELLE LORO AREE , E DE* SOLIDI 
DA ESSE GENERATI. 

della ellisse. 



definizione i. 

TAV. vili. FIG. 53. 

< 3 e due linee rette difuguali, AB maggiore, e DE 
Jmore fi fegheranno fra loro per mezzo , e perpen¬ 
dicolarmente nel punto C, da cui fatto centro., e col 
faggio CA, o CB fi deferiva il cerchio ANBO ; indi 
Ad P unt ’ * G , L ec. della maggior linea 

( prop. 13. lib. 2. ) fi tirino le corde ZH,KM 
c - perpendicolari alla medefima retta AB. Pofcia alle 
j lin ee rette AB,DE,GH ( prop. 6. lib. 3. ) fi trovi 
* quarta proporzionale Gl, e feghifi GV=GI : fimil- 
^cnte alle tre rette AB,DE,LM trovifi la quarta pro- 
Porzionale LR, e taglili LS=LR ; e la medefima cofa 
‘accia a tutte le perpendicolari tirate fopra la retta 
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AB ; finalmente defcrivafi la linea curva AVSDBERI , 
che palli pei ritrovati punti I, R , S , V ec., e pei 
punti A, D, B, E; la curva ADBE, e la figura con¬ 
tenuta da ella fi chiamerà tllìffe . 

Le linee date AB,DE chiamanfi affi coniugati dell el- 
lijjc. Ma AB dicefi affé maggiore, o lato trafverfo , e DE 
à C offe minore . Il puntp G, in cui gli affi coniugati fi 
legano perpendicolarmente, e per mezzo, nomali cen - 
tro delV ellijje . Le rette linee GI,LR,LS ec. tirate per¬ 
pendicolarmente fopra l’affie AB dai punti della curva, 
chiamatili ordinate al maggior offe . Ma le linee, che 
dai punti della curva li tirano perpendicolari al minor 
alTe , diconlì ordinate al minor affé ; come PR , TY ec. 

COROLLARIO I. Adunque le linee ordinate ad tin 
alfe fono parallele all’ altro alfe coniugato . 

COROLLARIO II. Perchè di coftruzione abbiamo" 
AB : DE : : GH : Gl : : GZ : GV : : LM : LR ec.; ed in¬ 
oltre ( prop. i. lib. 4. ) abbiamo ZH doppia di GH, 
KM doppia di LM, VI doppia di Gl, SR doppia di 
LR ec. ; perciò ( propoliz. 11. lib. 1. ) làrà eziandio 
AB : DE : : ZH : VI : : KM : SR : : ON : DE ec. 

ANNOTAZIONE. Se intorno al minor alfe DE fi de* 
feri vera un cerchio QF, e alle tre linee DE, AB, 
lì troverà la quarta proporzionale TY ; facendo lo ftelfa 
a tutte le perpendicolari all’ alfe DE, lì deferiverà la 
medelìma curva ellittica. 

definizione il 

Il cerchio, che ha per diametro 1* alfe maggiore no¬ 
mali cerchio circofcritto alV ellijje ; e quel cerchio, che 
ha per diametro 1* alfe minore, dicefi cerchio inferiti 0 
al! ellijje . J 
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PR0P0S1Z IONE I. 


Ri 


teorema. 


- e ^ a elliffe il quadrato di qualfivoglia ordinata 
C Gl ) al maggior alfe ( AB ) Ila al rettangolo con¬ 
tenuto dalle parti ( AG, GB ) del medelimo alTe , 
atte dall’ordinata, come il quadrato del minor alfe 
V DE ) al quadrato del maggior alfe ( AB ) ; ovvero 
<-ome il quadrato del femiafle minore ( CE ) al qua¬ 
nto del femiaffe maggiore ( CA ) ; cioè farà 

Gl 2 : AGxGB : : DE 2 : AB 2 ; : CE 2 : CA 2 . 
dimostrazione. Dalla dedizione delPeìlilTe Cdef. i > 
a biamo AB : DE : : GH : Gl, e invertendo ( annotaz. 
prop 3. hb. I. ) abbiamo Gl : GH; : DE : AB ; onde 

( prop. 14 lib. 1. ) farà GÌ 1 :GH 1 : ; DÌ 1 : AB 1 . 

Ma nel cerchio ANBO ( cor. 1. prop. 18. lib". 4.) 

è GH =AGxGB, e però foftituendo AGxGB inve- 
Ce dell’ugualeGH 1 , avremo GÌ 1 : AGxGB : : DE 1 : AB 4 

° K e£*' CA ( cor. 1. prop. 16. lib. 1.) 

Dunque il quadrato di qualunque ordinata al mag- 
alfe Ha al rettangolo contenuto dalle parti del 
^edelìmo alfe, come il quadrato del minor alfe al 
quadrato dell’ affé maggiore, o come il quadrato del 
enuaffe minore al quadrato del maggior femiaffe. Il 
” e bifognava dimoftrare. 

OrH C ° R '° LLARI ° X * Condotta qualunque altra linea LR 
lnata al maggior affé, col medefimo ragionamento 

fl dimoftra effere LR 2 : ALxLB : : DE 1 : AB 2 ; ed ef- 

^Hdofi già diino/irato , che (la GÌ 2 :AGxGB 

De 2 : ab 2 ; perciò ( aff. i. ) farà GÌ 2 ; AGxGB 
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: : LR 2 : ALxLB , ed alternando lì avrà GÌ 2 : LR 2 
: : AGxGB : ALxLB. 

Il che fi avvera di tutte le ordinate al medefimo 
alfe. 

Adunque nella elliffe i quadrati delle ordinate al mag¬ 
gior affé fono fra loro come i rettangoli comprejì dalli 
corrifponderiti parti dell’ affé medefimo . 

COROLLARIO II. Facciali la metà dell* alfe maggio¬ 
re e & r à elTo maggior alle AB=ia. 

Similmente pongafi la metà del minor alfe 
CD=CE —b , e farà il minor alfe DE=i b. 

Inoltre fi faccia 1 ’ ordinata Gl —y , e la parte dell* 
alfe maggiore frappofta tra l’ordinata, ed il centro , 
cioè la CG=x ( quella tal parte dell’ alTe per brevità 
fi chiami afciffa ) , ed avremb AG=AC-CGz=a-x , 
e GB=BC-fCG=<2-F-*' ; onde làrà 

AGxGB— a—x ^ a-j-x—a 2 — x 2 . 

Ma perchè fi è dimollrato elfere Gl 2 : AGxGB 
:: CE 2 :CA 2 , follituendo gli uguali valori, fi avrà 
y > a x \ \b :a laonde ( prop. i. lib. i. ) avremo 

1’ equazione , che divifa per ? 

2 2 

( aff. 5. ) ci dà l’equazione a 1 -a;*=*_£_, la quale 

b 1 

contiene la proprietà principale della elliffe. Se 1 » 
a 1 1 

flefla equazione —-— =a 2 —x 2 fi moltiplicherà per b 1 1 
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e fi dividerà per a 2 ( aff. 4. e 5. ) ne nafcerà l’ equa¬ 
zione y 2 —a 2 b 2 —b 2 x 2 , che efprime il valore del 

— T 1 

quadrato di qualunque ordinata al maggior afte. 

2 2 

Mafe della equazione a _ y m z=a 2 -x 2 , il termine — x 2 
b 2 

fi trafporterà dalla feconda nella prima parte, ed il 

2 2 
a y 

termine - nella feconda, cangiati i fegni, per an¬ 

zi 

b 22 

htefi ( aritmet. 106 ) fi avrà x 2 = ^—— _ y c \ 0 ^ 


( aritm. 119. ) farà x 2 =z 


2,1 2 ~ 2 

a b —a y 


- ; equazione , c f, e 


e lprime il valore del quadrato di qualunque afcilTa dell* 
a fle maggiore . 

PROPOSIZIONE II. 

TEOREMA. 

Ju quadrato di qualfifia ordinata ( PR) al ntónor afle 
v. Ià£ ) fta al rettangolo [ EPxPD ] contenuto, dalle 
c °rrifp 0 ndenti parti ( EP, PD ) del medefimo arte, 

c °me ( AB 2 ) il quadrato del maggior alfe al (DÈ 2 ) 
Quadrato del minor alfe, o come il quadrato del mag- 
&or femiaffe al quadrato del femiade minore, farà cioè 

EPxPD::AB 1 :DE 1 , O fia ::EC 1 :CÉ 1 . 
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Dal medefimo punto R della curva ellittica al mag¬ 
gior affé AB fi conduca P ordinata LR. 
dimostrazione. Dall’antecedente propofizione ab- 

biamo CE 1 : CÀ 2 : : LR 2 : ALxLB. Ma [ cor. prop. 

io. lib. 4. ) egli è AL X LB=CÀ 2 -CL 2 ; e di più 
[ prop. 18. lib. 2., ed aritm. 179. ] abbiamo 

LR —CP 2 , e CL 2 =PR 2 ; onde foftituendo avre¬ 
mo ALxLB=CA 2 — PR 2 ; e però la proporzione an¬ 
tecedente, foftituendo cole uguali ad uguali cofe, fi 

cangierà in queft* altra CE 2 ; CA 2 : : CP 2 : CA 2 —PR 2 , 
ed alternando, e convertendo ( prop. 3., e cor. 1. 
prop. 5. lib. i. ) avremo 

CÈ 1 : CE 2 —CP 1 : :CA 2 : CA 2 -CÀ 2 +PR 2 , cioè 
CE 2 : CÉ 2 —CP 2 ; ; CA 2 : PR 1 [ perC hè +CÀ 2 , e 
^■CA 2 fi diftruggono P uno P altro ] -, ed alternando 
Para CE : CA : : CE —-CP : PR 2 ; ma[ cor. prop* 

10. lib. 4. ) abbiamo CÈ 2 -CP 2 =EPxPD ; Dunque 
foftituendo avremo la proporzione 

CE : CA : : EPxPD : PR 2 , ed invertendo ( annot. 

prop. 3. lib.^K ) f, avrà PR 2 : EPxPD : : CA 2 : CE 2 , 

ovvero AB 2 : DE 2 , (cor. i. prop. 16. lib. i. )• 
Dunque il quadrato ec. II che ec. 

COROLLARIO. Da quella diinoftrazione evidente¬ 
mente ne fegue ( cor. 1. prop. 1 ^che i quadrati delle 
ordinate al minor afte Hanno parimente fra loro come 
i rettangoli contenuti dalle corrifpondenti parti del me- 
defimo afte fegato dalle ordinate 


definizione -///. 

TAV * vili. J-IG. 54. 

L/ata un’ elfifle (ADBE ) , fé, fatto centro un eftre- 

ul° D ; ° E f d r e ™ mor affe > econ un raggio ( DF ) 
Aguale alla meta [ AC, o CB J del maggia affé, fi 

tiefcnvera un arco [ F/) che léghi !’ affé maggmre 
1 ; AB ) in due punti ( F, / ); elfi pumi [ F, /"lfi 
Riameranno fochi della ellijfe . L J J 

rette ^rate dai fochi a qualunque punto 
ella curva ellittica (i nomano raggi vettori della ellifìe 
Losi le due rette IF, I/Tono due raggi vettori. 

dell u^r 112 ?. C r ’ ° di clafcun foco dal ce ntro 

^ Jla ellilTe diceli eccentricità della ellijfe . 

PROPOSIZIONE III. 

teorema. 

P e da ’ focbi ( F, / ) a qualfivoglia punto ( I) del- 
* curva ellittica fi tireranno due rette[ FI, 1/1 la f om - 
^ a di effe ( FI-j-I/ ) farà fempre uguale al maggior af- 

Si tirino i raggi vettori DF, D/, e la retta I£ or- 

c!! a n al ^ R * P° lcia ^cianfi, come nel 

follano fecondo della propofizione antecedente, 

, e > e CG=* ; faranno 
^:n AC—CB— a , e CD=;CE=ii. Inoltre pongali la. 
la,l2à dl ciafeun foco dal centro CF =Cf=c ; laonde 

S* PG=CF—CG=c—j;, edFG^ 1 — icx+x 1 f a Ht. 

)• Di più farà Gf=Cf+CG—c+x , e ^ 
C V 1 =:c 1 q- 1CAr _j. A; 2 - # 
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dimostrazione. Nel triangolo rettangolo CDF 

[cor. i. prop. 18. lib. 3. ] abbiamo CF 2 =DF 2 —CD 2 , 
cioè c 2 =-a 2 —b 2 , e nel triangolo rettangolo FGI ab-' 
biamo Fl 2 =FG 2 -}-GI 2 , cioè FI 2 =c 2 — icx-\-x Z -\-y X 

Ma il quadrato y 2 di qualunque ordinata al maggior 
affé fi è dimoftrato [ cor. 2. prop. antec. ] effere 


2,2 ,2 2 ,_ 

lab —b x r , , „ ‘TTì t 

— _; licche nella equazione FI s=c —2 ex 


y =■ 


^x 2 -\-y 2 foftituendo a 2 —b 2 in luogo dell’ ugual qua- 
a'b^—b^x 1 

drato 2 , ed *-invece dell* uguale y 1 » 


avremo FI 1 ~a 1 —b l —icx-\-x 1 4 - a ^ ^ x 


, cioè 


( aritm. 119. ) farà 

4 1/2- 1 .22, 2.2 .2 2 

pj2 a ■—a b — la cx-f-a x -\-a b —b x 


vale 


dire ( aritm. 51. ) fi avrà [ L ] 

FI 1 ■ Inoltre effendod di' 

2 

a 

moftrato 2 dz 2 —b 2 , moltiplicando 1* equazione p er 
x 1 ( aff. 4. ) fi avrà 2 x 2 —a 2 x 2 —b 2 x 2 ; e p er ° 
foftituendo c 2 * 2 invece di a 2 x 2 —b 1 x 1 nell* ante”* 
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«ente equazione L avremo 

*pr2 —ia 1 cx+c 2 x 1 . . , 

rA —-* ed e (traendo la radice 

2 

a 

quadrata ( aritim 170, 177, 179 ) fi troverà 
2 

f j_ a —ex 


^Parimente nel triangolo rettangolo IG/ abbiamo 
—Gf 1 -fGI 2 , vale a dire 
^ =c 1 +2Cx+x X +y 1 , e foftituendo i valori delle 

quantità c 1 e y 2 trovati fuperiormente, e riducendo 
! ttedefimo nome, come fi è fatto di (opra, fi tro- 

v erà ì/ 1 = a4 ~ a b -hì <t 1 cx-t-a 1 x 1 +a 2 6 2 —b 2 x 2 


Cioè TT ’ 2 —' a4 + la 7 ‘cx+a 1 x 1 —b 1 x X r A . 

J ~---- e loftituendo 

2 

^ a 

c * invece della quantità uguale a 2 x 2 -b 2 x 2 , fi ot „ 

^rrà j?2_a 4 +2a 2 cx+c 3 'x 1 , 

a v —-- ed eftraendo la radice 

a 1 

%drata > fi trovera ¥=--?!; ma abbiamo dima- 


fato FI=i^L ; ficchi ( a(T. a. ) avr 


PARTE h. 


p 
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n+i/=Llff-+ L±fl , cioè 

a a 

FT-fT/=: g cxJ r a -j~cx __ 2a c i 0 £ U g Ua l e J 

a a 

maggior affé AB, che da principio fi è denominato 2<** 
Dunque ( aff. i. ) farà FI-fI/=^AB. Il che ec. 

COROLLARIO PRIMO. 

TAV. Vili. FIQ. 54. 

COSTRUZIONE DELLA ELLISSE. 

Dati i due aff coniugati AB, DE, © trovati [def 
3. J i fochi F r ed /, ne’ punti D , F t ed / ff pian' 
tino tre fpille forti, o aghi , o chiodi, © intorno ad e# 
fi annodi un filo ben telo FD/. Pofcia tolgali la fpilk» 
o l’ago D , e in fua vece mettafi la punta del ■comp^' 
fio colla matita, o fia lapis, e fi aggiri intorno intorni 
colla mano in guifa che il filo fia tempre ugualmente 
ben tefo , $ che, compito il giro , la punta del la? 1 * 
ritorni precifamente al punto D , e farà defcritta 1 ’ ^ 
liffe; perchè ferapre abbiamo, FPrfI)/=AB > 

COROLLARIO SECONDO. 

TAV. Vili. FIG. 55. 

ALTRA COSTRUZIONE DELLELLISSE . 

iN/Iedefimamente fi poffono geometricamente tr ° v l 
Te moltiffimi punti della curva ellittica, e deferivi 
nella fiegueme maniera. 
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Tra il centro C, e l’uno de’ fochi /fi noti unpun- 
to R a piacere ; che fegherà il maggior affé AB in due 
parti dileguali AR, RB , indi fatto centro il foco /, e 
coll’ intervallo AR fi deferivano dalle parti di A i due 
archi Gl, HM. Parimente fatto centro F, e col me- 
defimo raggio AR, dalle parti di B, deferivanfi eli 
archi LO , PN. 6 

Pofcia col raggio RB, e dai medefimi centri /, ed 
F s’ interfechino gli archi deferitti, come in L, P, 
9 » H ; ed effi quattro punti faranno netta curva elKt- 
t'ca ; perchè di coftruzione abbiamo 

/G-f-FG=AR-f RB=AB , FL+/L=AR+RB=AB. 

Nella fteffa maniera, fe da altri punti prefi tra il 
centro , ed un foco fi dividerà 1’ affé maggiore in al¬ 
tre parti difuguali, e fi fara la medefima operazione , 

> troveranno altri punti della curva ellittica ; e peròfe 
Pei punti A, E, B, D, e pei ritrovati G,-H, P,L 
«c. fi depriverà una curva, effa farà un* elliffe, i cih 
‘dfi coniugati fono AB, DE. 

PROPOSIZIONE IV. 

PROBLEMA TAV. Vili. FI G. 56 . 

I* er un punto ( I ) dato nella periferia dell* elliffe 
,r are una tangente ai effa curva. 

Dai fochi F, ed /'al punto dato I tirinfi le rette 
e una di effe FI fi prolunghi per diritto fino 
jJ; L > di modo che fia IL=I/; onde farà 
l^ FI +!/= AB ( prop. antec. ). Tirifi la retta Lf> 
k quale ( prop. 12. lib. 2. ) fi divida per mezzo in 
1 » e fi tiri la retta RIS, che toccherà l’elliffe nelfo- 
0 punto I. 

Caff I ^ 0STRAZI °^9 Im P ercl °cchè fe la retta RS toc- 
e la curva ellittica in qualche altro punto S, allora. 
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condotte le rette SF, S/, SL ; perchè nel triangolo 
ifofcele I/L la retta RIS è tirata dal punto di mezzo 
R della bafe L f al vertice I, perciò ( cor. i. prop, 
25. lib. a. ) farà perpendicolare alla fìeffa bafe L/; 
in confeguenza f prop. 6. lib. 2. ] farà $L=S/’; ma fe 
il punto S lolle nella periferia ellittica , per 1 ’ antece¬ 
dente propofizione , farebbe SF-fS/==AB , cioè 
SF+SL=AB *, ed abbiamo già Fl-pl f, cioè FI+IL , o 
fia FL=rAB, e però (aff 1. ) farebbe SF+SL=FL ; 
la qual cofa ( aff 17. ) è imponibile. Dunque non 
può elTere, che la retta RIS tocchi la periferia ellittica 
in altro punto, fuorché nel punto I ; perciò è tan¬ 
gente -dell* £UifTe. Il che ec. 

PROPOSIZIONE r. 

% 

TEOREMA. 

N,„. elliffe le linee rette ( IF. 1/ ) tirate dal pun¬ 
to del contatto ( I ) ai fochi ( F , /) fanno colla tan¬ 
gente ( RS ) angoli uguali ( SIF=:RI/ J, 

DIMOSTRAZIONE. Imperciocché ( prop. 17. lib. 2.) 
1 ’ angolo SIF è uguale all* angolo RIL, e l'angolo Ri/ 
( cor. 1. prop. 15. lib. 2. ) è uguale al mede limo an¬ 
golo RIL; dunque (aff. 1. j farà 1 ' angolo FIS=/IR • 
Il che ec. 

corollario. Sicché mettendo un corpo lucido i 11 
/, .tutti i raggi di luce, che partendo da effo cadran¬ 
no fui punti della curva ellittica, fi rifletteranno tem¬ 
pre nell’altro foco F; perchè fecondo le leggi dell 3 
catottica , C angolo della incidenza /IR è coftanteinentf 
uguale all angolo FIS di rifiejjione ; e per quella ragi°' 
ne i punti F, / fi dicono fochi; perciocché tutti * 
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1 cac entl in Cla ^cun punto della curva, eflendo' 
rilielii 9 concorrono in el!i punti . 

definizione IV. 

TAV. IX. fig. 57* 

-L/ata un’ elliffe ,,-i cui affi coniugati fieno AB, DE 
tirando pel centro C qualunque altra linea retta MH 

M m "‘f u da am 5 edue le P arti dal]a curva ellittica in 
, ecl H , quefta retta fi chiami diametro dell ellifle 
, , P 01 da un e fremo H del diametro MH ( prop. 14 
affi* \u ^ c ? ndurra la tetta HS ordinata al maggio; 
fil AB prolungato indefinitamente vedo L ; pofcia 

ter? Ue rCfte ^ C P ro P- 5 - Kb. 3- ] trovili la 
ter a proporzionale che ponili in CL ; e J dal punto 

Hai punto L conducali la retta HL indefinita: e fi. 
nalmente pel centro G ( prop.. Kb. a. ) uriti la 
tetta GR parallela alla retta' HL, farà GR U danaro 
coniugato al diametro HM. 

Se da qualfivoglia pumo K del diametro GR fi ti¬ 
ferà fino afia curva una retta ICZ parallela al diametro 
coniugato HM ; erti retta KZ farà un 'orinata al dia- 
metro v_rK . 

• Similmente la retta PV parallela al diametro GR fa- 
un ordinata all altro diametro coniugato HM. 

DEFINIZIONE K 

TAV. Vili. FIG. 53. 

lib , \ ? d “ e affi AB ’ DE fi ( Ptop. f. 

KX 3 ‘ ' a i f a P ro P orziona,e 1 la quale fi metta in 
fi P er P e " cllcolare al maggior alfe AB , q lie fia retta 
Chiamerà parametro , o lato retto del maggior ajje A&. 
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Similmente la terza proporzionale ai due adì DE * 
AB dicefi, parametro del minor affé DE . 

Parimente la terza proporzionale ai due diametri 
coniugati è il lato retto , o fia parametro di quel dia¬ 
metro , che fi prende per primo termine della pro¬ 
porzione . 

corollario. Perchè , di cognizione, abbiamo 
~ AB : DE : BX ; perciò ( cor. 4 .prop. 2. lib. 1. ) far a 

AB : BX: : AB 2, : DE 2 ; cioè /* affé maggiore jìa al filo 
parametro , come il quadrato del medejlmo maggior affé 
al quadrato dell' affé minore . Ma ( prop. 1. ) abbia¬ 
mo già Gl : AGxGB : : DE 2 : AB 2, r cioè inverten¬ 
do AGxGB : Gl" : : AB 2 : DE 1 ; dunque ( affi 1. ) 

iara AGxGB : Gl il AB : BX ; ficchè il rettangolo con¬ 
tenuto dalle parti del maggior affé Jla al quadrato delf 
ordinata corrifpondente , come il maggior affé al fuo pa¬ 
rametro . 

PROPOSIZIONE ri. 

TEOREMA. 

Il cerchio fta all’ elliffe in effb infcritta come il dii* 
metro di effo cerchio, o fia 1’ afte maggiore al mi' 
nor alfe , o come la metà del primo alia metà dei 
fecondo. 

Per ciafcun punto del maggior alfe AB s’intendano 
tirate linee perpendicolari al medefimo alfe, che le¬ 
gando la periferia dell* elliffe , fieno terminate dall* 1 
periferia del cerchio circofcritto , come fono le rette 
ZH,KM ec. 

dimostrazione. Il cerchio fi concepifce compoft^ 
da altrettante perpendicolari ZH, KM, ON ec. qua»' * 
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tono gli elementi, o diciamo pumi nell’affé AB. Pari¬ 
mente 1’ ellirte s’ intende comporta da altrettante.per¬ 
pendicolari VI, SR , D£ , ec., quanti fono gli ele¬ 
menti dell’arte AB . Confeguentemente il cerchio, e 1’ el- 
Urte infcritta fono comporti da ugual numero di elementi, 
ttdia linee ; ma (cor. ?.. def. 1. ) fi è dimoftrato ertere 
ZH : VI : ! KM : SR : : ON : DE ec. ; e pero raccogliendo 
( prop. 9. lib. 1. ) ftarà la fcmma di tutti gli antece¬ 
denti ZH-f KM-fON ec., che fono gli elementi , che 
cortituifcono il cerchio AOBN, alla fomma di tutti i 
Gonfeguenti VI-pSR-fDE ec., che compongono 1* el- 
«rte ADBE, come quallìfia antecedente ÒN=AB al 
^10 confeguente DE, ovvero (cor. 1.prop. 16.Iib. 1.) 
come CA al CD. Sicché il cerchio .AOBN fta all’ 
mfcritta ellirte ADBE, come il maggior afìe AB al 
minore DE, ovvero come la metà del primo alla me¬ 
ta del fecondo. Il che ec. 

COROLLARIO. Col medefimo raziocinio fi dimortra, 
c he 1 cerchio DFEQ fta alla circofcritta ellirte ADBE 
c ome il minor arte De al maggiore AB, o come il 
jmnor femiafte CD al maggiore CA ; laonde inverten¬ 
do ftarà 1 ’ ellirte ADBE al cerchio infcritto 
jjpEQ : : AB : DE ; ma antecedentemente fi è dimo¬ 
iato , che il cerchio circofcritto AOBN fta all’ellirte 
^t)BE : : AB : DE . Dunque ( aflf. 1. ) farà 
AOBN : ADBE : : ADBE : DFEQ ; cioè C dliffe è me- 
dla proporzionale tra il cerchio circofcritto , ed il cerchio 
iTl fcrino . 

proposizione vip 


TEOREMA. 

A rovare la fuperficie dell’ eliirte. 


Risoluzione i. Data 1’ elliffe ADBE , il cui alfe 
^ a ggiore fia AB, ed il minore DE . Primieramente 
V ^nnotaz. 1. prop. 7. lib. 5. ) trovili 1’ area delcer- 
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chio circofcritto AOBN , che ha il maggior affé AB 
per diametro . Poi fi moltipliehi la ftefia area pel mi¬ 
nor aiTe, ed il prodotto dividali pel maggior alfe AB, 
ed il quoziente farà 1* area dell* ellifie .. 

dimostrazione. Nell* antecedente propofizione fi è 
dimofirato , che fta AB : DE : : il cerchio circofcritto 
AOBN all’ ellifie ADBE; dunque (prop. io. lib. i.) 

„ , 1TX AOBNxDE 

fara ADBE=-. Il che ec. 

AB 


Risoluzione ii. Si moltiplichino fra loro i dueafii 
coniugati AB, DE, ed il prodotto ABxDE fi molti¬ 
plichi per ir, e quello prodotto n ABxDE fi divida 
11 ABxDE 

per 14, il quoziente-farà la fuperficie del¬ 
la ellifie. l 4 

DIMOSTRAZIONE. Abbiamo dalP antecedente propo* 
fizione AB : DE : IrAOBN : ADBE , e moltiplicando la 
prima ragione per AB ( prop. 11. lib. 1. ) farà 

AB 2, : ABxDE : : AOBN : ADBE , e alternando fi avrà 


AB 1 : AOBN : : ABxDE : ADBE ; ma fecondo il ri- 
travamento di Archimede ( annotaz. 2. prop. 7. lib. 5 *) 

abbiamo AB 1 : AOBN : : 14 : 11 ; dunque ( afif. 1. ) fa¬ 
rà 14 : 1 1 : : ABxDE : ADBE, ed in confeguenza ( prop» 


io. lib. 1. ) fi avrà P ellifie ADBE= 
Il che, ec. 


11 ABxDE 
14 


RISOLUZIONE ni. Ai due affi coniugati AB , 

[ prop. 18. lib. 4.] trovili la media proporzionale* 1* 
quale ( cor. prop. io. lib. 1., e cor. 1., prop. 


lib. 4. ) farà |/ABxDE. Pofcia ( annotaz. 1. ptop* 
7. lib. 5. ) trovifi la fuperficie del cerchio, che abbia 
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per diametro la medefima retta v/ABxDE , ed efla 
Superficie farà 1* area delia data ellide . 

DIMOST RAZIONE . Perchè di codruzione, abbiamo 

H AB : i/ABxDE:DE, perciò quadrando i termini 
proporzionali^ ( prop. 14. Jib. 1. , ed arimi. 179. ) 

avremo — AB 2, : ABxDE : DE 2 . Ma i cerchi 
( cor. 4. prop. 2. Iib. 5. ) danno fra loro come i 
quadrati de’ loro diametri; e pero i cerchi, che han¬ 
no per diametri le fuddette linee AB , y/ ABxDE, e 
t)E faranno ancora tra di loro in proporzione conti¬ 
nua ; vale a dire il cerchio AOBN darà al cerchio 

d cui diametro è la retta i/ABxDE , com e quedo 
medefiino cerchio al cerchio DFEQ; ficchè il cerchio 

che ha il diametro y/ABxDE è medio proporzionale 
tra ’l cerchio circofcritto AOBN, ed il cerchio inferit- 

10 I)FEQ ; ma P ellide ADBE ( cor. prop. antec. ) 
c anche inedia proporzionale tra i medefimi cerchi 
AOBN , DFEQ. Adunque 1 * ellide ADBE è uguale al 

cerchio, che ha per diametro la retta i/ABxDE 
*nedia proporzionale tra i due adì AB, DE. 

11 che, ec. 

ANNOTAZIONE. Sia 1 * ade maggiore AB di 28 pie¬ 
di di lunghezza, e P ade minore DE di piedi 21 , 
per la prima, e feconda rifoluzione, l’area dell’ellil- 
k fi troverà di 462 piedi quadrati ; ma fervendod della 
^rza rifoluzione , la fuperficie della medefima ellide ri- 

hoverafli di piedi quadrati 461-- in circa, cioè di 

1000 

P^di quadrati 461 , onde 8 . e poco più di atomi 2, 
e perciò minore dell* area ritrovata per mezzo delle 


L 
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due prime rifoluzioni ; e ciò Tempre accade, quando 
il prodotto de’ due alti non è un perfetto quadrato r 
poiché allora non fi può ritrovare la vera radice di 
eflo prodotto, ma foltanto la radice proflìma minore . 

Che i'e P alfe maggiore farà di 48 piedi di lunghez¬ 
za , ed il minore di piedi 1 1 ; allora perchè il pro¬ 
dotto degli afli è 576, quadrato del numero 24, fi 
troverà la medefima fuperficie dell* ellifife di piedi qua¬ 
drati 45 tanto còlla prima, quanto colla feconda* 
e tersa rifol uzione . 

DEFINIZIONE VI, 

Ì-A a sferòide e una figura folida, che fi concepire 
generata dal rivolgimento di una lémiellifie intorno all’ 
uno, o all’ altro alfe. 

La sferoide ( Tav. IX. Fig. 58. ) deferitta dal ri- 
volgimento della femiellifle [ AEB ] intorno al inag- 
gior alfe [ AB 1 , fi chiama sferoide ovale, quale è 

AVIDEB. 

La sferoide ( Tav. IX. Fig. 59. ) generata dal ri- 
volgimento della femiellilfe [ DAE ] intorno al mi¬ 
nor alTe ( DE ) dicefi sferoide lenticolare ( ADBE ) • 

La sferoide ovale da alcuni è chiamata sferoide lun¬ 
gi* e la lenticolare è detfa sferoide ottufa . 

PROPOSIZIONE Vili. 

TEOREMA. TAV. IX. FIG. 58. 

I- Ja s f era fia all* infcritta sferoide ovale , come ^ 
Quadrato del maggior alfe al quadrato del minor alfe 
della fteflà sferoide. 


LIBRO SETTIMO. 23$ 
Ma la fuperfìcie della medefima sfera {la alla fuper- 
. e della fuddetta sferoide, come il maggior affé al 
minore. 

Si concepifca, che il mezzocerchio ANB, coll* in¬ 
scritta femiellide AEB fi rivolgano intorno al maggior 
sfle AB fido , ed immobile lafciando in ogni fito il lo¬ 
ro veftigio, finché ritornino al medefimo luògo, da 
cui cominciarono a muoverli. Il mezzo cerchio ANB 
> 6. ) defcriverà la sfera AZHONB , eia 

semiellifle AEB depriverà la sferoide ovale AVIDEB, 

e darà la sfera alla sferoide :: AB 1 :!)! 2 ; e la fu- 
Perficie della sfera darà alla fuperfìcie della sferoide 
: •AB : DE. 

dimostrazione della prima parte. Impercioc- 
* he quedi due folidi s’ intendono compodi da ucrual 
^mero di elementi, cioè di piani cerchi, i cui rag- 
j? 1 nella sfera fono le rette GH, LM , CN ec. ; e nel- 
J? sferoide fono Gl, LR, CE ec. tanti cioè, quanti 
°no gli elementi, q punti, che codituifcono il mag- 
ade AB . Ma dalla definizione prima abbiamo 
: Gl : : LM : LR : : CN rCE ec. ; onde ( prop. , 4 . 

fil >- i. ) farà GH 1 : GÌ 2 : ; LM 2 : LR 2 ; : CN 2 ; C£ 2 C c. 
e raccogliendo ( prop. 9. lib. 1. ) avremo 

GR 2 +LM 2 + CN 2 ec : GÌ 2 + LR 2 + CE 2 ec. 

: :CN 2 ;CE 2 , o fia ::ON a :DÈ 2 ( cor. ,. p rop . 

* 5 - lib. 1. ), ovvero "AB 1 :DE 1 , elTendo 
j ON. Ma 1 cerchi ( cor. 4. prop. 1. lib. <. ) 
anno fra loro come i quadrati de’ loro raggi . Dufi- 
!j Ue tutti i cerchi, che condituilcono la sfera, i cui 
fono le rette GH, LM , CN ec. a tutti gli al* 
^ttanti cerchi , che compongono la sferoide, i raggi 
d ua d Tono le rette Gl, LR, CE ec. daranno come 
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AB 1 : DE 2 ; cioè la sfera AZHONB (la alla sferoide 

infcritta AVlDEB : : AB 1 :DE 2 . Il che ec. 

DIMOSTRAZIONE DELLA SECONDA PARTE. La fu¬ 
perficie della sfera AZHOBN fi concepifce formata dal¬ 
la fomma delle circonferenze de* fopraddetti cerchi, che 
hanno i- raggi GH, LM , CN ec. ; e la fuperficie del-' 
la sferoide ovale AVIDEB è comporta dalla fomma 
delle periferie di altrettanti cerchi corrifpondenti, che 
hanno i raggi Gl , LR, CE ec. Ma le periferie de’ 
cerchi ( cor. 5.prop. a lib. 5. ) fono fra loro nella ra¬ 
gione de* raggi, o diametri de* medefimi cerchi ; ed 
i diametri, o raggi ( def. 1. ) fono proporzionali 
GH : Gl : : LM : LR : : CN : CE : ec. Sicché raccoglien¬ 
do ( prop. 9. lib. 1. ) la fomma di tutte le periferie* 
che coftituifcono la fuperficie della sfera Rata a tutte 
le altrettante circonferenze, che formano la fuperficie 
della sferoide ovale ; cioè la fuperficie della sfera fia* 
rà alla fuperficie della sferoide ovale infcritta, come 
CN : CE , o : : ON : DE, o fia ; : AB : DE . Dunque 
la sfera ec. Il che ec. 

corollario i. ( Tav. IX Fig. 59. ) Nella me' 
defimà maniera fi dimoftra , che la sfera infcrit-ta 
DNEO fta alla circofcrittale sferoide lenticolare DAEB» 
come il quadrato del minor arte DE al quadrato de* 
maggior arte AB della ftefla sferoide, ed invertendo 
rtarà la sferoide lenticoiare DAEB alla sfera infcritta^ 

DNEO : : AB 2 : DE 1 . 

Ma ( Tav. IX. Fig. 58. ) per 1 ’ antecedente di' 
moftrazione la sfera circolcritta AOBN rta all’ inferiti 

sferoide ovale ADBE : : AB 1 : DE 2 ; dunque [afT.lv! 
farà AOBN: ADBE:: DAEB: DNEO; cioè quando g l ‘ 
arti coniugati della sferoide ovale fono uguali agli 
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coniugati della sferoide lenticolare , allora la sfera fia 
alla inflittale sferoide ovale, come la sferoide ienti- 
colare infcritta nella medefinia sfera alla sfera infcritta 
^Ha sferoide lenticolare. 

Inoltre ( Tav. IX. Fig. 59. ) fi dimofira come fo- 
Pk , che la fuperficie della sfera infcritta DNEO fia 
a "a fuperficie della circofcrittale sferoide lenticolare 
c °me il minor alfe DE all’'alfe maggiore AB 
COROLLARIO li ( Tav. IX. Fig. 5* ) Cd mede- 
Im ° raziocinio ir dimofira , che la fuperficie d’ un feg- 
j^ento sferico AZH fia alla fuperficie del corrifpondente 
le gmento sferoidale ovato AVI, come 1 * affé mageio- 
[ e AB al minore DE , o ; : CA : CE, ovvero 65 
jipH 1 CJUancl0 la sferoide è lenticolare. ( Tav 

P; F ig- 59 * )> a ^°ra fta il fegmento DIT della sfera 
pcntta al corrifpondente fegmento DXZ della sferoi- 
X- Scolare come F affé minore DE al maggiore 
dJ* 0 Fia ::LT;LZ, cioè come il raggio della bafe 
1 fegmento sferico al raggio della bafe del corrifpon- 
Q ente fegmento sferoidale. 

PRO POS 1 Z IO NE IX. 

t PROBLEMA. 

rovare la fuperficie , e la folidità dell’ una , e dell’ 
41tra sferoide . 

RISOLUZIONE 

PER LA SFEROIDE OVALE 
tav. IX. FIG. 58. 

1 moIt, P 1,cll l 1 * afe maggiore AB pel minore DE; 

1 ( P ro P« 1 o. lib. 1. ) facciali la regola di propor- 
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zione 7 : 22 : : ABxDE al quarto termine proporzio¬ 
nale - 9 c h e &rà la fuperficie della sferoide 

7 

ovale AVIDEB. 

2. Si moltiplichi il quadrato del minor affé DE per 
r affé maggiore AB , e poi li faccia la regola del tre 

11 : 11 : : ABxDE 2 al quarto proporzionale 

iiABxDE 1 a quale 


farà la folialità della sferoi- 


21 

de ovale AVIDEB . Ovvero trovili la lùperficie d* un 
cerchio, che abbia per diametro il minor affé DE* 
ed effa fuperficie li moltiplichi per due terzi del mag' 
gior affé AB , ed il prodotto farà parimente la folidi' 
tà della sferoide ovale AVIDEB. 

r. Di mostr AZIONE. Dalla feconda parte della prO' 
pofizione antecedente abbiamo AB : DE : : la fuperE" 
eie della sfera AZHONB alla fuperficie della sferoide 
ovale AVIDEB , e moltiplicando la prima ragione p et 

AB [ prop. ii. hb. i. ] avremo AB 2, : ABxDE ' * 
la fuperficie della sfera AZHONB alla fuperficie dell* 

sferoide AVIDEB , ed alternando farà AB 2 alla fup&' 
ficie AZHOBN : : ABxDE : AVIDEB fuperficie della s* 
roide. Ma ( cor. 3. prop. 23. Hb. 6. ) abbiamo 

7 : 22 ! : AB 2 alla fuperficie della sfera AZHONB ; 
que ( aff. 1. ) farà ancora 7 : 21 : : AB X DE ( rettaj" 
golo comprefo dagli affi ) alla fuperficie della sferoide 
AVIDEB, la quale ( prop. io. lib. 1. ) farà 
iiABxDE 

-. Il che , ec. « 


7 
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L. Nella prima parte della propofizione antecedente 

fi è diinoftrato , che fta AB 1 : M 2 : : la folidità del- 
a sfera AZHONB alla folidità della sferoide ovale 
AV 1 DEB, e moltiplicando la prima ragione per AB 

( prop. ri. Iib. i. ) fi avrà AB* : ABxDE 2 : : la fo¬ 
ndita della sfera AZHONB alla folidità della sferoide 
A VIDEE, ed alternando farà 

: AZHONB : : ABxDE 2 : AVIDEB. Ma ( coi. 
4 - prop. ly. Iib. 6 . ) fi è dimoftrato effere 

11 : ii AB* : AZHONB; dunque ( affi i. y f ar £ 

M : :ABxO£ z : AVIDEB; perciò la folidità della 

Ceroide ovale farà ABxDE 

Inoltre V area del cerchio, che ha per diametro 1* affé 


^noreDE ( annot. ì prop. 7. Iib. 5.) farà MDE 2 , 

*4 

e moltiplicandola per ^ AB , cioè pei due terzi del 


^ggior affé, il prodotto 22A ^ xI ^ £ 


M ABxDE 2 v 4 2 

-ci dà la medefima folidità della sferoide 


® v al e A VIDEA, come evidentemente lì vede, 
“'he, se. 
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RISOLUZIONE 

PER LA SFEROIDE LENTI CO LARE 
TAV. IX. FIG. 59 . 

i. fuperficie della sferoide lenticolare fi ottiene 

anche moltiplicando il prodotto de’ due affi pel nume¬ 
ro 11, e dividendo quello prodotto pel 7, il quo¬ 
ziente farà la ricercata fuperficie della sferoide lenti¬ 
colare . 

1. La folidità della sferoide lenticolare ritrovali mol¬ 
tiplicando il quadrato del maggior alle AB per 1 * alfe 
minore DE ; pofcia inftituifcafi la regola del tre 

li ; 11 : :DExAB 2 ai quarto termine proporzionale * 

, , \ /, uDExAB 2 . 

che ( prop. io. lib. 1. ) fara ___ e que¬ 

ll 

fto farà la folidità della sferoide lenticolare. 

O, altrimenti, fi moltiplichi la fuperficie del cerchi o f 
che ha per diametro il maggior alfe AB , per i due 
terzi del minor alfe DE, ed il prodotto farà la mede- 
lima folidità della sferoide lenticolare. 

1. dimostrazione. L’ alfe minore DE ftaalmag' 
giore AB ( cor. 1. prop. antec. ) come la fuperficie 
della infcritta sfera DNEO alla fuperficie della circo- 
fcrittale sferoide lenticolare DAEB ; e moltiplicando 1 * 
prima ragione DE : AB per DE ( prop. 11. lib. i* ) 

avremo DE" : DExAB : : la fuperficie della sfera 
DNEO alla fuperficie della sferoide lenticolare DAEB» 

ed alternando farà DE 2 : DNEO ! : ABxDE : DAEB. 
Ma ( cor. 3. prop. 13. lib. 6 . ) abbiamo 7 :12 : : DE 
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alla fuperficie della sfera DNEO ; ficchè (aff. Im \ 
farà ancora 7 : 22 : : ABxDE : DAEB fuperficie della 
sferoide lenticolare ; dunque ( prop. 1 o. lib. 1.. ) la 

fuperficie di effe sferoide farà —— c ] ie ec 

7 

2. La sferoide lenticolace DAEB ( cor. 1. prop. 

ant. ) fta alla sfera inferitale DNEO : : AB 2 : DÈ 2 
ed invertendo [ annotaz. prop. 3. lib. 1. ] avremo 

DE : AB : : DNEO : DAEB , e moltiplicando la pri¬ 
lla ragione per DE ( prop. 11. lib. 1. ) fi otterrà 

fiÉ* .^DExAB 2 ; : DNEO ^DAEB , ed alternando fi 
ay rà DE 3 : DNEO : : DExAB* : DAEB . Ma ( cor. 4. 
Prop. 19. lib. 6. ) abbiamo DE 3 ."DNEO : : 21 : 11 

dunque [aff. 1, ] farà 21:11 : : DExAB 2 : DAEB , 
«d in confeguenza ( pr0 p. io. lib. 1. ) lafoliditàdeì- 

k sferoide lenticolare DAEB farà 1 iDExAB . ^ 

21 

La inedefima folidità della sferoide lenticolare fi tro,> 

Va ancora moltiplicando 1 lAB ( annot. 2. prop. 7. 

V *4 

lb - 5* ) area del cerchio, che ha per diametro il mag- 

2DE 

■ 0r afe AB, per - due terzi del minor afte DE 

3 

Imperciocché abbiamo 

J^E iiAB 1 __22DExAB 2 11 DExAB 2 T . , 

— A -—---—-. 11 che ec. 

3 14 42 11 

PARTE il. a 
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C oR.OLLAR.io i. Dunque la fuperficie della sferoide 
ovale è uguale a quella della sferoide lenticolare, 
quando hanno gli affi uguali. 

COROLLARIO II. ( Tav. IX. Fig. 58. ) La fuper- 
fide d' un fermento AVI di sferoidi ovale , da quanto 
abbiam detto antecedentemente, fi troverà in quella 
maniera. Primieramente ( cor. 2., o 4. prop. 19. 
lib. 6. ) fi trovi la fuperficie del corrifpondente feg- 
mento AZH della sfera circofcritta, ed ella fuperficie 
fi moltiplichi pel raggio Gl della bafe del fegmentó 
sferoidale AVI, ed il prodotto dividali pel raggio GH 
della bafe del corrifpondente fegmentó sferico AZH * 
ed il quoziente farà la ricercata fuperficie del dato feg- 
mento sferoidale ovale perciocché [ cor. 2. prop. 
antec. ) abbiamo GH : Gl : : la fuperficie del fegmentó 
sferico AZH alla fuperficie del corrifpondente fegmentó 
AVI della sferoide ovale . 

Ma quando cercali la fuperficie d 3 un fegmentó DXZ 
di sferoide lenticolare [ Tav. IX. Fig. 59* ] allora fi 
trovi £ cor. 2. y o 4. prop. 19. lib. 6 . ] la fuperficie 
del corrifpondente fegmentó D 1 T della sfera infcritta» 
e fi moltiplichi ella fuperficie per LZ raggio della baie 
del fegmentó sferoidale, ed il prodotto dividali per 1 $ 
raggio della baie del fegmentó sferico, ed il quozien¬ 
te farà la fuperficie del fuddetto fegmentó DXZ ài 
sferoide lenticolare; poiché [ cor. 2. prop. antec. 1 
abbiamo LT : LZ : : la fuperficie del fegmentó DI* 
della sfera infcritta alla fuperficie del fegmentó DX^ 
della sferoide lenticolare circofcritta, 
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DEFINIZIONE VII. 

DELLE EVOLUTE , ED EVOLVENTI . 

TAV. IX. FIG. ÓO. 

1. Se intorno alla convefiità di qualunque curva data 
AILBC fi ravvolgerà un filo , che efattamente fi ad¬ 
atti alla curva medefima, e quindi fiando fermo 1’ eftre- 
In °C del inedefimo filo, 1 ’ altro diremo A fi vada di- 
fcoftando a poco a poco, ma in guifa, che quella parte del 
filo, che già fi è difiaccata dalla curva, cioè IF, LG, BE 
«c. Tempre fia ben tefa ; allora la linea curva AFGED, 
che rimane defcritta dall’ eftremo A del filo, chiamali 
turva evolvente , o Sviluppante, e la curva data AILBC 
chiamali curva evoluta , o Sviluppata . 

2. Ma fe il filo CD diftaccato da tutta 1* evoluta 
AILBC fi avvolgerà intorno ad un* altra curva CNM, 
Uguale, e fintile alla curva evoluta AILB, e pofta nel- 
0 ftefib modo dall’ altra parte ; allora il medefimo 
Creino D del filo deferiverà la curva DHM uguale , 
e limile all’ evolvente AFGED, purché il filo fiafeirw 
ugualmente ben tefo -, e tirata la retta AM, farà 
^efta la bufe della evolvente . 

3 - Quallivoglia parte diftefa del filo dicefi raggio 
delatore dell'evoluta', onde le rette IF^LG, BE ec., 
f ° n ° ra gg ' 1 oScidatorì dell’ evoluta AILBC ,’ e dallo’ 
Jhuppainento della curva egli è evidente, che i rag-! 
o 1 ofculatori fono tangenti della curva evoluta. 
t 4 * Inoltre chiaramente fi vede, che i raggi ofcula- 
l^ ri IF, LG ec. fono ugnali alle corrifyondenti parti 
$ » LIA, BLIA ec. dell’ evoluta, e che la retta CD 
u guale a tutta la Curva evoluta AILBC ; 
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DEFINIZIONE Vili. 

I_ja linea retta, che è perpendicolare ad ima tan¬ 
gente di qualunque curva, nel punto del contatto, di- 
cefi perpendicolare alla medefima curva ; laonde il rag¬ 
gio del cerchio è perpendicolare alla periferia di effo; 
perchè ( cor. i. prop. 6. lib. 4. ) è perpendicolare 
alla tangente di effo cerchio nel punto del contatto . 

PROPOSIZIONE X. 

TEOREMA. TAV. IX. F IG. 61. 

La retta linea ( GZ ) perpendicolare all* eftrenio 
( G ) di pualfivoglia raggio ofculatore ( LG ) tocca 
in un fol punto ( G ) l’ evolvente ( AED ). 

Conducafi un altro raggio ofciilatore BE, che pro¬ 
lungato incontri in qualche punto Z la perpendicolare 
GZ, e fi prolunghi il raggio GL finché leghi, com e 
in I, il raggio BE. 

dimostrazione. Nel triangolo miftilineo BIL ( au* 
17. ) i due lati BI, IL fono maggiori dell’ arco frap' 
pofto BL, ed a quelle cofe dileguali aggiugnendovi co* 
fe uguali, cioè 1 * arco LA della evoluta, e ( def. 7 ' 
n. 4.) T uguale raggio ofculatore LG T alf. 6. ] avren 10 

BId-IL-rLG>BL-fLA-, cioè Bl-j-lG maggiore dell’arco 

BLA dell’evoluta; Ma ( defittone 7. num. 4. ) 
hiamo il raggio ofculatore BE uguale all’ arco BLA • 
Dunque ( parte 2. affioma 1. ) farà eziandio BI*f^ 
maggiore di BE ., ofiia maggiore di BI-fIE e tolta ^ 
parte comune BI ( aflìoma 7. ) refferà IG maggi° re 
IE . Ma nel triangolo IGZ rettangolo in G il l at( j 
IZ [ parte 1. propoìiz. 27. lib. 1. ]'è maggiore ( ‘ e 
lato IG; confeguentemente lo Beffo lato IZ ( aff. 13 *-' 
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farà molto maggiore di IE ; e pero il punto Z cade 
fuori della curva evolvente AGED. 

Ma fe il punto E ( Tav. IX. Fig. 62. ) fi pren¬ 
derà tra il principio A della evolvente, ed il punto G 
del contatto ; allora conducanfi il raggio ofculatore EL,. 
la corda LB, e la- retta BE prolungata fino in R ; e 
farà F arco BIL maggiore della corda BL , ed aggiu- 
gnendovi parti uguali, cioè F arco LA , ed il raggio 
LE , e F arco BL-fLA, cioè F evoluta BLA(aff. 6. ) 
farà maggiore delle rette BL-f-LE, le quali [ affi 17.) 
fono maggiori della retta BE , e pero F arco BLA , 
o Fugual raggio BG ( alL 13. ) farà molto maggiore 
di BE. Ma F ipotenufa BR (parte 2. prop. 27. lib. 2.) 
è maggiore del cateto BG ; perciò BR farà molto mag¬ 
giore di BE ; ficchè il punto R cade fuori della evol¬ 
vente . Lo Beffo fi dimoftra di ogni altro punto della 
tetta RZ ; dunque effa retta tocca nel folo punto G 
la curva evolvente AEGD. Il che ec. 

COROLLARIO i. Adunque ogni raggio ofculatore, 
cioè ogni linea tangente dell’ evoluta è perpendicolare 
all’ evolvente. 

Scambievolmente le linee perpendicolari alla evol¬ 
vente fono tangenti della evoluta. 

COROLLARIO n. ( Tav. IX. Fig. 6 o. ) Sicché fe 
molte linee rette IF, LG, BE , ec. tangenti dell’ evo¬ 
lta ne’ punti I , L , B ec. faranno perpendicolari ne’ 
punti F, G, E ec. ad una curva AFGED, egli è chia¬ 
ro, ed evidente, che effa curva AFGED farà l’.evoh- 
v ente defcritta dkgli eftremi de’ raggi IF, LG, BE ec. 
Stella evoluta AILBC . 
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DEFINIZIONE IX. 

TAV. IX. FIG. 63. 

DELLA CICLOIDE . 

J.Se al diametro AB d* un cerchio AMBS fi tire¬ 
ranno moltiflìme perpendicolari KY , HL , NR, DE 
oc. , che faranno ( prop. 18. lib. 2. ) fra loro paral¬ 
lele ; e gli archi frapporti ( prop. 9. lib. 4. ) faranno 
uguali AG=rAS, AM=AP , GN=SP ec., quindi fi fe- 
ghi GH uguale all’ arco GA , MN uguale all’ arco 
MGA, ed SL=GH=:GA=AS, BDz=BÈ uguale alla fe- 
micirconferenza BMGA , o BPSA ; e la Berta cola E 
faccia di tutte le altre perpendicolari. Pofcia pei punti 
D, N, H, L, R , ec. , e pel punto A deferiva li una 
curva DNHALRE ; quella curva farà la cicloide , 0 
trocoide rtata ritrovata dal dottiamo Matematico del 
Gran Duca di Tofcana, Galileo Galilei . 

2. Quella curva li deferive ancora nella fegtiente 
maniera. 

Il cerchio DUK tocchi la retta linea DE in D, e 
rotolando lì rivolga fopra la medefiina retta DE finat- 
tantochè il punto D della periferia novamente li tro¬ 
vi nella medefinia linea retta in E ; la linea curva 
DHARE deferitta dal punto D in erto rivolgimento 
del cerchio, con movimento progrertivo verfo E , e 
di rotazione intorno al fuo centro, farà la cicloide . 

Il cerchio AMBS, o 1* uguale DUK, dal cui ri' 
volgimento lì è deferitta la cicloide chiamali cerchio 
generatore della cicloide . 

Il diametro AB del cerchio generatore s’addiinancfó 
affé della cicloide, ed il punto A diceli vertice, o apich 
o cima della cicloide. Le rette linee FL } CR, FH ec* 
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perpendicolari all* affé AB, e terminate dalla curva 
cicloidale li chiamano ordinate all' affé della cicloide ; e 
la retta DE, che è uguale alla circonferenza del cer¬ 
chio generatore AMBS fi noma bafe della cicloide ; e 
la ugual linea KY addimandafi tangente verticale della 
cicloide . 

La /uperficie DAEB terminata dalla curva Cicloidale 
DAE , e dalla bafe DE chiamali anche cicloide , o 
Spazio cicloidale interiore , ed il triangolo miftilineo 
DA MB fi dice femicicloide , o fpafio femicicloidale in¬ 
terno . 

3. 11 rettangolo DKYE fi chiama rettangolo circo- 
fa itto alla cicloide ; ed è quadruplo del cerchio gene¬ 
ratore AMBS.; poiché 1 * area di effo ritrovali molti¬ 
plicando 1 * altezza DK ( uguale al diametro AB di elio 
cerchio ) nella bafe DE, chè è uguale alla circonfe¬ 
renza dello Beffo cerchio; dunque ( cor. 2. prop. 7. 
lib. 5. ) é quadruplo di effo cerchio generatore; e la 
metà ABDK di effo rettangolo farà quadrupla del mez¬ 
zo cerchio BMGA. 

ANNOTAZIONE. ( Tav. IX. Fig. 6 4. ) Che la cur¬ 
va deferitta dal punto D nel rivolgimento del cerchio 
generatore fia la cicloide, ritrovata dal celebre Galileo, 
B dimofira così. 

Da qualunque punto R della curva cicloidale DRA 
tirili la retta RS ordinata all* affé AB , che fegherà la 
periferia del cerchio generatore in qualche punto Q ; 
dico , che la porzione QR dell* ordinata farà 
tempre uguale all’ arco QA . Imperciocché nel rivol¬ 
gimento del cerchio generatore quando il punto D, 
c he deferive la cicloide farà pervenuto in R, effo cer¬ 
chio generatore tocchetà la bafe DE in qualche punto 
j» e farà 1 * arco RKt uguale alla porzione DI della 
bafe deferitta dallo fteffo arco nel rivolgimento del 
cerchio generatore. Ma i cerchi NIR , ABQ, che 
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roccano la retta DE ne’ punti 1, e B fono > cT ipo- 
tefi uguali fra loro ; e però gli archi di efli RKI, 
QOB frapporti tra le parallele RS, DB ( prop. 9. lib. 
4. ) faranno uguali, e le corde loro RI, QB ( prop. 
13. hb. 4. ) faranno anche uguali fra loro; rtccome 
ancora faranno tra di loro uguali gli angoli RID, QBD 
dei feginenti uguali, perchè hanno milure uguali, cioè 
( prop. 7. lib. 4. ) le metà degli archi uguali RKI , 
QOB ; ficchè le uguali corde RI, QB ( parte 2. prop. 
19. lib. 2. ) faranno anche parallele, laonde ( prop. 28. 
lib* 2. ) le rette parallele QR, IB faranno eziandio 
uguali fra loro. Ma dalla cortruzione della cicloide 
la retta DB è uguale alla femicirconferenza AQB , e 
fi è dimoftrata la parte DI uguale alParco RKI, cioè 
uguale all’ ugual arco QOB ; ficchè la rimanente par¬ 
te 1 B, o P ugual linea RQ, farà uguale alParco rima¬ 
nente QA ; il che fempre in ogni punto fi verifica ; 
dunque ec. 

PROPOSIZIONE XI. 

PROBLEMA TAV. IX. FI G. ' 6%. 

D 5 

efcrivere la cicloide 

Sia dato il cerchio generatore A2BX, e di erto fia 
tangente in B la retta DE uguale alla periferia del me* 
defimo cerchio, e fia la DE fegata per mezzo in B? 
e perpendicolare all’ arte AB . La femieirconterenza 
A2B dividafi in qualunque numero di parti uguali 
Airri.2—2.3—3^ ec - ; e pei punti di divifione tirili 
le rette IC, ZF, MS ec. ordinate all’arte AB, e fi tirino 
ancorale corde Bi,Bi,B3, ec * Pofcfa la tangente DB 
dividafi in altrettante parti uguali, in quante fi è divifa 
P uguale femiperiferia , e fieno BG=GH=HL=LD ec.; 
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ìndi pei ritrovati punti G, H, L, ec. fi tirino le ret¬ 
te Gl parallela alla corda corrifpondente Bfc, HZ pa¬ 
rallela alla corda Bi , LM parallela alla corda B3 ec., 
le quali concorrano colle corrifpondenti ordinate ne* 
punti 1, Z, M ec. Inoltre dalle ordinate prolungate 
dall’ altra parte dell* affé feghinfi altre uguali ordinate 
CK=CL, FN=FZ , SR=SM , ec. Finalmente pei pun¬ 
ti D, M , Z , I, A, K ec. deferiva!! la curva DZANE, 
che farà la ricercata cicloide. 

DIMOSTRAZIONE. Perchè, di cognizione, le uguali 
linee , cioè la retta DB , e la femiperiferia A2B fono 
fiate divife Del medefimo numero di parti uguali, per¬ 
ciò la parte DL farà uguale all* arco B3 , e la LB, 
che ( prop. 28. lib. 2. ) è uguale alla M3 , farà ugua¬ 
le al rimanente arco 3.2.1.A; perciò il punto M(def. 
ed annot. ant. ) è un punto della curva cicloidale , e lo 
fieffo dimoftrafi degli altri punti Z , I, ec. Dunque la 
curva DZANE è una cicloide. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XII. 

TEOREMA. TAV. IX. FIG. 66. 

1. Se al diametro ( AB ) d’ un cerchio ( ARBI )* 
fi condurrà un’ ordinata ( DR ), e da un eftremo 
(A) del inedefimo diametro fi tirerà una corda (AG), 
che feghi 1 * ordinata ( DR in C ) entro del cerchio; 
dico, che la porzione ( CR ) dell* ordinata frappofta 
tra la periferia, e la fuddetta corda farà minore dell* 
arco ( GSR ) interpofto tra 1’ ordinata, e la corda . 

2. Ma fe la corda [ AL ] prolungata incontrerà 
[ in F ] 1’ ordinata [ DI ] prolungata fuori del cer¬ 
aio; allora la porzione ( IF ) dell’ ordinata prolun¬ 
gata farà maggiore dell’ arco ( IL ) frappofio tra la 
c orda, e 1* ordinata. 
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DIMOSTRAZIONE DELLA PRIMA PARTE. Tirate k 
rette AR, RB, RG, i due triangoli ARB, ADR ret¬ 
tangoli in R , ed in D ( cor. 3 . prop. 8. , e cor. i. 
prop. 18. lib. 4 ) hanno l’angolo comune RAB; per¬ 
ciò (cor. 7. prop. 24. lib. 2.) farà il rimanente ARD 
uguale al rimanente ABR . Ma ( cor. 2. prop. 8. lib. 
4. ) 1 angolo AGR è uguale al medefimo angolo ABR; 
e pero ( aff 1. ) 1* angolo ARD , o fia ARC, farà uguale 
all angolo AGR, olia CGR. Ma l’angolo RCG efterio- 
re del triangolo RCA ( cor. 2. prop. 24. lib. 2. ) è 
maggiore dell’ angolo ARC interiore, ed oppofto per¬ 
ciò farà anche maggiore dell’ ugual angolo CGR ( par¬ 
te 2. aff. 1. ); ficchè He! triangolo CRG ( prop. 27. 
bb. 2. ) il lato RG oppofto al maggior angolo RCCr 
fara maggiore del lato RC fottopofto all’ angolo mi¬ 
nore CGR. Ma R arco RSG (def. 5. lib. 2 ) èmag- 
g.ore della fua corda RG ; dunque lo fieffo arco RS<S 
(aff. 13. ) làrà molto maggiore della retta RC. 

Il che , ec. 

DIMOSTRAZIONE DELLA SECONDA PARTE. Pel plin¬ 
to L 1 prop. 6. lib. 4. ) tirinfi la tangente LE , e I 3 
retta ,LB. I due 'triangoli ALB, ADF rettangoli in U 
e in D , e che hanno 1 * angolo BAF comune, avran¬ 
no ancora il rimanente angolo ABL=AFD ( cor. 7 ' 
prop. 24. lib. 2. ). Inoltre perchè l’angolo BLF efter- 
no del triangolo BLA ( parte 2. prop. 24. lib. 2. ) 
e uguale ai due angoli ABL, BAL interni, ed op" 
polli infieme prefi, e ( cor. 4. prop. 8. lib. 4. ) dell’ 
angolo BLF, la parte BLE (angolo del fegmento Blk) 
e uguale all angolo BAL infermo nell’alterno fegmen- 
to BGRAL; perciò la rimanente parte, cioè 1’ angol^ 
ELF farà uguale all’ angolo rimanente ABL; e fi è 
dimoftrato F angolo ABL=AFD ficchè (aff 1. )farà 
1 angolo ELF=AFD ; cioè r=LFE, e però ( parte 
prop. 27. lib. 2 ) farà il lato LE=FE, ed aggiugnem 
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«ovi la parte comune EI, farà LE-fEI=FE+EI, cioè 
iE+EI=FI. Ma LE+EI (aff. 17. ) è maggiore dell’ 
arco frapposto LI; dunque ( parte 2. affi ì. ) anche 
la retta FI farà maggiore dell’ arco' LI. 

B che , ec. 

PROPOSIZIONE XIII. 


PROBLEMA. TAV. IX. FIG. 63. 

dato punto ( R ) della cicloide tirare la tan¬ 
gente . 

Dal punto dato R fi tiri 1 ’ ordinata RPC , e dal 
Punto P, in cui feg a la periferia del cerchio genera¬ 
le al vertice A dell’ affé, fi tiri la corda AP, a cui 
Pel punto R ( prop. 13. lib. 2. ) fi conduca la retta 
Parallela TRV , che farà la tangente ricercata. 

Nella retta TV prendanfi a piacere due punti T, 
*** V 1’ uno disopra, e 1’ altro al dirotto del pun- 
0 R, e dà effi punti tirinfi le ordinate all* alfe TF, 
1 VQ, e quella venga fegata dalla corda AP pro¬ 
mulgata in Q. 

dimostrazione. Perchè, di coftruzione , le rette 
Jv, TV fra loro, e le rette IT, PR, QV , anche 
‘ r a loro fono parallele; perciò ( prop. 28. lib. 1. ^ 
ar a ITrrPR^rQV. Ma dalla definizione della ci- 
/ 0|f le abbiamo PR uguale all’ arco ASP ; onde 
Uff. 1.) farà ancora IT= all’ arco ASP. Ma (parte 
i* Prop. antec. ) la parte IS dell» ordinata è minore 
£ e,1> arco SP; dunque la rimanente parte ST farà mag- 
sjore dell* arco rimanente AS , che fempre è uguale 
i U ordinata SL; ficchè il punto T ritrovafi fuori dei- 
cicloide . Inoltre eflendo QV=PR, e PR= all* ar- 
t ° ASP, farà ancora la QV- all’arco ASP. Ma ( par- 
J '*.P^op. antec. ) la parte ZQ dell’ ordinata , è 
la ggiore dell’ arco PZ, e perciò tutta la retta ZV, 
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farà maggiore del corrifpondente arco ASPZ , a cui $ 
uguale P ordinata ZX; Picchè anche il punto V ritro u 
vafi fuori della cicloide; la medesima cofa fi dimo¬ 
ierà .degli altri punti della retta TV; dunque elfalinea 
tocca la cicloide nel folo punto R. Il che ec. 

corollario. Per la qual cofa fe il cerchio gene' 
ratore fegherà la cicloide in R , e toccherà la bafe 
in m, fe fi condurrà la corda /72R, farà pérpendico- 
lare alla cicloide. Imperocché la tangente RT è , & 
coftruzione, parallela alla fottefa AP, e la corda n& 
( annotaz. def. 9. ) è parallela alla corda BP ; per¬ 
ciò farà retto 1 * angolo /72RT, perchè ( parte 2. prcp* 
11. lib. 2. ) è uguale all* angolo [ cor. 3. prop. 
lib. 4. ] retto BPA . Dunque la retta rnR perpendico; 
lare nel punto del contatto alla tangente RT ( àd 
8 . ) farà perpendicolare alla cicloide . 

PROPOSIZIONE XIV. 

TEOREMA. TAV. IX. FIG. 67. 

L * 

evolvente della cicloide è un’ altra cicloide fi* 
mile, ed uguale alla cicloide evoluta. 

Sieno due femicicloidi uguali CEM, DEF , i cUl 
vertici C, D fieno nella medefima retta CBD parafi®* 
la, ed uguale alla bafe MEF, la quale, dalla coltri 1 " 
zione della cicloide è uguale alla periferia del cerchj® 
generatore LCM. Pofcia col cerchio AQBP, o R®* 
uguale al cerchio generatore LCM [ def. 9., e prop* 
11. ] fi deferiva la cicloide CAD, che farà ugu ale 
alle due femicicloidi CEM, DEF inficine* prefe ; 
quella cicloide elfere 1* evolvente della cicloide da* a l 
Per quallìvoglia punto H della femicicloide CHE * 
tirino HG ordinata all’ alfe CM , la corda CL, e Pj' 
rallela ad elfa, la retta HI tangente della cicloide in ^ 
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® che Tega in I la bafe CD , che tocca nel mecle- 
frmo punto I il cerchio generatore RIN, e dal punto 
R, in cui Tega la cicloide, al punto I tirili la corda RI. 


dimostrazione. Perchè dalla corruzione della ci¬ 
cloide ( annotaz. def. 9. ) Parco RKI è uguale alla 
retta CI da elTo arco descritta, ed ella CI ( prop. 

Hb. 2. ) è uguale alla LH , e quella LH è uguale 
a rl arco CZL [ def. 9. , ed annotaz. J ; perciò l’ar¬ 
co RKI ( alT. 1. ) è uguale all’ arco CZL, e le cor¬ 
de RI, CL fottendenti archi uguali di cerchi uguali 
\ prop. 13. lib. 4. ) faranno anche uguali fra loro. 
Ma abbiamo CL=IH ( prop. 28. lib. 2. ) , e però 
V aif. 1. ) farà RI=IH. Inoltre gli angoli RIC, ICL de* 
pgmenti uguali RKI, CZL faranno eziandio uguali fra 
°ro , perchè hanno mifure uguali ( prop. 7. lib. 4 ) 
c *°. è le meta degli uguali archi RKI, CZL, ma l’an¬ 
golo interno ICL [ p arte 2. prop. 21. lib. 2. )è ugua- 
e all’ efterno BIH ; dunque P angolo RIC ( affi 1. \ 
* arà uguale all’ angolo BIH oppofto alla cima ; ficchè 
l eor. prop. 17. lib. 2. ) ìa retta RI farà polla per 
dritto alla ugual hnea IH. Ma la retta RI ( cor. prop 
^itec. ) è perpendicolare alla cicloide CAD; e però 
p^ta la retta HR , raggio ofculatore dell’ evoluta 
I'HE, è perpendicolare alla cicloide CAD ; il che nel- 
0 fletto modo fi flimoftra di tutti gli altri raggi ofcu- 
? tQ ri, tanto dell’ evoluta CHE, quanto delìa DE 
^unque ( cor. 2. prop. I0 . ) la curva evolvente 
,, cicloide è un altra cicloide limile , ed uguale 
a *la cicloide evoluta. Il che ec. 


, T * Dalla dimottrazione antecedente è 

jaro, ed evidente , che ogni raggio ofculatore HR 
pila cicloide evoluta CHE retta divifo per mezzo in 
dalla bafe CD della cicloide evolvente CAD. Con- 
e guentemente la corda CL dell’ arco CZL del cerchio 
operatore è la metà del corrilpondente arco CH della 
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cicloide ; perchè fi è dimoftrato CL=HI metà del rag- * 
gio ofculatore HR, che è uguale allo fteflo arco CH 1 
della cicloide . $ 

Similmente la corda AQ è la metà del corrilpon- « 
dente arco AR della cicloide , e così delle altre . ^ 

COROLLARIO II. Da quefte cole ne fegue , che il ^ 
raggio ofculatore EA, che è uguale alla femicicloide 1 
CHE, o Ila CRA, è doppio del diametro AB, o fia r 

CM , del cerchio generatore ; perciò anche 1 * uguale fe- a 

micicloide CHE, o CRA farà doppia del diametro AB; J 
e tutta la cicloide CAD farà quadrupla del medefimo * 
diametro AB del cerchio generatore. 1 

PROPOSIZIONE XV. < 

t 

TEOREMA. TAV. IX. FIG. 6 S. ' 

X»ia fuperficie della cicloide è tripla del fuo cerchi ^ 
generatore. 1 

Sia data la femicicloide ADB , il cui rettangolo cir* I 

cofcntto fi a ABDK. Si prendano nell’ alfe AB dei punti J 

ugualmente dittanti dal centro C del cerchio genera- j 

tore ABEF, come fono H, ed M , e da etti tirinfi lo 
rette HG, MS ordinate all’ atte, che feghino la cur^ j 

va cicloidale nei punti L, ed I , pei quali fi deferiva¬ 
no i cerchi generatori NLO, RIP, che tocchino ^ i 

bafe DB ne’ punti N , ed R , ed i cui diametri per* 1 

pendicolari alla bafe fieno NO , RP. 

DIMOSTRAZIONE. Le rette parallele HG, MS fono» J 

d’ ipotefi ugualmente dittanti dal centro C ; perciò fa* ! 
rà r arco AF= all’ arco EB, il quale [ annotaz. def- 1 
?• ] è uguale all’ arco RI; onde ( afl. i. ) farà p a " 
rimente 1’ arco AF= all’ arco RI. Ma per la natura * 

della cicloide la retta FL è uguale all’ arco af, 
e la retta DR= all* arco RI ; perciò farà la retta i 
FL=DR; ed è DR^SV ( propof. iS. ^lib. 2. 
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‘«onde ( aff. i. ) farà FL=SV , cioè FL=SI+IV, e 
^ftìtuendo in vece della IV 1 ’ ugual retta EM, fi avrà 
F k=SI-|-EM. Inoltre eflendo l’arco AF= all’arco EB, 
^grugnendovi la parte comune EF ( aff. a. ) avremo 
J* arco AFE= all* arco BEF , che è uguale all’arco 
e però F arco AFE [ a(T. i. ] farà anch’ effo 
Aguale all’ arco NL ; ma per la natura della cicloide la 
ret ta IE è uguale all’ arco AFE, e la retta DN uguale 
ai i’ arcoNL , e però farà la retta IE=DN, che è uguale 
^lla GT ( prop. 28. lib. 1. ) ; ficchèfarà IE=GT, o fia 
^^GL-1-LT , e foftituendo la retta FH in vece della 
Aguale LT, farà IE=GL+FH . 


Col medefimo raziocinio la ftefia cofa fi dimoftra 
* tutte le ordinate all* alfe AB ; confeguentemente 
^tte le linee rette LF , IE ec., cioè gli elementi , 
c !te coftituifcono lo fpazio femicicloidale intermedio 
^FEBDILA, fono uguali ad altrettante linee rette FH, 
ec., che formano il femicircolo AFEB, con al¬ 
lettante rette SI, GL ec., che compongono il trian¬ 
golo miftilineo , o fia fpazio femicicloidale efterno 
^LIDK; vale a dire lo fpazio femicicloidale di mez- 
?° AFEBDILA è uguale al mezzo cerchio AFEB col- 
0 fpazio femicicloidale efterno ALIDK . Per la qual 
il mezzo cerchio generatore AFEB collo fpazio 
^cicloidale efterno ALIDK fono la metà del rettan¬ 
golo circofcritto ABDK • Ma il mezzo cerchio gene- 
at ore ( n. 3. def. 9. ) è la quarta parte di etto ret¬ 
tolo circofcritto ; perciò la femicicloide efterna 
^IDK farà 1’ altra quarta parte dtl medefimo rettan- 
e farà uguale al mezzocerchio generatore; ed 
confeguenza lo fpazio femicicloidale di mezzo 
€ F £BDILA è anche metà del rettangolo circofcritto, 
Però farà doppio del mezzo cerchio generatore 
. EB. Sicché allo fpazio femicicloidale di mezzo ag- 
^ Unendovi il mezzo cerchio generatore , fi avrà 
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tutta la femicicloide interna DAB tripla del mezzo cer¬ 
chio generatore AFEB ; perciò anche tutta la cicloide 
farà tripla dell* intero cerchio generatore. Il che, ec. 

COROLLARIO. ( Tav. IX. Fig. 63. ) Da quanto lì 
è dimoftrato chiaramente appparifce , che lo fpazio ci¬ 
cloidale efterno AHNDKAREY è uguale al cerchio 
generatore AMBS . 

Inoltre il rettangolo circofcritto DKYE fta allo fpa¬ 
zio cicloidale interno DNARE : : 4 : 3 ; e lo fpazio ci¬ 
cloidale interno fta allo fpazio cicloidale efterno : : 3 : 1- 
Di più lo fpazio femicicloidale di mezzo AHNDBMGA 
è uguale al cerchio generatore AMBS, ed in confè- 
guenza anche uguale all’ intero fpazio cicloidale efter¬ 
no ANDKAREY ; perciocché lo fpazio femicicloidale 
di mezzo ft è dimoftrato doppio del mezzo cerchio 
generatore . 

annotazione. Se la curva cicloide fi rivolterà io 
guifa, che il vertice A fia pofto al di fotto [ Ta v * 
XII. Fig. 93. ] , e la bafe DE fia al di fopra, ed i* 1 
un piano parallelo all’ orizonte ; allora fe un corpo 
grave cadendo difenderà per la curva DNHA, o ERA» 
eflo in uguale fpazio di tempo perverrà all’ infimo pur 1 " 
to A, fia che fi lafci cadere dal punto E ; o dal punto 
D , o dal punto N, o dal punto H , o da qualfivo- 
glia altro punto della medefima curva ; e per queft 3 
proprietà particolare, la cicloide chiamali curva ifocroR a ‘ 

DEFINIZIONE X. 

. + V 

TAV. IX. FIG. 69. 

DELLA PARABOLA. 

So in qualunque piano fi tirerà una linea retta N^' 
e dal punto di mezzo D s’ innalzerà una perpendic 0 
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jare DB, dalla quale fi feghino a piacere due parti fra 
Joro uguali DA, AF. Pofcia per moltiflìmi punti I 
£, B ec. della retta AB fi tirino le rette indefinite 
GS, HL , KY ec. perpendicolari alla fletta AB, o iìa 
parallele alla NV. Indi dal centro F con intervallo 
Jiguale alla DI fi fegnino i punti G , ed S nella retta 
GIS. Similmente dallo fletto centro F, e col raggio 
Uguale alla DE fi f egn i no i punti H , ed L nella ret¬ 
ta HEL ; cioè facciafi FH=FL=DE ; e cosi profe¬ 
rendo facciali FR=FQ=DP; FK=FY=DB ; e così 
Uelle altre. Finalmente pei pumi K, R, H, G, A, 
Q, Y ec delcrivafi la curva KHALY ; cbe 
tara la parabola di Apollonio . 

La retta NV dicefi linea direttrice , o regolatrice del- 

parabola . 

La linea retta AB fi chiama affé della parabola. II 
Punto F dice» foco della parabola ; ed il punto A 
c niamafi vertice, o apice, o cima della medeCima va¬ 
gola . 

Le perpendicolari Gl, HE, IS, EL, BY ec. no- 
tuanfi ordinate ali’ atte. Le parti AI, AE, AP ec. 

affe Cappotte tra ’l vertice A, e qualfivoglia or- 
' nata ^ ’ ° A c E , ec ; a 4 dimandanfi afeiffe dell' affé ; 

a 1 afcitta AF dicefi difan^a del foco dal vertice. La 
«oppia ordinata KBY chiama b afe della parabola. 
p j ?. ^P az ^° f chiufo dalla curva parabolica, 

fua bafe fi noma o fuperficie della pa- 

Tangente verticale della parabola è la retta OZ ,che 
P* P el vertice A della Parabola, ed è perpendico- 
ar e all’ atte AB, e perciò parallela alla direttrice NV 
VUalunque altra retta ( HT ), che tocca in un folo 
pto (H) la curva parabolica, e che prolungata da 
^mbedue le parti non la fega, fi dice tangente della 

PARTE II. r 
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Diametro della parabola chiamafi ogni linea retta 
parallela all* afte , tirata da qualunque punto della cur¬ 
va entro la medefima parabola ; come la retta HX , 
il cui punto H dicefi vertice, o cima del medefimo dia¬ 
metro . 

Parametro , o lato retto delT ajfe della parabola è una 
linea retta quadrupla di AF diftanza dal foco al ver¬ 
nice; ovvero è doppia di DF, che è la diftanza dal 
foco alla direttrice ; e però fe dalla tangente vertica¬ 
le fi taglierà AZ=4AF, o pure AZ=iDF, farà AZ 
il parametro dell’ alfe AB della parabola KAY . 

■COROLLARIO I. Se da qualunque punto H eftre- 
mo di un’ ordinata HE fi tirerà la retta HM perpen¬ 
dicolare alla direttrice NV, cioè parallela all’ afte AB; 
-efla retta HM farà fempre uguale alla retta HF diftan- 
za dal foco F al medesimo punto H della curva. Ini- 
perpcchè dalla deferitone della parabola abbiamo 
HF=ED; ma ( prop. iS. lib. 2. ) è HM=ED; per- 
ciò ( aff. i. ) farà HM=HF. 

COROLLARIO H. Adunque fe due linee rette tirate 
da un medefimo punto , 1’ una al foco , e 1* altra per¬ 
pendicolare alla direttrice, non faranno uguali fra loro* 
quel punto non fi troverà nella curva parabolica. 

DEFINIZIONE XI. 

T _j a diftanza { HF ] dal foco ( F ) a qualfifia pufl" 
to ( H ) della curva parabolica , fi chiama raffi 0 
vettore. 
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PROPOSIZIONE XVI. 

PROBLEMA TAV. IX. FIG. 70 . 

Ad un punto dato ( R ) della parabola ( KAY ) 
tirare una tangente . J 

Dal punto dato R fi tiri la RM perpendicolare alla 
direttrice XV ; poi dal foco F ai punti M, ed R 
conducanfi le rette FM, FR, e di effe la FM fi di¬ 
vida per mezzo in C ( prop. 12. lib. 2. ). Finalmen¬ 
te pei punti R, e C tirifi la retta GRCT, che forala 
Ricercata tangente della parabola. 

dimostrazione. Dall’ antecedente corollario pri- 
jtto abbiamo RF=:RM; perciò nel triangolo ifofcele 
RFM la retta RCT tirata dal vertice R al punto di 
jttezzo C della bafe FM ( cor. i. prop. 25. lib. 2. ) 
^ perpendicolare alla medefima bafe FM, e tocca la 
Parabola nel folo punto R. imperciocché fe da qua- 
u nque altro punto I della medefima retta GRT fi ti¬ 
feranno le rette IM, IF, e la retta IL perpendicolare 
?. a direttrice XV; allora ne’ triangoli ICF, ICM ab- 
•amo IF=IM ( prop. 6. lib. 2. ); ma nel triangolo 
LM rettangolo in L il foto IM è maggiore del foto 
( P arte 2 • P™P* 2 7 - lib. 2. ) ; dunque ( parte 1. 
* U - 1. ) anche la retta IF tirata al foco farà maggio- 
re della IL perpendicolare alla direttrice ; e pero il 
Punto I è fuori della curva parabolica, per 1* antece¬ 
dente corollario fecondo . 

Per la ffeffa ragione iF è maggiore di il, ed il 
P^to i è fuori della parabola; e lo fteffo fi dimoftra 
1 ogni altro punto della retta GT ; ficchè effa linea 
° Cca nel folo punto R la parabola. Il che ec. 
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DEFINIZIONE XII. 

Sei’ affé BA della parabola fi prolungherà di là dal 
vertice A fino a che concorra colla tangente GRC , 
anche prolungata, in T ; allora la porzione ST dell’ 
affé prolungato fi chiama linea f uttangente , ed è ter¬ 
minata in T dalla tangente prolungata, ed in $ dall’ 
ordinata RS tirata dal punto R del contatto . 

Se dal punto del contatto R s’ innalzerà [ prop. 
13. lib. 2. ] la retta RN perpendicolare alla tangente 
GT , che fe'ghi 1 * affé in N ; allora la porzione SN 
dell’ affé dicefi lìnea Ju anormale , o fotlcperpenili colar e , 
perchè terminata dalle due perpendicolari RS all* affé t 
ed RN alla tangente. 

PROPOSIZIONE XVII. 

teorema. 

ella parabola la Tuttangente ( ST ) è Tempre dop" 
pia della corriipondente afciffa [ AS ]. 

Ma la fimnormale ( SN ) è Tempre uguale alla metà 
del parametro ; cioè uguaglia la ( DF ) diftanza dall 3 
direttrice [XV] al Toco (F). 

DIMOSTRAZIONE DELLA PRIMA PARTE. I d« e 
triangoli- RCM , TCF hanno gli angoli alla cima Pp' 
pofii in C ( prop. 17. lib. %. ) uguali Tra loro, e 1 
angolo RMC uguale’ all* angolo alterno TFC ( prop* 
ai. lib. 2. ), ed il iato Trappolo tra gli angoli ugu^ 1 » 
cioè MC==CF; dunque [ prop. 5. lib. 2.] Tarà il 
TF=:RM; ma (prop. 18. lib. 2.) abbiamoDS~R^* 
perciò ( aff. 1. ; Tarà TF=DS, cioè ^ 

TD-f-DF=DF-f FS, e levando la parte comune PJ* 
[ afi. 3. ] refterà TD=TS , a cui aggiugnendovi 
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parti uguali DA=AF, ( aff. i. ) fi avrà 
TD-}-DA=FS-f AP, cioè TA—AS} e però la TS è 
doppia della A$ . Il che ec. 

DIMOSTRAZIONE DELLA SECONDA PARTE. Le di'.e 
rette MR, DB fono , di cognizione, parallele , e le 
due rette RN, MF perpendicolari alla tangente GT 
( prop. 1 8. lib. 2. ) fono anche parallele ; perciò ( prop. 
28. lib. 2. ) l'ara RMr=FN; ma abbiamo ancora RM=:SD: 
ficchè l'ara FN=SD, cioè FS+SN=FS+FD, e tolta 
hi parte comune FS , rimarrà SN=FD ; cioè la lun- 
normale uguale al femiparametro. Il che , ec. 

COROLLARIO. Dunque per tirare da qtìalfivoglia puni¬ 
to R della parabola una linea retta , che fiale tangen¬ 
te , ballerà tirare da elio punto R una retta RS ordi¬ 
nata all a fife 9 e poi dall* alTe prolungato di là dal ver¬ 
tice A legarne una parte AT uguale all» afciffa AS, e 
dal punto R al punto T tirare la retta RT, che l'ara 
la tangente , che fi cercava, effendo la futtangente ST 
doppia della corrifpondente afcifla AS . 

PROPOSIZIONE XVili, 

TEOREMA. 

Se dal punto del contatto ( R ) della parabola fi 
tireranno una linea retta ( RF ) al foco , ed un* al¬ 
tra retta parallela all* alfe , cioè un diametro ( RZ ) ; 

due linee rette faranno fempre angoli uguali 
( GRZ=TRF ) colla tangente ( GRT )! 

Ma la fomma ( ZR-f-RF ) di effe linee rette farà 
c oftantemente uguale all* affé prolungato [ BD ] fino 
*Ha direttrice [ XV ] ovunque prendali il punto del 
contatto ( R ). 

DIMOSTRAZIONE DELLA PRIMA PARTE. Nel trian¬ 
golo MRF ( cor. 1. def. ) ifofcele abbiamo F an- 
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golo TRF=TRM [ cor. i. prop. 25. lib. 2. 1 ; inol- 
tre ( prop. 17. lib. 2. ) abbiamo l'àngolo GRZ=TRM 
oppofto alla cima; dunque ( alf. 1. ) farà l’angolo 
GRZ=TRF. Il che ec. 

dimostrazione della seconda parte. Condot¬ 
ta l’ordinata RS , abbiamo RZ=BS (prop. 28. lib. i.Y, 
ma la retta RF[def. io.] è uguale alla retta SD; nc* 
chè ( aIT. 2. ) farà ZR-f RF=BS+SD, cioè 
ZR-j-RF=rBD ; la qual cofa fi verifica in ciafcun pun¬ 
to della parabola, l'empre dimoftrandofi Zr-frFr^BD • 
Dunque ec. Il che ec. 

COROLLARIO 1 . L’ angolo efterno GRZ (prop. 21. 
lib. 2. ) è uguale all’ angolo interno RTF ; ma l’an¬ 
golo GRZ fi è dimoftrato uguale all’ angolo TRF ; 
perciò ( aflf. 1. ) farà 1’ angolo RTF=TRF; laonde 
( parte 1. prop. 27. lib. 1. ) farà TF=RF ; cioè 
difan^a dal foco F al punto T , in cui la tangente feg& 
V affé y è ugual: alla dijlan^a dal medefimo foco al purt~ 
lo del contatto R . 

COROLLARIO il. Secondo le leggi della catottica 
l’angolo d’ incidenza è uguale all’angolo di riflelfione; 
ed abbiamo dimoflrato, che nella parabola l’angolo 
GRZ è fempre uguale all* angolo TRF , perciò i rag¬ 
gi paralleli all’ alfe, come ZR, {r cadenti fopra la 
parabola tutti fi riflettono nei medefimo punto F, che 
per ciò chiamafi foco della parabola . 

Che fe nel punto F fi metterà un corpo lucente, * 
raggi di luce cadenti fopra ciafcun punto della parabo^ 
la come in R, ed in r, tutti fi rifletteranno per linee 

parallele all* alfe, come RZ , r{ ec. 

COROLLARIO ili. Inoltre la fomma di ciafcun raggi 0 
incidente col corrilpondcnte raggio rifleflb, come f 
ZR-J-RF è fempre uguale alla fomma BA+ÀF dell 
alfe BA colta diflanza AF dal vertice al foco, o quar¬ 
ta parte del parametro. Imperocché per l’antecedente 
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dimoftrazione feconda abbiamo ZR-}-RF=BD=BA-{-AD; 
ma ( def. io. ) egli è AD=AF ; onde mettendo AF 
in luogo dell’ uguale AD , farà ZR+RF=B A+AF ; fi- 
milmente farà rF=B A-f AF ; il che fi verifica di ciafeun 

raggio incidente infieme col Tuo raggio riflefTo. 

COROLLARIO iv. Finalmente egli è evidente, che 
fe nel punto R della tangente GT fi coftituirà 1* ango¬ 
lo TRF uguale all* angolo GRZ, la retta RF pafferà 
pel foco F. Vicendevolmente fe fi farà un angolo GRZ 
uguale all’ angolo TRF ; la retta RZ farà parallela all’ 
affé, cioè farà un diametro della parabola. 

LEMMA. La differenza tra *1 quadrato della fortuna , 
ed il quadrato della differenza di due date quantità è 
uguale a quattro volte il rettangolo contenuto dalie 
medefime date quantità. 

dimostrazione. Sieno le date quantità a , ed 
farà la loro fomma a-\-x ( arit. nn.-50.-5». ), e la dif¬ 
ferenza farà a—x , o pure x—a y fecondo che a farà mag¬ 
giore , o minore di x . Il quadrato della fomma a-j-x 

farà a 2 -j-2ax+x 2 ( aritm. 142. ); ed il quadrato del¬ 
la differenza a—x , o *•—a fempre farà' tf 2 — iax-\-x 2 , 
e quefto fottraggafi dal quadrato della fomma, ed il 

refiduo farà a 2 +\ax+x 2 —a X +iax—x 2 [ aritm. num. 
52. ] cioè 2 ax+iax , vale a dire ^ax ( aritm. 51.’), 
che è il quadruplo p^dotto di a in x , ovvero è il 
prodotto di 4 a nel *, oppure di 4 x moltiplicato per 
«. Dunque ec. Il che ec. 

Sia <z=7, x=y, Tarà a+x 2 =: 100, ed a-x 2 

= 16; ficchè farà 100—16=4x7X3—4x21=18x3 
=7X11=84 • 

Ma fe farà a=. 1 , *=6; allora ferì a+x 2 xz6 4 9 

cd a—*z 2 =i 6 , onde fi avrà 
64-16=48=4X2X6=8x6=24x1. 
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PROPOSIZIONE XIX. 

TEOREMA. TAV. IX. FIG. 71. 

P^ella parabola il quadrato di ciafcuna ( PR ) or-' 
dinata all’ affé [ AB J è uguale al rettangolo conte¬ 
nuto dalla corrifpondente afciffa ( PA ), e dal para¬ 
metro 4AF , cioè dal quadruplo della diftanza dal foco 
( F ) al vertice ( A ). 

Sia come fopra la direttrice XV, e tirili al fc- 
co la retta RF . 

DIMOSTRAZIONE. La retta RF [ def. io.] è ugua¬ 
le alla PD, cioè alla PA-|-AD, e mettendo AF in 
luogo della uguale AD , farà RF=rPA-fAF ; ed è 
PF=:PA—AF ; laonde RF è la fontina delle due linee 
PA, AF, e PF è la differenza delle medefime linee 
PA, AF; e perciò il quadrato di RF, meno il qua¬ 
drato di PF ( lemma antec. ) è uguale al quadruplo 
rettangolo di PA in AF , cioè farà 

RF 1 —PF 1 =4AFxPA. Ma nel triangolo RPF rettan¬ 
golo in P ( cor. 1. prop. 18. lib. 3. ) abbiamo 

PR^RF 1 — PF 1 ; dunque ( aff. 1. ) farà 

PR =4AFxPA ; cioè il quadrato di qualfivoglia or' 
dinata all* affé è uguale al rettangolo contenuto dal 
parametro nella corrifpondente afciffa. Il che ec. 

COROLLARIO I. Dall* antecedente dimoftrazione ab¬ 
biamo RF=PA-j-AF, vale a dire la diffanza dal foco 
all’ effreino punto di qualunque ordinata è fempre 
uguale alla fomma della corrifpondente afciffa colla di' 
ftanza dal foco al vertice. 

corollario il. Sicché fe faranno date un’ ordi¬ 
nata all* alle, e la fua corrifpondente afciffa, faci!- 


LIBRO SETTIMO. 2 (TJ 

mente fi troveranno il parametro , il foco, ed il pun 
to, in cui la direttrice fega 1* alfe prolungato. Impe¬ 
rocché fi è dimoftrato PR l = 4 AFxPA, e dilToIvendo 
fata HPA : PR : 4AF , e però fé all’ afcilfa PA , ed 
all’ ordinata PR fi troverà ( prop. 5. lib. ?. ) la ter¬ 
za proporzionale, eflfa farà il parametro 4AF , la cui 
quarta parte AF farà la diftanza dal foco al vertice e 
fera eziandio la difianza AD dal vertice alla direttrice. 

PROPOSIZIONE XX. 


TEOREMA. 

1 quadrati delle ordinate all* affé della parabola ftan- 
no tra di1 loro come le corrifpondenti afciffe. 

ad a°xt R i P, i SN duC .° rdlnate aIF affe AB; faranno 
AP^, AN le loro corrifpondenti afciffc, ed avremo 

HP z :SN 2 ::AP:AN. 

dimostrazione. Imperciocché dall’ antecedente 
Propofizione abbiamo RP 2 =AP X 4AF, e per la me- 

defima ragione abbiamo SN 2 =ANX4AF; laonde ( cor. 
Vjpropof. 2. hb. 1. ) avremo la proporzione 

3 ? .-'SN : :APx 4 AF: ANx 4 AF, e dividendo i due 
'tomi termini per 4 AF ( pr0 p. lib. ) fi avrà 

^P 1 :SN 2 ::AP;AN. Il che, ec. 

definizione XIII. 

N tav. x. ite. 72. 

ella parabola ogni linea retta ( Ci, NO HT «• \ 
Parallela all, tangente (RT ), e terminata dall* cu^i 
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parabolica ( HRCNAK ) , e dal diametro RG tirato dal 
punto del contatto [ R ] chiamali ordinata al medejìmo 
diametro ( RG )',. Le porzioni (Ri, RQ ec.) del diametro 
( RG ) terminate dalle ordinate, e dal vertice ( R ) dello 
fleffo diametro, fi chiamano afcijfe del medejìmo diametro. 

DEFINIZIONE XIV. 

Se alla metà AT, o AP della futtangente TP, ed 
alla tangente RT fi troverà [ prop. 5. lib. 3. ] una 
terza proporzionale , ella linea farà il parametro y o Lato 
retto del diametro RG. 

PROPOSIZIONE XXL 

TEOREMA. 

Jj parametro di qualfivoglia diametro ( RG ) dellà 
parabola è quadruplo della diftanza ( RF ) dal foco ( F) 
al vertice ( R ) del medefimo diametro . 

DIMOSTRAZIONE. La futtangente PT ( prop. 17. ) 
è doppia dell’ afcilfa PA ; perciò il' quadrato di PT 
( cor. 1. prop. 11. lib. 4. ) farà quadruplo del qua' 

drato di PA ; cioè avremo PT 2 =4PA 2 . Inoltre 

( prop. 19. ) abbiamo PR 2 =4AFxPA . Ma nel trian' 
golo TPR rettangolo ( cor. 1. prop. 18. lib. 3. ) db' 

biamo RT 2 =PR 2 -t-PT 2 ; ficchè foflituendo cofe ugu*' 
li a cofe uguali fi avrà RT 2 =4AFxPA-b4PA 2 , ovver^ 

RT 2 = 4 PAxAF-f4PAXPA, cioè RT 2 = 4 PAxAF+P a ; 
Ma abbiamo AF-fPA=RF f cor. 1. prop. 19.]/ P er 
ciò follituendo RF invece di AF+PA avremo 

RT z =4PAxRF, 0 fia RT 2 = 4 RFxPA , e tUffolvei^ 0 
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farà 77PA : RT : 4RF ; dunque per 1 * antecederne de¬ 
finizione 4RF è il parametro del diametro RG . 

Il che ec. 

COROLLARIO. Si è dimoftrato, che il parametro del 
diametro è quadruplo della diftanza RF dal foco al ver¬ 
tice di elio diametro ; ma ( cor. 1. prop. icj. ) noi abbiamo 
anche dimoftrato RFr=AF-f PA ; onde [ alT. 4. ] farà 
eziandio 4RF=4AF-f4PA ; e per amiteli farà ( aritm. 
i°6. ) 4RF—4PA=4AF ; ma 4AF ( def. io.) è il pa¬ 
rametro dell’alTe. Adunque 4RF parametro del diame¬ 
tro è maggiore del parametro 4AF dell’ alfe di quat¬ 
tro volte PA, che è la corrifpondente afciffa dell’ af¬ 
fé ; vale a dire la differenza tra il parametro del dia¬ 
metro, e quello dell* alfe è ugnale al quadruplo della 
corrifpondente affilia dell’ alfe j poiché per antiteli fa¬ 
rà ancora 4RF—4AF=4PA. 

PROPOSIZIONE XXII. 


TEOREMA. 


i\l ella parabola [ HAK ] il quadrato di ciafcuna ret- 
? ( CI> o HI ec. ) ordinata a qualunque diametro 

l \ 1 _ 1 . .. 1 . ^ . 


( RG ) è ugnale al rettangolo ( 4 RFxRI ) 
'■alla corrifpondente afcifla ( RI ), e dal 


contenuto 

parametro 


( dRF) di effo diametro ( cioè farà CÌ^RFxRI). 

Tirili CL ordinata all’ alfe AB , la quale prolunga- 
a s’ incontri m E col diametro GR prolungato. Si ti- 
JJho anche V ordinata RP , e la retta IS parallela alla 
elfa RP, o na alla EL. Quindi faccianfi AF=tf, 
AI> =*, RP=EL=IS=GB= r ; EI=SL=r; RItPS=r, 
e faranno RFs=AP-fAF s: x+a ( cor. 1. prop iq 
" 4 RF = 4 x+ 4 *; ASsAP+P S*x+r 

ss AS—SL ss x-\-r—c 9 e PT zz 2AP zz ix ( prop. 
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17. ). Inoltre per T antecedente proporzione abbiamo' 

RT 2 cs 4RFXAP; e però farà RT 2 £=4*4-4 a\x 
zz 4* 1 +4 ax . Or lì dee dinjoftrare, che fra 

CI 2, ss 4RFXRI, cioè CI 2, r= 4*4-4* X yx+^ar- 
dimostrazione. I due triangoli rettangoli TPR , 
EIC formati da linee parallele fono equiangoli, e per¬ 
ciò limili; laonde ( prop. 7. lib. 3. ) farà 
PT : RP : : EI : EC, vale a dire ix : y \ : c: EC , e però 


( prop. io. lib. 1. ) farà ECe= C £; ficchè troveralfi 

CL - EL-EC s= y - c 2 ; onde farà CL 2 -j 2 ~jL 
za 2 * x 

+ UH. ( arit. nn. 133. 134. 142. ). Oltracciò [prop' 
2 

20. ] abbiamo AP : AL : : RP : CL 1 , cioè 
x : x+r^-ciy 1 : CL 2 ; laonde ( prop. io. lib. 1. ) 
avremo un altro valore di CL 2 , cioè 

cl 1 =ÌL±2LZ£L,o fa cl 1 = y 1 +2L-2L’ 

X X X 

Picchè paragonando inlieme i due ritrovati valori dell* 
medelima quantità CL 2 ( alT. 1. ) avremo 1 ’ cquazio' 

ne y 1 — c ? e=y 2 4- & da cui levan^ 

X 4x 2 xx 


z 

da ambe le parti la quantità comune j 1 —jL- 

x 
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2 2 1 

3- ] refterà — —zz2L., e moltiplicando per qx 1 (afll 


4- ) fi avrà c Z y X ~ ^ rx ? _ 


• » 2 2 X 

cioè c y e- 4 rxy 


\ antm. 68 . ), e dividendo quell’ equazione per y* 

( alT. 5. ) rimarrà c 2 4/-* ; ma perchè d’ ipotefi ab¬ 
biamo EI perciò farà El 2, tr jrx, 

Inoltre ne’ triangoli fimili TPR, EIC abbiamo 
: EI : : RT^CI perciò ( prop. 14. lib. 1. ) f ar 4 

PT\H^ : RT\.aVcioè 

4 ^ 2 : 4 rx : *jF 2 + 4 ** : CI 2 , ficcbè ( prop. x . lib. j. y 
4* 2 x CI 2 te i6rx*+i6arx 2 , e dividendo 1 * equa¬ 
bile per 4x* ( alT. 5. ) rimarrà CÌ Z 24w+4ar " 
Cl0t & 4RFXRI, la qual cola bisognava dimoiare ! 

Che fé polli, come l'opra, AF cs <r , AP » a: ec. 

* farà IG c=: SB m , allora fi avrà 
b =5 AS-j-SB ss x+r+m , e col medefimo ragiona¬ 
mento fi dimorerà effere HI 2 s 4RFxRI= 4^+4^. 

Imperocché 1 due triangoli rettangoli TPR, GIH 
°nnati da linee parallele, Tono fimili fra loro, onde la* 

r * PT:RP::IG:GH, cioè ix:y :: m: GH=^- ; 

la °nde farà BH ss BG+GH sj +-L , e 

IX 

==y 2 -f^ -f^L£_ . Ma abbiamo ( prop. 20. ) 
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AP : AB : : RP 1 : BH 1 , cioè * : x+r+m : : y X : BH 1 ; 
perciò ( prop. io. lib. I. ) farà 
_ _ 2 2 

BH ; ficchè paragonando infieme i 

x x 

due valori di BH 2 ( alf. i. ) farà 

. e togliendo 

X 2 XX 

4* :.=:r ’ j i 

1 1 2 2 t 
y-jj jny ( aff. 3. ,) refterà T equazione m ^ =-2L » 

x 2 * 

4 * 

die moltiplicata per 4* 2 , e divifa per j' 2 * ( alf. 4. » 
e 5. ) refterà m 1 =4 rx , ma eflendo IG=/w > farà : 
lG 1 =m 2 , cioè IG 1 —yx . 

Oltracciò ne* limili triangoli TPR ,. GIH ( prop. 7* ; 

lib. 3., e 14. lib. 1. ) abbiamo 1 

PT 2 : IG 2 : : RT 2 : IH 2 , cioè 

4* 2 : qrx : : 4* 2 4-4tf*:IH 2 ; dunque (prop. i.lib. 1.) 
farà 4* 2 xIH 2 = lórx^+ióarx 1 , e dividendo per 

4 X 1 ( alf. y ) rimarrà Wf—^rx+^ar , cioè 
=4 RFxRI . Il che ec. 

Adunque il quadrato di qualunque ordinata al dia¬ 
metro e" uguale al rettangolo contenuto dalla rifpon- 
dente afciìfa, e dal parametro dello ftefto diametro • 

Il che, ec. 

corollario 1. Eftendofi dimoftrato CI 2 =4RFxlH 
ed HI 2 =4RFxRI ; perciò ( alf. 1. ) farà CI 2 = HI 
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onde ( aritm. 179. ) fi avrà CI=HI. Sicché il dia- 
jnetro Tega per mezzo tutte le linee rette parallele al- 
a tangente verticale di eflo diametro , e terminate dal¬ 
ia curva parabolica, e per quefta ragione fi noma dia- 
metro . 

Confeguentemente fé una linea retta fegherà obbli- 
quamente , e per mezzo due , o più linee parallele ter¬ 
minate dalla curva parabolica, eflà lini-a tetta farà un 
diametro della parabola, cioè parallela all’ affé. Ma 
e le legherà per mezzo, e perpendicolarmente, aUo- 
? effa linea farà 1’ affé della parabola, come refta evi¬ 
dente dalla definizione decima . 


COROLLARIO li. Nella medefima maniera, che fi è 

dunoftrato CI =4 RFxRI , fi dimoftrerà 

NQ = 4 R FxRQ > e pero ( cor. 5. prop. 2. Jib. 1. ) 

farà Cfr NQ'-. ^RFxRI^RFxRQ, e dividendo i 
due ultimi jtermini per 4 RF ( p rop . Jib. j fi 

cuf C1 , :N ^ : : Rl .> R< 3 • Per Ia qual cofa i quadrali 
He ordinate a qualfivoglia diametro della parabola 

<S^f i0ne ** r*?** 

^COROLLARIO Ilj. Oltrecciò perchè s’ è dimoftrato 

CI l =4 RFx R I, diffolvendo (cor. 3. prop. i.Tib. O 

A Cl 4RF ' Adun q ue fe a qualfivoglia 
^ciira Ride) d'ametro, ed alla corrifpondente ordi- 

!' aCl , fl tr °; e ? P r D °P- 5 ' lib. 3. ) una terza prò- 

ustat 1 ■ “ p “”»“ | " 1 " 


%jx ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 

DEFINIZIONE XV. 

TAV. X. FIG. 73. 

Se dal vertice A deli’afte , o ’ di qualfivoglia diame¬ 
tro AB lì tirerà la retta AN tangente della parabola, e 
per quanti fi vogliano punti C, D, E, F ec. della 
medefima. tangente fi tireranno fino alla curva parabo¬ 
lica le rette linee GC, DH, EI, FL ec. parallele all* 
afte , o diametro AB ; elle linee rette fi chiamino or¬ 
dinati ejlerne , ovvero ordinate, alla tangente ; e le por¬ 
zioni della tangente corrifpondenti alle ordinate , cioè 
le parti AC, AD, AE, AF ec. dicarifi afcijje della 
tangente . 

PROPOSIZIONE xxm. 

TEOREMA. 

lue ordinate efterne ( CG, DH , EI ec. ) fono fra 

loro come i quadrati ( AC Z *, AD 2 ; AE 1 ec. ) delle 
corrifpondenti afcifie della tangente. 

dimostrazione. Dai punti G, H, I, L, ec., in 
cui le ordinate efterne fono, terminate dalla parabola fi 
tirino le rette GM, HP,IQ, LR ec. ordinate all*alfe* 
o diametro AB; ed allora le ordinate efterne CG, DH 
ec. ( prop. 18. lib. 1. ) faranno uguali alle corrifpon¬ 
denti afcifle AM, AP, AQ ec. del diametro , e le afcifife 
AC, AD ec. della tangente faranno uguali alle oppoft* 
ordinate GM, HP ec. al diametro. Ma ( prop. ioì e 
cor. 2. prop. antec. ) noi abbiamo dimoftrato efiere 

AM:AP::GM* : HP 1 ; laonde foftituendo cofe uguali 

A 
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a co fe uguali, farà GC: DH : : AC 2 : AD 2 . Similmente 

farà DH : EI! AD" : AE 2 , e cosi delle altre. Dunque 
le ordinate citeriori Ranno fra loro come i quadrati delle 
afcifie della tangente . Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXIV, 

PROBLEMA. TAV. X. FIG. 74. 

Ì-^ata una parabola [ EAN], trovarne E alfe, il pa¬ 
rametro , il foco , e la linea direttrice. 

Nella data parabola fi tirino due , o più linee rette 
Ci, EH ec: parallele fra loro, e terminate dalla curva 
parabolica, le quali fi feghino per me^zo ne’ punti L, 
«d M , e per elfi punti tirifi la retta RLM, la quale \ 
fe farà perpendicolare ad effe linee, farà TafiTe [ defilo.]; 
«Jia fegandole obbliquamente farà un diametro, come 
RMG , al quale fi tiri la perpendicolare EGN , che 
farà la baie della parabola. Dividali ella EN per mez¬ 
zo nel punto B, da cui s’innalzi la BA perpendicolare 
®Ha medefima EN, 0 fia parallela al diametro RG, farà 
BA lafle della parabola [ defi io. ] al quale tirifi qua¬ 
lunque ordinata RP. Pofcia all’afcifia PA, ed all’ ordi¬ 
nata RP [ prop. 5. lib. 3. ] fi trovi una terza propor¬ 
zionale p che farà ( cor. 1. prop. 19. ) il parametro 

dell’afle. Quindi fi tagli AF=£, quarta pàrte del ri¬ 
trovato parametro, e farà il punto F il focomelia pa¬ 
iola . Medefimamente dall* alfe prolungato di là dal 

Vertice A fi ^agli la parte AD=AF=£ , e pel punto 


PARTE ir. 
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D fi conduca la y{ perpendicolare all’ affé, e farà y% 
la -direttrice della parabola ( def. io. ). Il che ec, 

PROPOSIZIONE XXK 


PROBLEMA. 

j. Dato un fegmento ( ECRH ) della parabola, de- 
fcrivere l’intera parabola. 

2. Nella defcritta parabola 'tirare un diametro, che 
faccia colle fue ordinate un angolo uguale ad un ai> 
goio dato. 

i. Nel dato fegmento ECRH della parabola lì tirino, 
come nell’ antecedente problema , due corde CI, UH 
parallele fra 'òro , e trovato il diametro RG , pel cui 
vertice R tirHì la retta RT parallela alle doppie ordi¬ 
nate Q,EH, farà RT [ def. n.]tangente verticale di 
effo diametro . Poffia alla fteffa tangente RT prolungata 
in Q , ed al punto in effa R [ prop. io. lib. l. ] facciali 
E angolo TRF=GRQ , e la retta RF ( cor. 4. prop. 18.) 
pafferà pel foco della parabola . Quindi all’ affilia RL » 
ed all’ordinata LI [ prop. 5. lib. 3. ] trovifi la terza 
proporzionale m , che [ cor. 3. prop. 12. ] farà il pa* 


rametro del diametro RG. Finalmente 


lì feghi RF=Ì 


quarta parte del ritrovato parametro , ed il punto F 

f prop. 21.) farà il foco della parabola. Pel punto F 
prop. 13. lib. 2. ) tirili la retta AFR parallela al dia' 
metro RG , farà AB l’affé, che fi prolunghi finattaij£ 
tochè fi congiunga , come in T, colla tangente R* 
prolungata ; tirifi RP ordinata all’ affé, e dividali p e{ 
mezzo in A la futtangente PT , e farà il punto A 
[ prop. 17. ] vertice della parabola , ed FA la quarta 
parte del parametro dell’ alle. Facciali AD=FA > e 1 


1 

1 


\ 
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tiri pd punto D la direttrice y{ 9 e (def. io.)fi com¬ 
pila la parabola. Il che ec. 

2. Ma data la parabola EAN, fe in effa fi dovrà ti¬ 
rare un diametro, che faccia colle fue ordinate un an¬ 
golo uguale ad un dato angolo * ; allora coftituifcafi 
fopra 1 Y alfe AB, e nel punto verticale A 1 * angolo 
BÀS=* ; poi dividali per mezzo in V la corda AS , 
e pel punto V ( prop. 13 . lib. 2. ) fi tiri la retta RVG 
parallela all’ alfe Ab , e farà RG il diametro ricercato. 
Imperocché l’angolo AVR è uguale al fuo alterno BAS, 
ed in confeguenza uguale all’ angolo dato ma all* 
angolo AVR [ prop. 21. lib. 2. ] fono uguali gli an¬ 
goli efterni HMR, ILR ec., adunque s* è tirato un 
diametro RG, che colle fue ordinate AS, HE ec. fa 
Un angolo uguale ad un angolo dato x. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXVI. 

TEOREMA. TAV. X. FIG. 75. 

1-ja fuperficie della parabola è uguale a due terze 
parti del circolcritto rettangolo. 

Sia la femiparabola ALCB, il cui affé lia AB, e 
. bafe fia 1 ’ ordinata BC, e facciali la tangente ver¬ 
bale AR=BC, e fi tiri la retta RC, e farà ABCR 
rettangolo circofcritto alla femiparabola ALCB . Ti- 
?? II diametro AC fottendente la femiparabola. Po- 
Cla per ogni punto della tangente verticale AR s* in¬ 
ondano tirate linee rette PM, pm ec. parallele all* af- 
le AB, che fegheranno la femiparabolica curva ne’ 
Nti L, /, ec. eia fottefa AC ne’punti S, 5 ec. Le 
lj nee rette AB, CR, PM, pm ec. fono gli elementi, 
5 ? e formano il parallelogrammo BR; altrettante rette 
, PS, ps , ec. fono gli elementi, che coftituifco- 
0 il triangolo rettilineo ARC; ed altrettante rette 
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CR, LP, lp ec. faranno gli elementi , che compone 
gono il triangolo miftilineo, o femiparabola ejlerna ALCR; 
la quale fi dimoftrerà effere la terza parte del rettan¬ 
golo ABCR, ed in conieguenza la femiparabola ALCB 
uguaglierà i due terzi del medefimo rettangolo . 

DIMOSTRAZIONE. Nel triangolo ARC elfendo PS 
parallela al lato CR ; perciò ( cor. prop. 7. hb. 3., 

e prop. 14. lib. 1. ) avremo CR 1 : PS 2 ; ! AR : AP 
ma le ordinate efierne CR, PL (prop. 23. ) fono fra 
loro come i quadrati creile alciffe della tangente, AR , 

AP; onde abbiamo CR : PL : : AR 2 : AP" , e però 
[ aff. 1. ] farà CR : PL : : CR 2 : Pò 2 , e foflituendo 
PM, e PM 2 invece delle uguali CR, e CR~ , fi 
avrà PM : PL : : PM* : PS 2 . Per la (leda ragione farà 


pm ;plr. pm 1 Tps^ , e lo fleflb fi dimoftra di tutte le 
parallele all* affé ; confeguentemente gli elementi ( AB» 
CR , MP, wp ec. ) che cofiituifcono il rettangolo BR 
Ranno agh elementi ( CR , LP, lp ec. ) che formane 
la femiparabola efterna ALCR, come i quadrati 

( AB 2 , CR 2 , MP 2 , mp 2 ec. ) degli elementi, che 
1 compongono lo fteffo rettangolo BR, ai quadrati 

( CR 2 , PS 2 , Ys % ec. ) degti elementi componenti ll 
triangolo rettilineo ACR. 

Concepitali ora, che il lettangolo BR, col tria n ' 
golo ACR talmente fi rivolgano intorno intorno al 
to AR fiffo , ed immobile ; finattantochè ritornino aj* 
pofizione, da cui cominciarono a muoverli, lafciandP 
in ogni luogo il loro veftigio ; ed allora il rettange^ 
BR defcriverà il cilindro BZ , ed il triangolo A . 
defcriverà il cono ACQZ. Il cilindro fi concep 1 '^. 
compoffo da altrettanti circoli uguali, quanti fono è 
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elementi, o punti, che formano la retta ÀR, che han¬ 
no i raggi uguali AB, RC, PM-, pm ec. ; il cono è 
parimente compodo da ugual numero di circoli de¬ 
crementi dal punto R fino al punto A , i cui raggi 
fono le rette RC , PS, ps ec., cioè gli elementi del 
triangolo ARC. Ma qualfivoglia circolo del cilindro 
defcritto da un raggio PM da al corrifpondente cer¬ 
chio del cono defcritto dal corrifpondente raggio PS , 

come PM 2 : PS 1 ( cor. 4. prop. 2. lih. 5. ) ; laon¬ 
de tutti i cerchi , che formano il cilindro, Panno a 
tutti gli altrettanti cerchi , che compongono il co¬ 
no ; cioè il cilindro da alP infcritto cono , come 
i quadrati di tutti gli elementi AB, CR , PM, pm 
ec. componenti il rettangolo BR, ai quadrati di' tut¬ 
ti gli altrettanti elementi CPv, PS, ps , ec., che co- 
dituifcono il triangolo- rettilineo ACR. Ma di foprtr 
s’ è dimoftrato, che il rettangolo BR da alla femipa- 
rabola edema ALCR come i fuddetti quadrati degli 
elementi AB, CR PM ec. del medefimo rettangolo, 
ai quadrati degli elementi CR, PS, ps ec. del trian¬ 
golo rettilineo ACR; adunque ( aflT. 1. ) il cilindro 
BZ defcritto dal rettangolo BR, ft a a | cono inferit¬ 
agli ACQZ, defcritto dal triangolo ACR , come il 
rettangolo BR , alla femiparabola edema ALCR. Ma 
il cilindro ( cor. 1. pr op. 13. lib. 6. ) è triplo dell* 
infcritto cono ; dunque anche il rettangolo BR farà 
triplo della femiparabola edema ALCR . 

Sicché fe dal rettangolo BR fi leverà la terza parte, 
cioè la femiparabola edema ALCR, rimarrà l’interna 
femiparabola ALCB uguale ai due fèrzi del circofcrit- 
to rettangolo. Confeguentementè tutta» la parabola 
DYALC farà uguale a due terze parti del rettangolo 
circofcritto RCDN. Il cheec. 
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COROLLARIO I. Dunque la parabola efierna 
NDYALCR è la metà della parabola interna DYALC, 
COROLLARIO II. L* area , o Superficie della para¬ 
bola DYALC , fi otterrà moltiplicando la bafe DC pei 
due terzi dell’ altezza, o fia dell’ alfe AB. Ma la Su¬ 
perficie della parabola edema NDYALCR fi troverà 
moltiplicando la ftefia baSe DC, o V ugual linea NR, 
tangente verticale, per la terza parte dello fieffo alle 

AB. 

COROLLARIO III. Sicché il rettangolo circoScritto 
DR fta all’ inScritta parabola DYALC : : 3 : 2 , cioè in 
ragione SeSquialtera ; e la parabola DYALC, fia alla 
parabola edema NDYALCR : : 2:1, cioè in ragione 
dupla. 

PROPOSIZIONE XXVII. 

TEOREMA. TAV. X. FIG. 76. 

Se r afie della parabola Sarà uguale al Suo pararne- 
tro, ed uguale al diametro del cerchio generatore di 
una cicloide; allora la Superficie della medefima para¬ 
bola farà uguale alla Somma di tutte le corde, che fi 
pofiono tirare nello ftefio cerchio da un eftremo del 
diametro a ciaScun punto della periferia ; e la mede- 
fima Superficie dirà la metà della Somma di tutti gli ar¬ 
chi della fuddetta cicloide. 

Sia data la Semiparabola ABCF, il cui parametro fia 
uguale alPaffe AB ; e fia ABDM la Semicicloide, il cui afie* 
o fia diametro del Suo cerchio generatore, Sia la fteflà retta 
AB. Per ciafcug punto dell* afie AB s’intendano tirate te 
rette FEM, HGR ec. perpendicolari all’ afie comune AB. 
Le ordinate CB, HG, EF-, ec. Sono gli elementi, che 
formano la Semiparabola ABCF. Si tirino le corde AS* 
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AL ec. a ciaicun punto della femicirconferenza ALSB., 
le quali infieme prefe faranno la metà di tutti gli ar¬ 
chi della ftiiiicicloide ; perciocché (cor. i . prop. 14.) 
la corda AL è la metà del corrifpondente arco AM, 
la corda AS è la metà del corrifpondente arco AMR 
della cicloide , e così delle altre . Dico , che 1 ’ area 
della femiparabola ABCF è uguale alla fomma di tutte 
le corde A 3 , AL ec. tirate a ciafcun punto della fe- 
miperiferia ALSB , ed uguale ancora alla metà della 
fomma di tutti gli archi della femicicloide AMRD . 

DIMOSTRAZIONE. L’ alfe AB è, d* ipotefi, il pa¬ 
rametro della parabola, e le rette EF , GH ec. fono 
Ordinate all* affé, perciò [ prop. 19. ] farà 

EF 2 =:ABXAE ma nel mezzocerchio ALSB, tirata 
L corda BL, 1 ’ angolo ALB ( cor. 3. prop. 8. lib. 4. ) 
è retto ; laonde nel triangolo rettangolo ALB ) cor. 

1. prop. 17.* lib. 3, ( avremo AL 2 =ABxAE ^ dun¬ 
que ( aff. 1. ) farà EF 2 =AL 1 , eperó(aritm. 179.) 
ferà EF=AL. Nello fteffo modo fi dimofira GH=AS, 
e così di tutte le altre. Adunque la fomma di tutte 
le rette BC, GH , EF, ec. , ch e formano la femi- 
parabola, cioè 1 * ifteffa femiparabola ABCF è ugua¬ 
le alla fomma di tutte le corde AB, AS, ALec., che 
s ’ intendono tirate a ciafcun punto della circonferenza. 
Ma ciafcuna corda AS ( cor. r. prop. 14. ) è la me- 
del corrifpondente arco AMR della femicicloide ; per¬ 
ciò tutte effe corde AB, AL, AS ec. infieme unite 
fono uguali alla metà della fomma di tutti gli archi 
AMRE), AMR 9 AM, ec. della femicicloide ; che pe¬ 
rò T area della femiparabola AFCB è uguale alla fe- 
nfifomma di tutti gli archi della femicicloide AMRB ; 
e ciò, che fi è dimoftrato della metà, fi verifica ezian¬ 
dio del fuo doppio. Adunque fe F affé della parabola 
farà uguale ec. Il che ec. 
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DEFINIZIONE XVI. 

TAV. X. FIG. 77. 

X-ja figura folida ( AQFZCN ) generata da un inte¬ 
ro rivolgimento della femiparabola ( ALCB ) inforno 
all’ affé ( AB ) fiffò , ed immobile , chiamali conoi¬ 
de parabolica , o paraboloide . 

La retta AB, intorno a cui fi rivolge la femipara- 
bola, dicefi affé della conoide , ed il punto A fi noma 
vertice , o cima della medefima conoide . 

Il cerchio FZCN deferitto dall’ ordinata, o bafe BC 
nel rivolgimento della femiparabola , fi chiama bafe del¬ 
la conoide parabolica . 

Ma fé il rettangolo ABCD circofcritto alla femipa¬ 
rabola fi rivolgerà infieme alla femiparabola ALCB in* 
torno all’ affé AB, deferiverà il cilindro XZ, chfe avrà 
la bafe FZCN , e F altezza, o affé AB, comune col¬ 
la conoide , e perciò addimandafi cilindro circofcritto 
alla paraboloide . 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

TEOREMA. 

JLaa conoide parabolica è la metà del cilindro ad efi 
fa circofcritto. 

Sia data la femiparabola ALCB, ed il rettangolo 
ABCD alla medefima circofcritto. Si tiri lafottefaAC* 
diametro del circofcritto rettangolo BD ; e da ciafcufl 
punto dell* affé AB della femiparabola ALCB s’intenda¬ 
no tirate le rette PM , HR , ec. ordinate ' all* affé 9 
che fegheranno la femiparabola, come ne* punti L, S 
ec., e la fottefa AC in E , I, ec. ; fi dee dimofirare y 
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che il cilindro defcritto da un’ intera rivoluzione del 
rettangolo BD è doppio della conoide deferitta dall* 
intera rivoluzione della inicritta femiparabola ALCB . 

dimostrazione. Nel triangolo ABC [ cor. prop. 
7. lib. 3. ) abbiamo AB : AP : ; BC : PE ; ma dalla pro¬ 
porzione 20, egli è ABrAPrrBC 1 : PL 2 ; perciò 
( aff. 1. ) Tara BC 2, : PL 1 ; : BC : PE , e fofiituendo 
PM all’uguale BC, e PM 2 al BC 2 , avremo 
PM 2 : PL CIPMiPE. Nella fiefla maniera fi dimoftra 

HR 2 : HS : : RH : HI ; e lo ftelfo s* intenda di tutte 
le altre ordinate all* alle. 

Concepitali ora, che la feiniparabola ALCB col 
fuo rettangolo circofcritto BD faccia un intero rivol¬ 
gimento circa 1 alfe AB, lafciando in ogni luogo il 
filo vestigio; è chiaro, che il rettangolo BD defcri- 
Verà il cilindro ZX, e la femiparabola ALCB la co¬ 
noide parabolica AQFZCN ; ed in elfo rivolgimento 
del rettangolo BD, le uguali rette BC,HR, PM ec. 
depriveranno cerchi uguali formanti il cilindro ZX, e 
ie altrettante rette decrementi BC, HS, PL, ec. com¬ 
ponenti la femiparabola ALCB depriveranno i cerchi 
coftituenti la conoide parabolica AQFZCN. 

Ma i cerchi ( cor. 4. prop. 2. lib. 5.) fono fra lo¬ 
ro come i auadrati de* raggi, e però il cerchio defcrit- 
*° nel cilindro dal raggio PM fta al cerchio corrifpon- 
dent e de^ cr * tt0 ne ^ a conoide dal raggio 

PL I PM ' Pfi > e d abbiamo già dimoftrato 

PM : PL : : PM : PE ; laonde il cerchio defcritto nel 
cilindro dal raggio PM flarà al cerchio corrifpondente 
defcritto nella conoide dal raggio PL, come PM 
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elemento del rettangolo BD al PE elemento del trian¬ 
golo rettilineo ABC ; il che li verifica di tutti i cerchi 
componenti quelli due folicìi. Sicché tutti i cerchi , 
che formano il cilindro Hanno a tutti gli altrettanti 
cerchi coflitueati la conoide, come tutte le rette BC, 
HR , PM ec. componenti il rettangolo BD, a tutte le 
rette coflituenti il triangolo ABC ; vale a dire il cilin¬ 
dro XZ Ha alla infcritta conoide AQFZCN , come il ret¬ 
tangolo BD al triangolo ABC. Ma il rettangolo BD (prop. 
2.8. lib. 2. ) è doppio del triangolo ABC ; dunque anche 
il cilindro ZX farà doppio della infcrittagli conoide pa¬ 
rabolica AQFZCN ; in confeguenza la conoide parabo¬ 
lica è la metà del cilindro circofcritto. Il che ec. 

corollario I. Nel rivolgimento del reti., igolo BD, 
e della femiparabola ALCB intorno all’ affé AB, il 
triangolo ABC ( def. 12. lib. 6. ) defenve il cono 
AFZCN infcritto alla conoide AQFZCN, ed al cilin> 
dro ZX , ed il cono ( cor. 1. prop. 13. lib. 6. ) è 
la terza parte del circofcritto cilindro ; ficchè eHendofi 
dimoHrato , che il cilindro ZX Ha alla infcritta co¬ 
noide AQFZCN:: 2:1, e che Ha al cono inlcrittogìi 
AFZCN : : 3 : 1, perciò la conoide parabolica AQFZCN 
Harà all’ infcritto cono AFZCN : : 3 ; 2 , cioè in raeio' 
ne fefquialtera. 

corollario ri. Dunque la folidìtà della conoide 
parabolica (AQFZCN) fi troverà moltiplicando l’arca 
del cerchio ( FZCN ) bafe della conoide per la metà 
dell’ affé, o altezza ( AB ) . 
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DEFINIZIONE XVIL 

DELL ’ IPERBOLE. 

TAV. X. FIG. 7 8 . 

D ata una linea retta terminata AB, che fi prolun¬ 
ghi indefinitamente verfo P, e K ; tirili un’ altra li¬ 
nea retta indefinita LX, da cui fi tagli la parte LM 
uguale alla data AB. Quindi dalla data retta AB pro¬ 
lungata fi leghino a piacere verlo P, e K due parti 
uguali AF=BA e fatto centro /, coll’ intervallo fz 
maggiore di /A, defcrivafi un arco GiH, e dalla li¬ 
nea afiunta LX taglili LN=/i ; poi fatto centro F, coll’ 
intervallo uguale alla MN s r interfechi 1’ arco G2H in 
G, ed in H . Similmente dal centro /, con altro 
maggiore intervallo , fi deferiva P arco R3S , e 
dalla linea afiunta Lx fi feghi LO=/3 , indi dal 
centro F , e col raggio =MO interfechi 1 * arco 
R 3 s in R, ed S, e così continuando col medefimo 
ordine faccianfi altre interfecazioni di archi come in I, 
2 , ec. Finalmente pei ritrovati punti, e pel punto A 
fi deferiva la curva 1 RGAHSZ , la quale chiamali iper - 
boia . 

Se fatto centro F, e coi medefimi raggi LN, LO 
ec. fi depriveranno gli archi gh , rs ec. ; e quindi fat¬ 
to centro /, c °i raggi NM , MO , ec. s* interfecheran- 
no in g, h, r, s, ec., fi depriverà la curva irgftks^, 
fiarà un’ altra iperbola uguale , ed oppofta alla prima , 
ed amendue infieme diconfi iperbole oppojle . 

I punti F, ed/fi chiamano fochi ; B, ed A fono 
1 vertici , o cime delle oppojle iperbole ; e la data linea 
re tta AB chiamali lato trafverfo, 0 primo ajfe dell 3 ipcr- 
boia. 
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Se P afle AB fi divide per mezzo in C, eflo pun¬ 
to C dicefi centro dell’ iperbola. La diftanza ( CF, 
o Cf ) dal centro ( C ) al foco ( F , o / ) dell’ iper^ 
boia addimandafi eccentricità dell' iperbola 

Le rette linee ( f &, FR , o FA , fh ec. ) tirate 
dai fochi a qualunque punto- ( R, o h ec. ) dell* iperbo¬ 
la fi chiamano raggi vettori . 

DelP afle AB prolungato le parti Az , A3 , AP eC., 
o Bz , , BK. ec. , fi dicono afcifle dell afle pro¬ 
lungato . 

Le linee rette tirate dalla curva- iperbolica perpen¬ 
dicolarmente fopra 1* afle prolungato chiamanfi ordi-' 
nate al primo afle, come fono PV, PQ, K u ec. 

corollario. Dall’ antecedente coftruzione dell* 
iperbola fi vede chiaramente , che la differenza de’ rag' 
gi vettori è una linea coflante, cioè fempre uguale al 
primo afle AB. Imperocché dalla medefima coftruzio- 
ne abbiamo LM^AB, LO=/R, ed RF=MO ; onde 
abbiamo /R—RF=LO—MO ; ma LO—MO è uguale 
ad LM, che fi è pofia uguale all’ afle ÀB, dunque 
farà /R—RF=AB. Similmente è /G—GF=:AB ; 
così delle altre .. 

DEFINIZIONE XVIII . 

TAV. X. FIG. 70. 

c 

e dal centro C dell’ iperbola s* innalzerà una inde'' 
terminata linea DS perpendicolare all’ afle AB , e fat" 
to centro A coll’ intervallo della eccentricità CF , 0 
o Cf s’interfecherà la retta DS ne’ punti D , ed S > 

cioè fi farà AD=AS=CF, allora la retta terminata 

iàra il fecondo afle dell* iperbola , che rimane divifo 
mezzo in C dal primo afle AB ; perocché nel triangola 
ifofcele ADS la perpendicolare AC ( cor. 2. prop. * 5 * 



libro SETTIMO. x OJ 
Jib. », ) taglia per mezzo in C la bafe DS, onde ab- 
taiamo CD—CS . 

I due affi AB primo, e DS fecondo, fi chiamano 
affi coniugati ; e quando gli affi coniugati fono uguali 
fra loro, F iperbola dicefi equilatera, 

Se ai due affi AB, DS fi troverà ( prop. 5. lib. ? } 
una terza proporzionale p, quella farà il Lato retto o 
fia parametro del primo afe AB, Ma una terza propor¬ 
zionale q ai due affi DS, A0 farà il parametro del fe¬ 
condo afe Db . 

DEFINIZIONE XIX. 

Se pel centro C dell’ iperbola fi condurranno due 
imee rette, CM parallela alla retta AS, e la CN pa- 
rallela all AD ; effe rette CM, CN fi chiamino le al- 
fintoti dell iperbola ; cioè linee non concorrenti coll*’ 
iperbola; poiché, come dimoftreremo, prolungandole 
indefinitamente fi andranno accollando fempre più all* 
iperbola, ma non mài s*incontreranno con effia . 

Se le fuddette affintoti fi prolungheranno di là dal 
centro C verfo K, e Q, faranno CK, CO le affina 
loti Jeìf Cppofia iperbola + M 

Qgni altra linea retta tirata pel centro, fe è termi¬ 
nata dalle due oppolle iperbole fi addimanda primo 
diametro delC iperbola , come ZCR . Ma quando prò- 
lungata mdefin.tamente non fega l'iperbola, allora chia. 
mali diametro indeterminato delf iperbola qual’ è la 
retta GCH a n 
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PROPOSIZIONE XXIX. 

TEOREMA. 

Se pel vertice ( A ) dell* iperbola ( RAO ) fi tirerà 
la retta ( LE ) parallela al fecondo afte ( DS ), cioè 
perpendicolare al primo alfe ( AB ), e terminata ( in 
L, ed E ) dalle' aflintoti ( CM, CN )*, efla retta 
( LE ) farà uguale al fecondo afie ( DS ), e fegata 
per mezzo dal primo ( AB ). 

DIMOSTRAZIONE. Perchè, dalla definizione antece¬ 
dente, tanto le rette CL AS fra loro, quanto le rette 
AD, CE anche fra loro, e le rette DS, LE pari¬ 
mente tra di loro fono parallele ; perciò ne* parallelo¬ 
grammi DE, LS ( prop. 28. lib. 2. ) farà AL=CS , 
ed AE=CD ; confeguentemente farà DS=LE ; ma 
egli è CD=CS ( def. 18. ); dunque farà ancora 
ÀL=AE. Il che ec. 

COROLLARIO I. Quindi abbiamo un’ altra maniera 
di tirare le aflintoti ; cioè fi tiri la retta LE tangen¬ 
te verticale dell* iperbola divifa per mezzo nel vertice 
A, e fia pofia ugnale al fecondo affé DS; indi dal 
centro C, pei punti L, ed E fi tirino le rette CM , 
CN , che faranno le aflintoti dell* iperbola ; come chia¬ 
ramente fi vede dall* antecedente dimoftrazione . 

corollario il. Nei parallelogrammi ADCE, ASCL 
abbiamo AD=CE, ed ASrcCL ; ma ( def. 18. ) egli 
è AD=AS=CF ; dunque ( aflT. 1. ) le parti CE, CL, 
delle aflintoti terminate dal centro C dell* iperbola, e 
dalla tangente verticale LE, faranno uguali fra loro 9 
ed uguali alla eccentricità CF dell’ iperbola . 

corollario ili. Nel triangolo rettangolo ACD ( cor. 

1. prop. 18. lib. 3. ) abbiamo AD Z =CD Z -f- CA 2, ; ed è 
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AD=CF (def. 18); onde(arifm. 179.) AD Z z=Cf 2 . 

perciò (aflT. 1.) avremo CF 2 =CD 2 -pCA 2 . Sicché il 
quadrato della eccentricità CF è uguale ai quadrati -dei 
due femiaflì coniugati CD, CA. Inoltre , per amiteli 

farà eziandio CD 2 —CF 2 —CA 2 . 

COR.OLLA.RIO iv. Oltrecciò perchè nel triangolo 
DAS la retta CT, di corruzione, è parallela al lato AS 
perciò ( prop. i. lib. 3. ) farà DC : CS : ; DT : TA ; 
ed eflendo DC=:CS ( def. 18.), però farà ancora 
t>T=TA. 

Parimente nel triangolo CLE la retta TA fi è tirata 
parallela al lato CE ; onde farà LA : AE : : LT : TC ; e 
Perchè abbiamo dimoftrato LA=AE , farà eziandio 
lT=:TC. 

Inoltre nel medefimo triangolo ( cor. prop. 7. lib. 
]. ) abbiamo LC: CE::LT.*TA, e per 1 * anteceden¬ 
te cor. 2. è CL=CE ; laonde farà ancora LT=TA • 
»na fi è dimofirato LT=^TC, e TA=TD; perciò le 
tette LT, TA, TC, TD fono tutte uguali fra loro ; 
Siccome anche uguali fra loro fi dimoftrano le rette IA 
lE, IS, IC. * 

Di più ( próp. 28.lib. 2.) fono TA=CI, eCT=IA 
dunque le otto rette linee TC, TA , IC, IA ec. fono 
tutte uguali fra loro. 

COROLLARIO v. Adunque la retta AT è la metà 
dell’ipotenufa AD; e però ( cor. prop. 21. lib. 4. ) 

farà AT 2 la quarta parte di AD 2 , cioè fi avrà 

ÀT 2 =t^£ ; ma egli è AD 2 =CÀ 2 + CD 2 , dunque 

4 —2 — 1 

krà ÀT 2 = - A ; per la qual cofa il quadrato 


4 
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della retta AT, o di CT ec. è la quarta parte della 
Comma de’ quadrati de’ femiaflì coniugati CA, CD. Co- 
tefto quadrato di AT , o di CT , o di AI ec. dicefi 
■potenza dell' iperbola. 

COR.OLLA.RIO vi. Inoltre , perchè alla retta BA di- 
vifa per mezzo in C ritrovali aggiunta per diritto la 
retta AF perciò ( prop. 19. lib. 4. ) farà 

CF 2 =BFxFA-{-CA 2 . Ma dall’antecedente corollario 
terzo abbiamo CF~=CD 2 + CA 2 ; dunque (afT. 1. ) 
farà CD 2 + CA 2 =BFxFA+CA 2 , e togliendo il 

comune CA 2 ( alf. 3.) rimarrà CD 2 =BFxFA , e dif- 
folvendo [ cor. 3. prop. 2. lib. 1. ] avremo 
H BF : CD : FA ; vale a dire il fecondo femiafle [ CD] 
è medio proporzionale tra il primo alfe [ BF ] pro¬ 
lungato fino al foco, e la ( AF ) diftanza dal vertice 
al foco. 

Sicché fe fi farà il primo femiafle CA=CBz=a - 9 il 
fecondo femiafle CD=CS=c, e l’eccentricità 
CF=AD=tfz, allora fi avrà FB—CF-fCB^/^-f^, ed 
FAmCF— CA ss m—a ; laonde farà 

FBxFÀ zzm+a X/rc—<z=/rc 2 —<z 2 ; ed eflendofi già di- 

mo fi rato CD 2 :=FBxFA farà c 1 es in"—* , e dif- 
folvendo fi avrà : c : m—a , 

PROPORZIONE XXX. 

TEOREMA. TAV. XI. FiG. 80. 

ell’iperbola il quadrato di qualfivoglia retta (PN) 
ordinata al primo alfe fta al rettangolo ( BPxPA ) 
contenuto dal primo alfe prolungato fino all* ordinata» 
e dalla corrifpondente afeifla ( PA ), come il qua - 
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tirato del fecondo alfe ( SD Val quadrato del primo 
( AB ) ; ovvero come il quadrato del fecondo femìaf- 
fe ( CD ) al quadrato del primo femìaffe ( CA ). 

Si tirino i raggi vettori /N, FN. Faccianfi il pri¬ 
mo alfe AB ss la, il fecondo DS ss le, e faranno il 
primo femialfe CA=sCB=a, ed il fecondo femialfe 
CD ss CS ss c ; e ( corollar. definiz. 17. ) farà 
/N—fN ss AB ss a#. Mettafi FNss^; e farà 

/N ss 1 a+i ; onde fi avrà FN 2 ss i* 3 ed 

/N 2 i=4(i + 4 ^{+{ 2 - Di più lì facciano il femialfe 
prolungato CP ss *, e la corrifpondente ordinata PN ss v, 
e faranno PA ssCP—CA ss.r—a, e 
BP ss CP+CB ss - 9 perciò farà 

fiPxPA ss*r-p tf X -*—<a ss x 1 — a 2 . Inoltre pongali 1* ec¬ 
centricità CF ss Cf t- AD ss w , e faranno 

ss CP—CF ss x— m , /P ss CP+C/"ss^q-/w , onde 

( aritm. 141. ) avremo FP 2 ss*' 1 — imx+m 7, , ed 

SP 1 2 ; Finalmente farà 

AF « CF-CA e *-.*, ed A/=s BF ss CF+CB ss m+a. 

Ciò, fuppolìo n dee dimoftrare, che lìa 

PN 2 : BPxPA: :CD 2 : CA 1 , cioè y % : * 2 -* 2 : :c 2 : ** . 

dimostrazione. Ne* triangoli rettangoli FPN ,/PN 
(cor. 1. propri8. lib. j. ) abbiamo 

FP^+PN^FN 1 , «d/^+fiPs/N* , cioè 

v.2. 2,1 2 

—2mx+m , ed 

** . 2 1 1 2 1 

•fi mx-\-m +y =4a +4<7{-|-{ ; e fottraendo la 

Jjdrna equazione dalla feconda, cioè la prima parte 
^Ha prima, e la feconda dalla feconda ( afìT. 3. ) ri¬ 
marrà x^+imx+m 1 +y Z -x 1 +imx-m 1 --y 1 — 


PARTE II. 


t 
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i" , vale a dire ( aritm. fi. ) fi avrà 
4tyx ss 4^^-f4^ 2 , e dividendo per 4. ( aff. 5. ) re¬ 
merà T equazione mxz=.a^\-a‘ , e per antitefi ( aritm. 
106. ) farà ss mx-^a"^ , e dividendo per a fi avrà 
mx 

l :=-a; laonde ( aritm. 118. 133, 154. 141. ) 

d 

■ 1 

farà { —_— imx+a ; ma fi è già trovato 

1 

a 


.x 1 —zmx+m 2 - 4 -y 1 ; ficchè [ afi". 1. ] avremo 

22^ 

2 . 2 . l m x 2 . , 

x —iwx-j-m -Jf-y ss_ —lmx-{-a , e levando d 

2 

a 

termine comune —1 mx ( aff. 3. ) rimarrà 1* equazione 
2 2 

x 1 +m 1 -}y 1 ss m X -f tf 2 , la quale fi moltiplichi pe f 

2 

2 * 

<z , e ( aff. 4. ) fi avrà 

a. x +a m -{-a y ss m x -f a* , e per antitefi 
( aritm. 106.) farà a 1 y 1 ss jri 1 x'+afi—a'x 1 *-*-a"m* • 
Ma ( cor. 3. prop. 29. ) abbiamo CD 1 ss CA 1 ’ 

cioè c 1 ss m'—a 1 , per la qual cofa dividendo Tafl' 
tecedente equazione per quefia (aff. f. ) refierà 

.J L= mx+S-x — m _ doè facendo p „ 
c 1 m 1 —a z 

tuale divifione della feconda parte [ aritm. 75. ]> r1 ' 
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marrà l’equazione i2_=,* 2 _ a 2 , che motiplicata 
z 

per c X ( aff. 4. ) produ rrà quell’ altra equazione 

[E ]a Z y 2 ^c Z Xx 2 - a 2 &c 2 x 1 -a 1 c 1 , evolvendo 
fi^avrà la proporzione y 1 :x 1 -a 1 : ; c 2 : a 1 , cioè 
IN : BPxPA CD 2 : CA 2 , medefimaijiente ( prop. 

Z JL IÌb * I# ) far à^ 2 : a: 2 -^ 2 : : 4 c 2 :4a 2 , cioè 
PN :BPxPA::DS^ : AB 2 . Adunque nell’ iperbola 
*1 quadrato di qualunque ordinata al primo affé fta al 
rettangolo contenuto dallo fteffo affé prolungato, e dal- 
a corrifpondente afciffa, come il quadrato del fecon- 
o affé al quadrato del primo, o come il quadrato del 
fecondo femialle al quadrato del primo . 

corollario x. Nella fteffa maniera, che fi è di- 

moftrato JPN 1 : BPxPA :: DS 2 : ÀI 1 , fi dimoftrerà 
ancora^GH 2 : BGxGA : :DS 2 : AB 1 ; onde [ad. i.] 
farà PN 2 : BPxPa : : GH 1 : BGxGA, ed alternando fi 

*vrà PN 1 : GH 2 j. ; BPxPA : BGxGA . . 

Dunque nell’ iperbola i quadrati delle ordinate al pri. 
«no affé prolungato, fono fra loro come i rettangoli 
contenuti dal pruno affé prolungato fino alle ordinate, 

« d; >lle corrifpondenti afciffe. Quella è una delle prin- 
cipali proprietà dell’ iperbola. 

COROLLARIO n. Le iperbole oppolle ( def. 17. ) 
fono elettamente uguali; perciò tuttoció, che fi è di- 
^oftrato dell’iperbola NAR, fi intenda ancora dimo¬ 
iato della oppofta iperbola ZB n. 
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Oltracciò le ordinate ugualmente dittanti dal centro 
comune C fono fra loro uguali. Imperocché fegando 
la C/>=CP , farà PA=/7B, e CP-fCB=:C/;-l-CA , cioè 
BP=A^ ; laonde ^ alf. 4. ) farà BPxPA=A/>XjpB ; e 
tirata 1* ordinata pn , fi avrà , come nell* antecedente 

dimoftrazione , pn“ : A/»XjpB : :DS 2 : AB 2 ; ma ante-' 
cedentemente fi è dimoftrato 

PN' 1 : BPxPA : DS 2 : AB 1 ; dunque [ aff. i. ] farà 

pn 1 : ApxpB : : PN 2 : BPxPA , e fi è dimoftrato 
A/>x/?B=:BPxPA ; perciò ( corollar. I. propefiz. 3. 

lih. 1. ) farà eziandio pn 2 =:PN 2 , e ( aritm. 179.) 
p/z=PN . Sicché nelle oppotte iperbole le ordinate al 
primo atte ugualmente dittanti dal centro fono uguali 
fra loro. 

COROLLARIO hi. Nell* antecedente dimoftrazione 
abbiamo 1 * equazione ( E ) a 2 y 1 =zc 1 x 1 r-a 2 c* , la qua¬ 
le divi& per a 2 , ( atti 5.) ci dà queft’altra equazione 


, 1 2 

y 2 =. c X ‘ _ c 2 


cioè PN 2 = gr> xCP -CD 1 


CA 2 


vale a dire il quadrato di qualunque ordinata al primo 
atte è uguale al refiduo, che fi trova fortraendo il qua- 
drato del fecondo femiatte dal cju,oziente , .che nafce 
dividendo pel quadrato del primo femiatte il prodotto 
del quadrato del fecondo femiatte nel quadrato del pri¬ 
mo prolungato fino all* ordinata. 

Inoltre nella medefima equazione ( E ) 

c t x 2 ~a 1 c 1 =:a 2 y 1 trafportando per antitefi il termini 


— 2 ( aritm. 106. ), fi avrà queft* altra equazione 

c 1 x 2 =.a 2 y 2 +a 2 c 2 , che divifa pere 2 ( atti 5. ) ci 
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darà r equazione x =. a y -f a 2 , la quale 
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lignifica y 


che il quadrato del primo femiafie prolungato fino alP 
ordinata è uguale al quadrato del primo femiaffe ag- 
giunto al quoziente , che ne viene dividendo pel qua¬ 
drato del fecondo- femiaffe il prodotto del quadrato del 
primo fendane nel quadrato dell’ ordinata . 

COROLLARIO iv. Se p iperbola làrà equilatera, al¬ 
lora effendo AB—OS , o fia 2 a=ic , e CA—CD, cioè 

a=c, farà pure a^—c 1 , Picchè dividendo l’ equazio¬ 
ne (E per quella a 1 ^ 1 ( a lT. 

5 ; ) fi avrà J 2 =^ 2 -^ 2 . Mr x 1 -a 1 è il prodotto 
di x-\-a per a, cioè di BP in PA . Adunque nelP 
iperbola equilatera \\ quadrato dell’ ordinata all’ affé è 
Uguale al rettangolo contenuto dall’ alle prolungato fi¬ 
no all’ ordinata, e dalla corrifpondente afciffa ; cioè 
qualuiique ordinata all’ affé è media proporzionale tra 
1 afciffa, e 1 affé prolungato fino all’ ordinata; per¬ 
ciocché diffolvendo P equazione antecedente 

y — x ~~ a ^ ha la proporzione — x+a : y : x—a , 

Vale a dire ffBP.-PN.-PA. J 

corollario v. Se 1* ordinata PN farà uguale al 
fecondo femiafle CD , cioè avendo y=c , farà ezian- 


di° y 1 ^c ; ed allora nell’ antecedente equazione 
( E ) c x —a c ~a y foftituendo c 1 ali’ uguale 
Quadrato y 1 fi avr ^ 1* equazione 


cX x 1 —a 2 c 1 zza 1 c 1 , la quale divifa per c 2 (aff. 5. ) 
rimarrà ar 1 -^ 2 ^ 2 , cioè, per antitefi, fi avrà 
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x 1 z= a" -j-a 1 — ia 2 vale a dire CP 2 =2CA 2 . Che 
però quando V ordinata all’ affé è uguale al fecondo fe- 
miaffe, allora il quadrato del primo femiaffe prolun¬ 
gato lino all’ ordinata è uguale a due volte il quadra¬ 
to del primo femiaffe. 

PROPOSIZIONE XXXI. 

TEOREMA. 

V^/ualutique primo diametro ( CR ) prolungato lina 
alPoppofta iperbola ( ZB/z ( rimane divifo per mezzo 
dal centro [ C ] dell’ iperbola . a 

•Dal punto R, in cui il diametro CR fega 1 ’ iper¬ 
bola , fi tiri la RE ordinata al primo affé prolungato. 
Di poi fi tagli CVrrCE, e tirili l’ordinata VZ, e dai 
punto Z al centro C fi giunga la retta CZ , la quale io 
dico, che farà poffa per diritto al diametro CR, e gli 
iàrà uguale. 

DIMOSTRAZIONE. I due triangoli CER , CVZ han¬ 
no , per coftruzione, il latoCE=:CV, e (cor. 2. prop. 
antec. ) il lato ER=VZ , e (prop. 21. lib. 2. ) 1 an¬ 
golo CER^CVZ ; perchè le rette ER , ZV ordinate 
all’ affé AB prolungato fono parallele ; laonde ( prop. 6 . 
lib. 2.) farà CR=CZ, e l’angolo ECR=VCZ oppoffo 
alla cima. Sicché ( cor. prop. 17. lib. 2. ) le uguali 
rette CR, CZ faranno porte per diritto fra loro , e 
formano il diametro ZCR. Per la qual cofa qualunque 
primo diàmetro terminato dalle opporte iperbole è di- 
Mio per mezzo dal loro comune centro. Il che ec. 
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PROPOSIZIONE XXXII. 

PROBLEMA. TAV. XI. FIG. 8l. 

Per un data punto ( R ) dell’ iperbola tirare una tan* 
gente. 

Sia data T iperbola KRAN , il cui primo alle fia BÀ, ' 
il centro C, il foco F, ed il foco dell* oppofta iper* 
boia fia// e fi debba dal punto R tirare una tangente. 

Dai fochi F, ed/' ai punto R fi tirino i raggi vet* 
tori FR, R/r e dal maggiore R/ fi feghi la parte RL 
uguale al minore FR, rimarrà L/=AB (cor. def. 17.). 
Pofcia dal punto L al foco F tirili la retta LF, che 
( prop. 11. hfi- 1. ) fi divida per mezzo in S. Final¬ 
mente pei punti R, ed S fi- tiri la retta ERST , là 
quale toccherà l’iperbola nel folo punto R. 

dimostrazione. Da qualunque altro punto E prefo 
nella retta ERT fi tirino le linee rette E f, EF, EL, e dalla 
retta E f tagli fi EM=EF , farà E/-EF=E/-EM:=M/.- 
Nel triangolo ifofcele RFL [cor. 1. prop. 15. lib. 1. ] 
la retta &S r 0 fia ERT è perpendicolare alla retta LF 
divifa per mezzo in S ; perciò anche ne’triangoli ESF, 
ESL ( prop. 6. lib. 2. ) farà il lato EL=EF, e però 
( af£ 1. ) fatà anche EL=EM. Ma nel triangolo EL f 
L due lati EL, L f prefi infieme ( aff. 17. ) fono mag¬ 
giori del rimanente E/, o fia di EM-fM/*; cioè farà 
EL-fL/>EM-f“M/? e togliendo le uguali parti EL, EM 
( aff. 7. ), tefterà L/>M/. Ma abbiamo dimoflrato 
L/= AB , ed M/—E/L-EF ; perciò M/ è minore del 
primo alfe AB ; dunque il punto E è fuori della curva 
iperbolica ; perchè fe il punto E fofTe nella curva iper¬ 
bolica, la differenza E/-EF de’raggi vettori farebbe 
uguale al primo alfe AB * Col medefimo raziocinio 
diinoftrafi, che gli altri punti della retta ERT cadono 
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fuori dell’ iperbola, eccettuatone il punto R. Adunque 
la retta EFCT tocca nel folo puntò R la curva iper¬ 
bolica. Il che ec. 

corollario r. La retta RT ( cor. i. prop. 25. 
lib. 2. ) divide per mezzo l’angolo verticale LRF, o 
Ha /RF , laonde nel triangolo /RF ( prop. 20. lib. 3.) 
effa retta RT fegherà in I il lato /F in parti propor¬ 
zionali agli altri due lati FR, R f ; e però farà 
FI : I/: : FR : R/; ecl effondo FR minore di /R , farà 
ancora FI minore di I/; perciò il punto I, è pollo 
al di fotto del centro C dell’ iperbola; vale a dire 
ogni tangente RT dell* iperbola fega il primo affé AB 
in un punto I, che fempre ritrovafi pollo tra il cen¬ 
tro C , ed il vertice A dell’ iperbola . 

COROLLARIO h. Se il raggio vettore /R fi prolun¬ 
gherà verfo Z entro 1 ’iperbola , allora T angolo ZRE 
( prop. 17. lib. 2. ) farà uguale all’ angolo ./RT alla 
cima oppoflo , il quale , per 1’ antecedente corollario , 
è uguale alF angolo FRT ; perciò ( aff. 1. ) 1 ’ an¬ 
golo ZRE farà uguale all’ angolo FRT. Adunque un 
raggio di luce, che dal foco F cada fopra qualunque 
punto R dell’ iperbola , fi rifletterà per la linea RZ , 
che prolungata paffa per 1’ altro foco f. 

Prolungando 1 ’ altro raggio vettore FR verfo G fuori 
deli’iperbola, farà l’angolo /RT=GRE, perchè fono 
tutti due uguali al medefimo angolo FRT. Per la qual 
cofa il raggio di luce, che dal foco f cade in qualfl- 
voglia punto R della conveflità dell’ iperbola fempre fi 
riflette per la linea RG, che prolungata entro l’iper¬ 
bola , paffa per V altro foco F. 
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PRO POS IZIONE XXXI li. 

TEOREMA. TAV. XI. FIG. 81 . 

nell’ iperbola ( GAO ) da un punto ( P ) prefo 
nel primo alfe ( BP ) prolungato , fi tirerà al mede- 
fimo a (Te un’ ordinata ( MR ) prolungata da ambe le 
parti fino alle affintoti ( CM , CR ) , e parallela al 
fecondo alfe ( DS ) ; il rettangolo ( MGxGR ) con¬ 
tenuto dalla parte [ MG ] frappofta tra la curva, e 
1 ’ affintoto, e dalla rimanente parte ( GR ) farà fem- 
pre uguale al quadrato del fecondo femialfe CD. 

Conducali la tangente verticale LE terminata dalle 
affintoti, la quale ( prop. 19. ) farà uguale al fecondo 
alfe DS , e la fua metà AL=CD. Pofcia, come fi è 
fatto nella propofizione 30, pongali CA=a, CD=AL=c, 
CPrr:*, e PG=y . 

dimostrazione , JsJe’ triangoli limili CAL , CPM 
( cor. prop. 7. lib. ) abbiamo CA : AL: :CP:PM, 

cioè a: c'.’.x: PM= ( propofiz. io. lib. 1. ) ; è 
dunque PM=PR=:^ • ma fi è fatta PG=y - per¬ 
ciò farà MG=PM— PGr=^ _ v e 
a J * 

^ cx 

GR=PR-fPG=^ -Pjk; laonde farà 
ex /( ex c*" 

MGxCR=-^ A 1+ J= — V . Ma ( cor. 3. 

a * 

1 1 

prop. 3P. ) abbiamo y 1 — cx — c 1 

1 
a 


; onde farà 
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1 C 1 x 1 1 

—v = — C X — +c ; e però nell’ antecedente equazio 

2 

a 

2 1 2 2 

ne MGxGR=i c _— y 1 foftituendo — C X -f ^ iirve- 

2 2 
a a 

ce del uguale — y Z , rimarrà 

MGxGR— c _ x — c x _ -\- c , cioè ( aritm. 51. ) 

2 1 

a a 

MGxGR = c 2 \ ma egli è CD 1 =AL 1 =c 2 ; dunque 

( afìf. z. ) Tara MGxGR=^CD =AL j il che lem- 
pre fi verifica di ogni linea retta MR , //>r, ec, più vi¬ 
cina , o più lontana dal vertice A. Adunque ec. 

Il che ec. 

corollario I. Dunque il fecondo femiatfe CD è 
medio proporzionale tra. le parti MG, GR dell’ ordi-* 
nata MR frappone tra le aifintoti, ed il punto G dell r 
iperbola. Perciocché difciogliendo 1* equazione 

MGxGR^CD 2 abbiamo WMG : CD: GR. ( cor. 3. 
prop. 2. lib. 1. ). 

corollario ii. Nella medefima maniera , con cui 
fi e dimoftrato MGxGR^CD 1 , fi dimoftrerà 
MHxHRrzCD 1 ; perciò farà MHxHR=MGxGR, cioè 

MG+GH X HR=MG XGH+HR, oflk 
MGxHR+GHxHR=MGxGH-fMGxHR, e togliendo 

il termine comune MGxHR [ a£ 3. ] rimarrà 
GHxHR=MGxGH, e dividendo per GH ( aflf. 3. ) 
reitera HR=MG. Sicché di una medefima linea MR 
ordinata al primo affé le parti MG, HR frappofte tra 
le a fluitoti } e T iperbola 3 fono uguali fra loro, 
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COROLLARIO in. Se al primo affé prolungato fi or¬ 
dinerà un’ altra retta mr parallela al fecondo ' alfe DS, 
e terminata dalle asìntoti, per la dimoftrazione ante¬ 
cedente farà pure mgXgrzzCD 1 • onde ( aff. i. ) fi 
avrà MGxGR=/7*gXgr, e dififolvendo farà 
MG : mg\ I gr : GR [ cor. i. prop 2. lib. i.J ma dalla na¬ 
tura dell’ i per boia la gr più vicina al vertice A è minore 
della GR, e pero farà anche la MG minore della mg. 

Per la qual eofa quanto più le ordinate fi fcoftano 
dal vertice dell’ iperbola, le loro parti mg , MG, e 
fimilmente Ar, HR interpone tra le aflintoti, e 1* iper¬ 
bola fempre minori diventano , perciò le aflintoti, e 
l’iperbola prolungate indefinitamente , fempre più fi av¬ 
vicineranno fra loro ; ma non mai s’ incontreranno , 
perchè ( cor. i. ) il femiafle fecondo CD è fempre 
medio proporzionale fra le parti RG, GM dell’ ordi¬ 
nata eflendo ff RG : CD : GM ; perciò tra P afljntoto , 
e Y iperbola dee fempre eflervi qualche parte MG delT 
ordinata, la qual parte MG colla rimanente RG con¬ 
tengano un rettangolo uguale al quadrato del femiafle 
CD ; e quella è l a ragione, per cui le rette CM, CR 
fi chiamano aflintoti, cioè linee non concorrenti. 

COROLLARIO iv. Oltracciò perchè il femiafle fecon¬ 
do CD è medio proporzionale tra le parti MG, GR 
di qualfivoglia ordinata all’alfe prolungato, e terminata 
dalle aflintoti ; perciò fe dal medefimo centro, e coi 
raggi PM, ? lì depriveranno due cerchi concentri¬ 

ci, come nella propofizione 9. del lib. 5., la zona 
comprefa tra le periferie di elfi cerchi, la cui larghez¬ 
za farà MG, fempre uguaglierà ( cor. 2. prop. 9. lib, 
5. ) il cerchio, che avrà per raggio il fecondo .fe¬ 
miafle CD, che è medio proporzionale tra MG lar¬ 
ghezza della zona , e la RG rimanente parte del dia¬ 
metro del maggior cerchio, che comprende la zona , 
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COROLLARIO V. Nel corollario 6. della propofizio- 

ne 19. fi è dimoftrato eftere CD 2 =BFxFA , e dall’ 
antecedente dimoftrazione abbiamo 

CD 2 =MGxGR=/r/^x^/’= i MHxHR ec. laonde (affi 1.) 
avremo BFxFA=MGxGR=/7z^ r X^ r r=MHxHR ec. Dun¬ 
que il rettangolo contenuto dal primo afte AB prolun¬ 
gato fino al foco F, e dalla diftanza AF dal foco al 
vertice è uguale al rettangolo contenuto dalle parti di 
una doppia ordinata frappofte tra le aflintoti, ed un 
punto dell* iperbola.. 

PROPOSIZIONE XXXIV. 

TEOREMA. TAV. XI. FIG. 83. 

Se da un punto G dell’ iperbola fi tireranno le rette 
GL parallela all’ aflìntoto CM , e GE parallela all’af- 
fintoto CR, il rettangolo GLxGE ( offia GLxLC ) 
contenuto da effe , farà fempre uguale alla potenza dell* 

iperbola [ cor. 5. prop. 29. ] che è AT 2 , cioè fa¬ 
rà GLxGErrÀT 2 , offia GLxLC=AT 2 . 

Pel medefimo punto G fi tiri la retta RGM ordi¬ 
nata al primo affé prolungato , e terminata dalle afiìn- 
toti CM , CR ; e tirinfi ancora, come fopra, le rette 
AD , AS, e la tangente verticale FAZ. 

dimostrazione. I due triangoli ATF, GLR han¬ 
no le bali pofte fopra la ftefTa retta CR., il lato AT 
parallelo al lato GL, ed il lato AF parallelo al Iato 
GR, confeguentemente fono equiangoli ; onde ( prop. 
7 * lib. 3. ) fi avrà AF : AT : : GR : GL . Per la fteftà 
ragione i triangoli AQZ, GEM fono fintili, avendo il 
lato AQ parallelo al lato GE, e AZ parallelo a GM, 
e le bafi EM, QZ pofte fopra la ftefla retta CM ; perciò 
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farà AZ : AQ : : GM : GE . Ora fi moltiplichino i ter¬ 
mini di quella proporzione pei termini corrifpondenti 
dell* antecedente, e ( prop. 13. lib. 1. ) fi avrà 
AFxAZ : ATxAQ* : GRxGM : GLxGE . Ma ( prop. 
29., e cor. 3. di efla ) abbiamo AF=AZ , ed 

AT=:AQ, ^però farà AFxAZ=AF 2 , ed 

ATxAQ=AT ; laonde foftituendo cofe uguali a cofe 
uguali nell antecedente ultima proporzione fi avrà 

AF : AT .. GRxGM : GLxGE ; ma per 1* antece¬ 
dente propofizione abbiamd AF 2 =GRxGM , onde 
( cor. 1. prop. 3. lib. 1. ) farà ancora 

AT 2 =GLxGE=:GLxLC. La qual cofa Tempre fi av¬ 
vera , ovunque prendali il punto G nell’ iperbola. 
Adunque fe da un punto ec. Il che ec. 

COROLLARIO. Se per un altro punto h dell’ iperbo¬ 
la fi tirerà hn parallela all’ afiintoto CR , ed h\ pa¬ 
rallela all’' afiintoto CM, fi dimoftrerà col medefimo 

raziocinio ^XAI=AQ 2 =AT 2 ; onde [affi 1. ] f ar à‘ 
GLxGE==A«X^I , e così difcorrendo di tutti gli altri 
rettangoli contenuti dalle linee parallele alle aflìntori, 
e tirate dai punti dell* iperbola alle affintoti, i quali 
tutti fono fra loro uguali, perchè ciafcuno di effi è 
Uguale alla potenza dell* iperbola . 

Da quella proprietà ancora ne fegue, che l’iperbo¬ 
la non concorrerà giammai colle affintoti, benché fi 
prolunghino indefinitamente ; perchè alle due rette GE, 
AT Tempre & ha da trovare la terza proporzionale GL 
frappofla tra 1 afiintoto, e 1* iperbola, per formare il 

rettangolo GExGL=AT 2 . 
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PROPOSIZIONE XXXV. 

TEOREMA. TAV. XI. FIG. 84. 

Se per qualfivoglia punto L dell’ iperbola fi tirerà 
in qualunque modo la retta RLM terminata dalle af¬ 
fatoti in R, ed M, e che feghi 1 * iperbola in L, ed 
H 9 le parti RL, MH di eflfa retta frappofte tra le af¬ 
fittoti , e Fiperbola , faranno fra loro uguali. 

Da’ punti L, H tirinfi le rette LG , HI parallele 
all’ affintoto CM, e le rette LE, HS parallele all’ 
altr* aflìntoto CR . 

dimostrazione. Pel corollario della propofizione 
antecedente abbiamo LGxLE=HSxHl ; e diffolvendo 
(cor. 1. prop. 2. lib. 1. ) farà LG : HI : : HS : LE. 
Ma ne triangoli RLG, RIH ( cor. prop. 7. lib. 3. ) 
fittili fra loro, egli è LG : HI : : RL : RH ; onde ( affi 1.) 
farà RL : RH : : HS : LE . Di più ne* triangoli limili 
HSM , MLE abbiamo HS : LEc ! MH : ML, dunque 
( afl". 1. ) fàra RL : RH : : MH : ML, ed invertendo 
fia RH : RL : : ML : MH , e dividendo f prop. c. lib 1 ) 
fi avrà RH-RL : LR : : ML-MH : HM, cioè 
LH : LR : : LH : HM , ed effondo LH=LH ( cor. 1. 
prop. 3. lib. 1. ) farà pure RL=MH. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXXVI. 

teorema, tav. XI. FIG. 85. 

v 3 e nell* iperbola fi tireranno comunque due, o piu 
linee rette ( GL, HS ) parallele fra loro, e termi- 
nate dalle affittoti ( CH, CZ ), i rettangoli 
( GAxAL, HBxBS) contenuti dalle parti ( GA,HB ) 
di effe, frappofte tra la curva , e 1’ aflìntoto , e dalle 
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rimanenti parti [ AL , BS ] di effe parallele Snmno 
uguali fra loro . 

Pei punti A, B fi tirino le rette RAE , DBZ or* 
ornate al pruno affé prolungato . 

DIMOSTRAZIONE. I triangoli ARG, DBH contenuti 
da linee parallele fono tra di loro equiangoli ; onde 
( prop. 7. lib. 3. ) farà RA : GA : ; DB : HB. Similmente 
ne triangoli equiangoli ALE, BSZ fi avrà 
AE: AL: :BZ ; BS ; fi cc } 1( i moltiplicando i termini di 
quella proporzione nei termini corrifpondenti dell’ altra 
( prop. 13. lib. 1. ) avremo 
RAx AE : GAxAL : ; DBxBZ : HBxBS . Ma (cor , 
P ro P' 3 3- )™«"io RAxAE=DBxBZ; dunque (cor! 
1. prop. 3. fib. 1. ) farà ancora GAxAL=HBxBS . 

Il che ec. 

proposizione xxxni. 

PROBLEMA TAV. XI. FIG. 86. 

13 ata r iperbola colle afflinoti tirare una tangente 

A7 DaI T,aall’^° nel|,Ì Pf bo,a Q* Y « tiri la retta 
AZ parallela all affmtoto CM, e dall’ alti ’ affimi 

CR feghifi la parte ZN=ZC, ’e dal plinto N P S 

to dato A tinfi la retta NAT terminata dalle afflatoti 

N ’ a | T ’Jl a Ch , ? uefta retta fara divifa per- 

S. ' " * i”"» «*-« ~- 

? •««tei 

Liamo dunque farà ancora NA±=AT • in 

feguenza la retta NT tocca 1 ’ iperbole nel fol’o punto 
A, Perciocché fe la toccaffe in un altro punto r \ al- 


3ELEMENTI DELLA GEOMETRIA 
lora ( prop 35. ) farebbe Nr=AT; ed effendofi già- 
dimoftrato NA=AT ne feguirebbe, che folle (aff. 1 ) 
Nn=NA, cioè la parte uguale al tutto , il che ’ripu- 
gna^( all. io. y . Adunque la NT tocca nel folo punto 
A 1 iperbola , ed. è divifa per mezzo nello fteflo pun¬ 
to del contatto A. Il che ec. 

COROLLARIO. Dunque ogni tangente dell’ iperbola, 
termmata dalle asìntoti, è fegata per mezzo dal pun¬ 
to del contatto. 


definizione XX. 

TAV. XI. FIG. 87 . 

Se per qualfivoglia punto A dell’ iperbola fi tirerà 
un diametro primo AD ( def. r 9 ., e prop. V e 
la tangente NAT terminata dalle aflintoti CR,CM. Po- 
fcia pel centro C fi tirerà la retta indefinita bCX pa¬ 
rallela alla tangente NT, c pel medefimo punto A fi 
conducano le rette AB parallela all’ aflintoto CM, ed 
AX parallela all’ aflintoto CR, le quali prolungate re¬ 
gneranno P indeterminata BCX, come in B , ed X- 
ed allora farà la retta BX diametro fecondo \ e tutti 
due infieme 1 diametri AD , BX chiainanfi diametri con¬ 
iugati . 

La terza proporzionale ai due diametri AD, BX 
chiamali parametro, o lato retto del primo diametro AD; 
e la terza proporzionale alle due BX, AD è il para¬ 
metro del fecondo diametro BX . 

Le rette linee parallele alla tangente NT, e termi¬ 
nate dai primo diametro prolungato, e dalla iperbola 
diconli ordinate al primo diametro , come fono PS , P£, 
pO,pQ,ec. 


ec. 
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PROPOSIZIONE XXXVIII. 

1 teorema. 

Dati due diametri coniugati ( AD , BX ), e la 
retta ( NT ) tangente dell* iperbola nel punto ( A ) 
eftremo del primo diametro ( AD ) e terminata ( in 
^ » e T ) dalle aflìntoti. Dico , che il fecondo dia¬ 
metro ( BX ) è uguale alla fuddetta tangente ( NT ), 
ed è fegato per mezzo ( in C ) dal primo diametro 
[AD], 

Si tirino le rette AB parallela all’ aflintoto CM, ed 
AX parallela all’ aflintoto CR. 

dimostrazione. Perchè le rette BX, NT fra loro, 
e le rette AB, CT anche tra di loro fono parallele 
perciò ( prop. 28. lib. 2. ) farà BG=AT. Similmen¬ 
te perchè le rette AX, CN fono parallele, farà 
CX=AN ; ma ( cor. prop. antec. ) abbiamo AN==AT 
onde [ aff. 1. ] farà eziandio BG=CX ; ed in confe¬ 
renza il diametro BX è fegato per mezzo in C, ed 
è uguale alla tangente NT. II che ec. 

corollario I. Quindi facilmente fi dimoflra, che 
le rette AB , AX f ono f e g ate p er mezzo j n £ , e d in 
G dalle aflìntoti CR, CM ; e che le parti CN, CT 
delle aflìntoti frappoft e tra ’1 centro, e la tangente fo¬ 
no anche divile per mezzo nei medefimi punti Z, e 
G Imperocché [prop. 2. lib. 3. ] abbiamo 
Bz : Z A : : BC : ex , e fi è dimoiato BC=CX, e 
però farà ancora BZ=ZA . parimente nel triangolo 
MCT abbiamo NZ : ZC : : NA : AT , ed eflendofi di- 
moftrato NA=AT, farà pure NZ=ZC. Nella ftefla 
maniera fi dimoflra A G=GX , e CG=GT . Adunque 
te rette AB, CN, ed AX, CT vicendevolmente fi 
%ano per mezzo in Z, e G. 

PARTE LI. v 
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corollario il. Sicché dati due diametri coniugati 
AD, BX, per trovare le aflìntoti, fi tirino le rette 
AB, AX , e fi dividano per mezzo in Z, e G, e dal 
centro C per efii punti Z , e G fi conducano le rette 
CZR , CGM , che faranno le ricercate aflìntoti, come 
chiaramente ne fegue dall’ antecedente corollario. 

PROPOSIZIONE XXXIX. 

TEOREMA. 

Il primo diametro ( AD *) prolungato Tega per mez- 
-zo tutte le rette [ SE, OQ ec. ] terminate dall’ i per¬ 
cola , e parallele alla tangente ( NT ) tirata pel pun- 
to [ A j, in cui lo fteflTo diametro Tega 1 * iperbola. 

Si prolunghino eflTe rette SE, OQ .da ambe le parti 
fino alle aflìntoti CR, CM. 

DIMOSTRAZIONE. Ne’ triangoli (infili CAN, CPR 
( cor. prop. 7. lib. 3. ) abbiamo PR : AN : : CP: CA. 
Similmente ne* triangoli equiangoli CAT, CPM abbia" 
mo PM : AT : : CP : CA ; laonde ( aff 1. ) (ara 
PR : AN : : PM : AT ; ma ( cor. prop. 37.) è AN=AT ; 
dunque ( cor. 1. prop. 3. lib. 1. ) farà ancora 
PR s= PM . ma ( prop. 35.) abbiamo RS tc ME ; e 
peró^( aff. 3. ) farà PR-RS := PM-MF, cioè 
PS = PE . Col medefimo raziocinio fi dimofira 
PO = PQ, e così di tutte le altre parallele alla tan¬ 
gente verticale del primo diametro AD, cioè parallela 
al fecondi diametro BX . Per la qual cola il primo 
diametro prolungato divide per mezzo tutte le fottefe 
dell’ iperbola, che fono parallele alla tangente verri' 
•cale dello (ìeffo diametro , ed effe fottefe chiamanti 
doppie ordinate dello ftejfo diametro. Il che ec. 

corollario. Da quella dimoftrazione ne Teglie* 
che una linea retta ( Vp\ ) tirata pei punti di mezzo 
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( P ? p ec. ) delle linee parallele ( SE, OQ ec. ) tirate 
entro 1* iperbola, f e verrà prolungata, patterà pel cen¬ 
tro ( C ) dell’ iperbola, e farà un primo diametro 
CAD ) , fe f prolungherà fino all* oppofta iperbola. 

PROPOSIZIONE XL. 

TEOREMA. 

Il quadrato di qualunque retta ( PE, o PS ec. ) 
ordinata al primo diametro ( DA) prolungato f in P 1 
fta al rettangolo ( DPxPA ) contenuto dal diametro 
prolungato ( DP ) ? e dalla corrifpondente afcifla(PA) 
come il quadrato del diametro coniugato ( BX ) al 
quadrato del primo diametro ( DA ) ; oflìa [ cor. i. 
prop. 16. lib. i. J come il quadrato del fecondo fe- 
midiametro [ BC J a l quadrato del primo femidiaine- 
tro ( CA ) ; cioè fi avrà 

PÉ* , 0 PS 2, : DPxPA : ; BX 1 : AD 1 : : BC 1 : CA 1 
Si tirino le rette AB, AX ( def.. 20. ) , le qùaK 
(cor. 1. prop. 38. ) faranno legate pei'mezzo in Z, 
e G dalle attintoti. Inoltre tinnii le rette EH, EV 
parallele alle attìntoti CM, CR . 

Facciali CA^CDzr*, e CB=CX=AN=AT=c, fe* 

ranno AD=2«, AD 1 = 4 a i , e BX=NT=2c, 

BX 1 =NT 2 = 4 c 1 ■ Inoltre mettali AG=CZ=à, 

AZ=CG=*>. PS=PE=y, e CP=*, e faranno 
DP=CP+CP=a:-fa, e PA=CP-CA=ar-a ; onde fi 

avrà DPxPA=2-+<2X*-«=**— a 1 ; ora fi dee di- 

Woftrare , che fia y 1 : x 1 — ai : : jc 1 :4.I 1 : : c 1 ; a z 
dimostrazione. Ne* triangoli CAT, CPM ( cor. 
prop. 7 . lib. 3- ) limili abbiamo CA ; AT : : CP : PM, 
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cioè foftituendo gli uguali valori , farà 

a : c : : x : PM ss ~ ( prop. io. lib. i. ) , abbiamo 

fi 

dunque trovata la retta PM ss PR ss ; perciò faran- 

a 

no ME ss PM—PE ss ~ —y ss-— ( aritm. 119. ) 

a a 

ed RE ss PR-fPE “ C — -\-y ss-—. Medelimamem 

a a 

te i triangoli AGT, MEV fono equiangoli, perchè po» 
Ri fulla medefma retta GM, ed hanno i lati paralleli 
AG , EV , ed AT, ME; onde ( prop. 7. lib. \ 
avremo AT: AG:; ME:EV, cioè 

ex—ay bcx—aby 

ab:: -:EV ss-— ( prop. io. lib. 1., 

a ac 

e aritm. 134, 137. ). Parimente i triangoli NAZ, 
RHE a cagione delle parallele AZ , EH, ed AN, RE, 
e le bali RH, NZ fulla medefima retta CR, fono equian¬ 
goli ; perciò farà AN : AZ : : RE : EH, cioè 

cx-\-ay cmx+amy 

e: m'.: ■-: EH ss-; onde abbiamo 

a ac 


EHssCV- JO—' Ma [cor, prop. 34.] abbia» 


mo EVxEH ss AGxAZ , cioè 


— cioè ( aritm . fl ) 

ac 





per *V fi avrà bfmx 1 - a x bmy % ^a‘b c X ( a ff 4., 
ed .aritm. 118. ); e dividendo quell’ equazione per 
bm refterà ( aff 5.) A 1 -/; 1 s/c 1 , e per an- 
titefi ( aritm. io£. ) trafportando il -a 1 ? 1 nella fe¬ 
conda parte dell equazione , e a" c nella prima fi avrà 
( L ) c x —a c 2 — a , vale a dire 

x 1 —u 1 Xc ^a^y 1 , e diffolvendo ( cor. 1. prop. 
2. iib. 1. ) fi avrà la proporzione 
2 2 2.. z , 

y ' x — a • - ' & j ovvero ( prop. 11. hb. r. ) 

22 2... 2 1 

y : x —a ..4 c : • C10 è 

PÉ\ o fs' -WMA:: Se 1 : CA 1 : : BX 1 : ad 2 . 

Dunque il quadrato ec. Il che ec. 

COROLLARIO 1. S e a j medefimo primo diametro 
AD prolungato fi tirerà qualunque altra ordinata pO\ 
o pQ, ec. col medefimo raziocinio fi diinollrerà effere 

parimente pQ : bpXpA : :BC 2 : CA 2 : : BX 2 ; AD 2 ; 
laonde farà (aff. r. ) PS 2 : DPxPA: :pQ 2 :DpXpA, 
ed alternando fi avrà PS 1 ; DPxPA -.DpXpA. 

Sicché nell iperbola i quadrati delle ordinate al 
primo diametro prolungato fono fra loro come i ret¬ 
tangoli contenuti dal diametro prolungato, e dalle 

corrifpondenti afeifie. 

COROLLARIO li. Da quello fi vede , che i diame¬ 
tri coniugati hanno le medefime proprietà , che gli af¬ 
fi coniugati , che fono i minimi di tutti i diametri con- 
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rogati . Se per efempio i diametri coniugati faranno 
uguali fra loro , cioè AD zz BX , cioè la zz ic , 

e però farà a zz c ed a 1 zzc 1 ; laonde dividendo 1* 
antecedente equazione L , che è 

2112 22 „ 2 2 - , 
c x —a. c zza y per 1 equazione c reitera 

( a IT. 5. ) x'—a'zxy 1 , vale a dire DPxPA =: P S* 
equazione , che efpriine la natura dell* iperbola equilate-. 
ra, nella quale il rettangolo contenuto' dal primo dia¬ 
metro prolungato, e dalla corrifpondeme afciffa , è ugua¬ 
le al quadrato delU corrifpondente ordinata allo frello 
diametro. 

PROPOSIZIONE XLL 

A PROBLgMA. TAV. Xy. FIG. 88. 

D.ata un’ iperbola ( GAR ) trovarne il centro, gli 
affi, i fochi, e le asìntoti. 

Nella data iperbola fi tirino due, o più fottefe fra 
foro parallele ÈL, GH, e fi dividano per mezzo in I t 
K ; e per efli punti tirili la retta KIC, indefinitamen¬ 
te prolungata fuori dell* iperbola, che ( cor. prop. 40.) 
pafierà pel centro dell* iperbola . Pofcia fi conducano 
altre due corde parallele MO, QR, le quali feghinfi 
per mezzo in T, ed V, e per elfi punti fi tiri un’al¬ 
tra retta indeterminata VTC, la quale pafierà eziandio 
pel centro dell’ iperbola ; che però il punto C, in cui 
fi legano le due rette CK, CV farà il centro dell* 
iperbola. 

Di poi fatto centro C, e con un conveniente in¬ 
tervallo fi deferiva 1 ’ arco EZO , che feghi 1 * iperbola 
in E, ed O, ed eflfo arco EZO dividali per mezzo 
( prop. 14, lib. 4. ) in Z, e dal centro C pel punto 
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Z fi tiri la retta CZ che legherà 1 ’ iperbola, come 
in A , che farà il vertice dell’ iperbola, e CA farà il 
primo femialfe ; poiché tirando la corda EO, ella farà 
perpendicolare al femialfe prolungato , che divide per 
mezzo T arco EZO, e la corda ÌEO ( cor. 2. prop. 2. 
iib. 4. ). Indi fi tagli CB=CA , farà AB il primo af¬ 
te ; al quale dal cèntro C fi tiri la perpendicolare in¬ 
definita DS, dalla quale fi léghi la parte Cr uguale 
al primo fenwaffe ,CA, e giungali Ar . Quindi dal fe- 
mialTe CA prolungato fi .leghi la parte CP=:Ar, e ti-* 
rifi 1’ ordinata PN , la quale farà uguale al fecondo' fe- 
pfiaffe . 

dimostrazpone. Imperciocché nel triangolo rettan¬ 
golo ifofcele ACr ( cor. 2. prop. 18. Iib. 3. ) abbiamo 

A r 1 = 2AC ; ma r per cofiruzione egli è CP t=: Ar, 
onde farà CP =2.A r 2 3 perciò ( afif. 1. ) avremo 

CP 1 ^2AC . Ma ( cor. 5. prop. 30. ) quando il 
quadrato- del primo femialfe prolungato, CP, è ugua¬ 
le al doppio quadrato del medefmro femialfe, allora 1* 
ordinata PN e uguale aL fecondo femiallé ; dunque V 
ordinata PN é metà del fecondo alfe ficché dalla in¬ 
definita DS li feghino le parti CD , CS uguali alla PN, 
e farà DS il fecondo alfe. Di poi fi tirino le rette AD, 
AS, e dal primo alfe AB prolungato da ambedue le 
parti fi taglino le porzioni CF , Cf amendue uguali alla 
AD, olfia AS, e faranno F, ed / i fochi (def. 18.). 
Finalmente fegninfi per mezzo le rette AD, AS, ne r 
punti b , d 9 e dal centro C per elfi punti b, d fi tiri¬ 
no - le rette Cbm , Cdn , che ( def. 18. ) faranno le 
alitatoti. Il che éc. 
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PROPOSIZIONE XLII. 

PROBLEMA. TAV. XII. FIG. 8 9. 

f _l_ 1 rovare T area dell* iperbola . 

L’ area deir iperbola non potendoli ritrovare elet¬ 
tamente , e geometricamente, li trova per mezzo di 
regole di approflìmazione ftate inventate da’Geometri, 
delle quali una è la leguente. 

Sia l’iperbola XAR , la cui baie Ila XR il centro 
C, e le aflintoti CY , CV ; il primo femiafle lia CA , 
ed il fecondo CS; fi prolunghi la bafe XR fino alle 

aflintoti in Y, ed V ; e fi tiri la retta AS, che feghi 

in T 1 aflintoto CV, farà AT la potenza dell’ iper¬ 
bola ( cor. 5. prop. 29. ). Pofcia pel punto R fi ti¬ 
ri la RZ parallela alla TA : quindi defl’aflintoto CV, la 
parte TZ, dividali in parti uguali TB, BE, EF, FH 
ec., e piccole il più, che fia poflìbile ; indi pei punti 
B , E, F, H, M ec. fi tirino le rette BL, EI, FD, 

HG , MK ec. parallele alla retta AT , oflia all’ altra 

aflintoto CY. Di poi fi mifuri AT, e fi faccia il fuo 
quadrato; e fi mifurino CB, CE, CF ec. ; indi per¬ 
chè ( prop. 34. ) abbiamo CBxBLkAT 2 , 

CExEI ec AT 2 , CFxFD -AT 1 , CHxHG t=ÀT 2 
ec., fi divida AT per CB , ed il quoziente farà la 
lunghezza della linea BL ; fi divida AT 2 per CE , il 

quoziente farà la linea EI ; fiinilmente fi divida Àf Z 
per CF, il quoziente farà la lunghezza FD ; e cosi pro- 

feguendo, fe fi divide AT 2 per CZ, il quoziente fa¬ 
rà la linea ZR. Trovate tutte le rette frappofle tra P 
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asìntoto , e l’iperbola , fi trovino le aree di tutti i tra¬ 
peli ATBL, BUE, EIDF, FDGH, ec. , ne’ quali 
le parti AL, LI, ID, DG ec. della curva fi pofiono 
confiderai quali come linee rette, poiché deono ede¬ 
re piccoliflime, per la coftruzione, efifendofi divida la 
BZ in parti minime, ed uguali. L* area del trapezio 
ATBL [ cor. 3. prop. 31. lib. 2. ] fi trova moltipli¬ 
cando la meta di AT-f-BL per la linea mn perpendico¬ 
lare frappofta tra i due lati paralleli AT, BL . Nella 
ftelda guida fi trovano le aree degli altri trapezii BLIE, 
EIDF, FDGH ec. 

Inoltre fi trovino ( cor. 2. prop. 31. lib. 2. ) le 
aree dei due triangoli VRZ, CAT, le quali fi fommi¬ 
no infieme con- le aree di tutti i trapezii ; ed ella dom¬ 
ina conterrà prolfimamente la duperficie del quadrilate¬ 
ro miftllineo CAGRV . 

Finalmente trovili la duperficie del triangolo rettili¬ 
neo CPV, dalla quale fi dottragga 1 * area del quadri¬ 
latero miftilineo CAGRV, ed il refiduo darà la duper¬ 
ficie della demiperbola AGRP, il cui doppio dara 1 * 
area di tutta 1 ’ iperbola XAR. Il che ec. 

ANNOTAZIONE. Quella maniera di trovare per ap- 
prolfimazione^ la duperficie dell’ iperbola è aliai dacile , 
perchè non è nemmeno necefiario di tirare tutte le pa¬ 
rallele BL , FD, HG ec. ritrovandoli la loro lun¬ 
ghezza col dividere il quadrato della AT per le parti 
CB, CE, CF, CH ec. dell* aflìntoto ; balla tirare la 
BL, e la perpendicolare mn , che darà la diftanza co¬ 
mune tra le vicine parallele, e moltiplicata per la de- 
midomma di elle darà 1’ area del trapezio da elle ter¬ 
minato da due parti. 
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DEFINIZIONE XXL 

TA.V. XII. FIG. 90. 

J^ua conoide iperbolica , o iperboloide è u ia figura fo- 
Uda [ AL/zl b ] generata dal rivolgimento delia feiniper- 
-bola [ AOIP j intorno ai prolungamento f AP 1 deb 
primo alfe [ AQ ] . 

La retta ( AP ), intorno a cui rivolg i la fenri- 
perbola , chiamali ajfe della conoide y ed il punto ( A ) 
dicefi vertice > o cinta delia conoide iperborea * 

Il cerchio ( Lnlb y dbfcritto dalla ordinata , a lt> 
mibale ( PI ) nel rivolgimento della feraipcrbola no*; 
mali bafe della iperboloide . 

PROPOSIZIONE XLIIL 

PROBLEMA. 

T 

X rovare la folidità della conoide iperbolica . 

Sia data 1 ’ iperbola LAI, il cui centro' fia C, le af- 
fintoti CG , CR, e la.bafe LI prolungata lino alleai 
fintoti in G, ed R. Sia AQril primo alfe , e P afeif- 
là AP fia 1 ’ altezza della iperbola . La tangente ver¬ 
ticale terminata dalle asintoti fia DE , Che ( prop. 29. )■ 
è uguale al fecondo affé. Tirifila rettà EF parallela alP 
aficifla AP, e fi avrà il rettangolo APFE contenuto dal 
fecondo femialfe AE, e dall» afeiflk AP . Concepilcafr 
ora, che il trapezio APRE, colla femiperbola AOIP v 
e col rettangolo APFE talmente fi rivolgano intorno 
alla comune altezza AP filfa, ed immobile, finché ri¬ 
tornino allo ftefio luogo , da cui incominciarono a muo¬ 
verli , lafciando in ogni politura il loro vefiigio ; in ef¬ 
fe rivolgimento il trapezio APRE depriverà il cono 
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tronco /DiERXG/>, la femiperbola AOIP depriverà 
la conoide iperbolica AL/rt/", ed il rettangolo AF de¬ 
priverà il cilindro iE /DH^Fvz. 

Il cono tronco s’intende comporto da altrettanti cir¬ 
coli decrementi dal punto P fino al punto A , quanti 
fono gli elementi , ofiia punti nell’ altezza AP , i cui 
raggi fono le rette AE, PR , ZM ec. cioè gli elemen¬ 
ti del trapezio APRE . L’ ugualmente aha iperboloide 
AL/zIr è parimente comporta da «guai numero di cer¬ 
chi , che hanno i raggi PI, ZO ec. cioè ( annotaz. 
def. 4. lib. 2. ) gli elementi della femiperbola AOIP 4 
Medefimamente il cilindro è comporto da altrettanti cer¬ 
chi uguali, che hanno i raggi AE, PF, ZY ec., cioè 
gli elementi dei rettangolo APFE . 

Oltracciò nella fuddetta rivoluzione del trapezio 
APRE, e della femiperbola AOIP , il quadrilatero mi- 
ftilineo AOIRE deferive lo fpazio, o figura folida cava 
A/E/'DGXR/’L/d/', terminata dalla zona GXR£L/zIr, 
dalla fuperficie converta della conoide iperbolica , dalla 
fuperficie piana, o cerchio DiEj^ e dalla fuperficie con¬ 
verta del 00110 tronco, e quarta figura folida è compo¬ 
rta da altrettante circolari zone uguali [ cor. 4. prop. 
33. ] fra loro , quanti fono gli elementi, o punti co- 
ftituenti P altezza. AP , delle quali zone le larghezze 
fono le rette IR , OM ec., cioè gli elementi dello rteA 
fo quadrilatero AOIRE ; e querta figura folida cava 
( chiamili iperboloide, cfterna ) è 1* eccedo, con cui il 
cono tronco fu pera la conoide iperbolica , e fi dimo- 
ftra uguale al fopra deferitto cilindro HE ; onde dal 
cono tronco fottraendo il fuddetto cilindro, rimarrà la 
Solidità della, conoide iperbolica . 

DIMOSTRAZIONE. La zona, che ha la larghezza IR 
Contenuta dalle due periferie IrLn , GXR£, i cui rag¬ 
gi fono PI, PR ( cor. 4. prop. 33. ) è uguale al cer¬ 
chio, deferitto dal raggio AE, oflìa PF, cioè uguaglia 


/ 
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il cerchio HaF/7z. Similmente la zona, che ha per lar¬ 
ghezza la retta OM , defcritta dai raggi ZO, ZM è ugua¬ 
le al medefimo cerchio defcritto dal raggio AE, o dall* 
ugual raggio ZY, e così fuccede di tutte le zone. Sicché 
tutte le zone, che formano 1’ iperboloide efterna fono 
uguali a tutti gli altrettanti cerchi, che coftituifcono il 
cilindro ; cioè 1 ’ iperboloide efterna A/EiDGXR^L/dr 
farà uguale al cilindro HE. Ma il cono tronco 
DGXRi/E/' è coinpofto dalla conoide iperbolica ALrcI r, 
e dalla iperboloide efterna dimoftrata uguale al cilindro 
HE. Per la qual cofa dalla folidità del cono tronco 
levando la folidità del cilindro ftato dimoftrato uguale 
alla iperboloide efterna [ che li trova difegnata nella 
Tav. 12 Fig. 92. ) il reliduo farà la folidità della co¬ 
noide iperbolica. Il che ec. 

COROLLARIO I. Per la qual cofa fe ( cor. 2. prop. 
13. lib. 6. ) fi troverà la folidità del cono tronco 
iEFDGXRi ; indi [ cor. prop. io. lib. 6 . ] fi troverà 
la folidità del cilindro HE , e quella fi fottrarrà dalla 
foliditiilel cono tronco , il refiduo farà la folidità del¬ 
la iperfioloide AL/zIr. 

COROLLAIMO il. Dal cono tronco togliendo il cilin¬ 
dro DF rimane il folido traforato ( che viene rappre- 
fentato nella Tav. 12. Fig. 91. ) defcritto dal triangolo 
EFR nella fuddetta rivoluzione del trapezio APRE, c 
del rettangolo AF intorno al lato AP ; adunque ella fi- 
pira folida, che cinge il cilindro è uguale alla conoide 
iperbolica, ed è terminata dalla fuperficie conveiTa del 
cono tronco, dalla fuperficie concava , che è la ftetfa 
fuperficie convella del cilindro defcritta dal lato EF 
nella fuddetta rivoluzione del rettangolo AF, e dalla zo¬ 
na comprefa tra la periferia HuF/w della bafe del cilin¬ 
dro > e la periferia GXR/> della bafe del cono tronco • 



CON PERMISSIONE. 


INDICE DELLE DEFINIZ. DEL LIB. VII. 


Per maggior facilità di chi ftudia, non effondo tutte inficine 
raccolte , come quelle de’ libri precedenti. 


Def. /. DelPellife, e delle lìnee in efa contenute pag. 21 y 

2. Del cerchio in ferino nell* ellijfe . . 2l g 

3. Dei fochi della ellijfe,fuoi raggi vettori,ed ecéentricità 223 
4* Del diametro dell' ellijjc , del diametro coniugato > 

delle ordinate all' uno , ed alP altro diametro 22 Cf 
5 .. Dd parametro del maggior affé , e del minore nell'ellijfe ivi 
6. Della sferoide, f a ovale , fa lentìcolare , 234 

y.Delle curve evoluti ed evolventi,loro bafe,raggiofculat.143 
8, Della perpendicolare alle curve . . 244 

Della cicloide, del fuo cerchio generatore , affé, ver¬ 
tice , ordinate al fuo afe, fua bafe, tangente verti- 
cale, fpafo cicloidale interiore, e rettangolo circo- 
ferino alla medefitna . . . 246'. e feg. 

io. Della parabola di Apollonio, e delle rette, che alla 
me def ma appartengono . . 2Òy. e feg. 

U. Del raggio vettore nella parabola . . 2 3g 

#2. Della futtangcnte, e funnormale della medef ma 2 60 

13. Delle ordinate al diametro , e afcijfe del diametro 

nella parabola . , , . b ^3 

14. Del parametro fai diametro , . .266 

1 5 . Delle ordinate eflerne j ovvero ordinate alla tangente, 

e delle afcijfe della tangente . „ . 2 yz 

i.C. Della conoide parabolica , o paraboloide, fuo afe , 
vertice , bafe ec., m ^ 

iy. DelP iperbola , delle iperbole oppofe, fochi , primo 
afe ec. • . . . 2 83. e feg. 

•8. Del fecondo afe dell' iperbola, degli afi coniugati, 
parametro di efi C c. . . # # 2 g^ 
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DELLE OPERAZIONI PRATICHE 

Contenute in queflo fecondo volume , avvenendo però che 
fi fono omefje quelle , che fon contenute in propoji - 
noni diflintt , come alzare , o abbacare la perpen¬ 
dicolare ; dividere un angolo, ovvero una retta in 
due parti uguali ec. e fìntili . 

I IVIervdo per mi furare una diftanza » che fia folatnente accechile 
da uno de’ Tuoi eftremi prop V. lib. t. p. z 6 

Dorè fe forti» AB la diftanza ìicercata , acceflibile {blamente dall* 
C(tremo A fi intenda il lato EM ( fuppolto ESC, M~ A ) porto in* 
diritto col lato AC, di modo che il punto E fi confonda col punto 
C, e gli angoli ACB , PEM fnppofti uguali fieno opporti alla cima; 
td ASM fi avrà MF“ AB 

x. Metodo per trovar la lunghezza ignota di una linea acceflibile 
ai fuoi èftremi da una parte p VI Jib. z. 27 

Se la lunghe za cercata forte DE acceflibile ai fuoi eftremi dalla 
parte a , fi intenda il triangolo CBF cosi porto che il ponto B fi 
confonda con A , e gli angoli uguali A e B fieno al vertice opporti» 
è maniferto che CF efpotrà la lunghezza ricercata . 

Con l’applicazione di quelle due propofizioni V., e VI, k e con 
1’ ufo della fcala fi portano rifolvcre 1 medefimi problemi , e i loro 
analoghi anche quando il perito non polTa diftenderfi a grande inter 
vallo fui terreno, facendo fu la carta il triangolo, i coi lati comcn- 
gano in ifcala le ftefle dimenGoni, che ha il triangolo fui terreno . 

I. Fondamento dell* operazione volgarmente detta dell’ ottangolo 
prima parte della prop XXIV, e prima parte prop XXVII 4» c } 6 
Perchè facendoli in quella operazione un angolo retto , e un altro 
fenatretto , il rimanente angolo del triangolo prima parte propoi. 
XXIV. farà ferairetto, onde prima parte prop. XXVII. il triangolo fa¬ 
rà ifofcele ee. 

4 Principio per mezzo del quale fi può prolungare una retta at- 
traverfo di un oftacolo qualunque prop. XXIX . jl 

Ai due eftremi dell* oftacolo fi arbbaflano due perpendicolari uguali» 
la retta , che le unirà , fara la ricercata . 

5. Metodo per dividere un angolo inaccelGbile in due parti uguali 
prop. XVII. e XXV. ì9 e jj 

Prolungando dalla parte oppofta i Iati inaeceflìbili fi avrà un an¬ 
golo uguale al dato, perchè oppofto alla cima ; e, fatti uguali * 
prolungamenti ^cr avere un triangolo ifcfcele , la baie del quale di¬ 
vidali per metà, la ietta condotta dalla metà -di quella bafe, cord* 



prap. XXV , dividerà l’angolo del vertice , per confcguenta il dato in 
due parti uguali . 0310 ,n 

6. Trovai l’area di qualunque parallelogrammo cor. i. p. XXXI 61 
' * * dl Sualnnquc triangolo cor. 11 della medefima ivi 

‘ d ' qualunque trapezio cor. IH. della ftelTa 6z 

Da. qual, coro lari fi ha ,1 metodo di trovar la fupcrficie di qua- 
ofi ° f! " i fi8o,a in **>** 1 + 

*' Mctodo P cr dividcrc le fup^ficie in qualunque ragion propofta 
prop. i. e cord. lib. j 6 \ /,,, 

10. . . , Una data retta in quante parti fi voglia 

uguali prop IH 

11. . . . Una data retta nella ftelTa proporzione, che 

un altra qualunque i (lata dtvifa prop IV 71 
I*. Fondamento dell» fcala geometrica, del compaio di proponi® 
*ie, del parallelogrammo dello Schemero volgarmente detto il paral¬ 
lelo , o firma, e dell* foluzione della più parte , per non dir di 
tutti j problemi di altimetri , planimetria cc. eor. prop VII 

ri. Fondamento per riduce le figure di grandi in picciole , © al 
contrario j come anche pcr copiare qualunque fuperfìcie, mappa, tipo 
ec , e delle operazioni della tavola pretoriana p. XII. 

14. Principio che fa conofeete l’crror volgare, in cui fi cade nel- 
a riduzione delle figure di grandi in piociole , o al contrario , e nel 
Ufo della firma, credendoli moiri che , doppia eflendo la tetta fu 
«m ha da copurfi la. luperficic fimilc , divenga quella anche doppia 
* Viccvcrl *.i q->»ndo al contrario la lupcificic fi f a quadrupla nel duo- 
pltcaifi il fuo perimetro ec p XV. K p 

i 5 Tr vare il punto , dove caderebbe la perpendicolare abbaflm 
«all angmo retto dt un triangolo rettangolo, clfcndo conofeiuta 1 * i po - 
.‘cnufa ad un cateto cor. i prop XVII. 1 

U Trovare nel tri awgolo rettangolo UI1 lato fconofcitito , noti ch£ 
««no gli altri due cor. x . p , XVIII 

^Vv"^ ° pcraiioni P Ia,ichc nel1 ’ ufo d «l fctnicircoio 
Mua 

j"”'" '* P“P"*j»laM, e quindi 1’ aro» dì qualùnque mi” 
PoCaio« xv, r ‘ ,U “ ' ,,e U " • «*■ V. VI. VII. deli, prò- 

Ub.'l”” d ‘ P oli *°"° 

*'• Trovar 1 ’ area del circolo cor. n della ftelTa \*Ji 

Zl . 0e lla ioni cor III. p, ix. 

*i. ... . Di un lettore p XVI. 

* 4 - Regola per trovare la fupcrficie de! circolo conofeiuto il fola 
a *anietro del nusdrlìnw, annoi xi. p VII. IJ# 

ij. Trovare il lato dei pentagono regolare cor. i p xi. , s * 
zs - . ■ • • • Del quindecagono cor. 11. della medefima ivi 
* 7 » . . .1 l atl or molti poligoni regolati, cor. u, p. XV. i64 
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28. TroVtre la folidità del prifma part, a• p. X. lib . 6. iti 

2 P .Del cilindro cor. della medelima ivi 

30, . . . L* altezza mancante della piramide , e cono tronchi 

cor. IV. prop. XI. 190 

li, Trovare la folidità della piramide, e cono sì interi, che tron¬ 
chi cor. II. p. XIII. 194 

32. . . . Della sfera cor. III. p. XIX. 2«a 

3). Regola per trovare la folidità della sfera , dato folamente il 
diametro della medelima cor. IV. p XIX. 204 

34. Regola per trovare la quantità degli fcavamenti an. p. XX. 2o4 
3j. Trovare la fuperficie del prifma retto p XXI aog 

3 é.Del cilindro retto cor. della medefima ivi 

37 .... Della piramide retta p. XXII. 109 

31.Del cono retto cor. II della medelima ivi 

39.Della sfera cor. I. p. XXIII. 211 

4 0. . ... D’ un fcgmento sferico cor. II. della ftefla ivi 

41. Regola per trovare la fuperficie della sfera,- noto il fuo dia¬ 
metro cor. III. della medelima 21Z 

4i. Regola per trovar la fuperficie di quallivog'ia volta a bacino 
cor. IV. della fteffa 21 1 

43. Metodi per defcriver 1 * elifle. cor. x. n. p. Ili lib 7. 216 

44. Regola per trovar la fuperficie di qualunque volta a botte 

elittica p VII., e annot alla medelima »|i. e feg. 

4 5 Trovar la fuperficie , e la folidità della sferoide ovale, e len- 

ticolare P. IX- 7 

46. Trovar la fuperficie di un fcgmento di sferoide tanto ovale, 

che lonticolare cor 11. della medelima 24* 

47. Trovar la fuperficie della parabola cor. II- p. XXVI. 27* 

48. La folidità della conoide parabolica cor. II p. XXVII. 282 

49. Trovar P area dell* iperboli p. XLII. 312 

jo. . . La folidità dell’ iperboloide p. XLIII. 314 
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